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SERENISSIME v 
REX, 

Ummam naturas vSricta- 
tcm ac folertiam confidc- 
ranti mihi illud (cmper ad- 
mirabile vifuni eft, quod, 
quascunqueipfius leges ac 
rationcsinnocuerunt,nonunoquodam 
feliciore feculo,fed variis, inventse fint; 
admirabilius autem, quod paucas adeo > 
gentes inveniendis illis, interdum ratio- 
cinando , fkpius cafu , ingeniorum Tuo- 
rum felicitatem orbi commendaverint. 
Quod utrumque abfque divina quadam 
providentia e venifle nequic. Primum 
enim Deus voluiflc videtur, ut mundi 
conditi certum hominibus argumen- 
tum prasberet rerum paulatim inventa- 
rum feries ; alterum, ut manifeftis gra- 
tias luas fignis omnesgentes,tam quas in- 



V&nti§aut olim floruere, aut nunc felici- 
ter fruuntur, qu^m qusc nullam huma- 
nae vitscinfignem utilitatem attulere, ad 
omnium rerum contemplationem , a- 
dcoqu^ ad cultum ipflus ac veneratio- 
ncm,cxcitarcntur. Qiiamvis cnimDEus 
omnes homines clementiae fuxradiis,rc- 
dis alios ,alios obliquis, illuftrarit ; eof 
dem tamen difficultatum quibufdam * 
quafi nebulis, majoribus aut minoribus, 
urgeri voluit, ut & fui deflderium in illo- 
rum animis accenderet, &in propulfan- 
dis natur» fu» adverfis acueret indu- 
flriam. Itaque cum naturam Deus, pri- 
mus motor, ita fabricaflet , ut motu o- 
mnia gauderent, illiufque »quabilitate 
diviniora qu»que ccnlcrcntur ; homi- 
nem binis di verfis rebus,anima & corpo- 
re, conflantem , binis quoque exercitiis 
occupari vbluit,ratiocinando5c agendo. 
Hoc quippe divinam mentem infpexifle 
putandum, ut, cum majeflatem fuam ac 


potentiam in conftituenda totius mun- 
di harmonia demonftrafTet,pra:ftantius 
aliqvod animal, hominem, fingeret, qui 
agendi libertatem nadus, ratiocinando 
ineffabilem artificis fapientiam flupere 
cogcretuiL. Uti enim infignisffatuarius, 
qui corporis proportiones omnes ob- 
fervando, vivam flatuam formafle vide- 
ri pofsit, majori fibi gloriae ducit, fi ab 
uno fapiente, qu^lm li ab innumerabili 
&;indo(fto Vulgo, artificium ipfius cele- 
bretuiL ; fic immenfus ille naturae arti- 
fex, qui ftupendam uni verfi harmoniam 
aterna lege fabricavit, fummum glorise 
fuae apicem inhumanisconfccutus vide- 
tur,fi a dodis, & cum ratione ipfius ope- 
ra fhipefcentibus adoretun.. Hinc au- 
tem futurum erat, ut poflquam omnia 
fapienter aDEOConftitutahomo crede- 
ret, felicitatem fuam, quae in animae ac 
corporis beata fbcietate confifHc, la- 
pientia in primis ac prudentia, quas cx 


cognita univerfi harinonia ac propor- 
tione oriuntur,comparandam cen(erct. 
In hoc igitur utroque fummo nobis (lu- 
dio elaborandum, ut cogitatione multa 
ac rerum u(ii animam exercendo, natu- 
rae rationes ac proportiones adfcqua- 
mur; vitam autem noftram,qu^m fieri 
poteft maxime, ea ratione ac harmonia, 
quam natura monftraviti., prudenter 
conftituamus. Nihil autem divinius in 
naturaob(erVatur,nihilpulchrius,qu^lm 
ratio rerum omnium ac proportio; cu- 
jus principium,& medium, aefinisDEUs 
ipic eft, qui in nihili ratione confidera- 
tur. quippe virtutis augmentum seque 
ignorans ac defedum in fumma bono- 
rum omnium aequalitate, immutabilis, 
aequabili motu eunda impellic. Cxte- 
ra ver6 omnia, divina atque humana^, 
quxin utramque partem ^rietatemih- 
duerunt,c6 prap(lantibracen(cntur,qud 
fimpficiisim^ iUa^r^tionc. propius dJ» 


&ttb, Qusb quidem qu^m concinni dc 
tota rerum natura pronuncicntur , ne- 
mo, nifi qui perceptis proportionum 
clementis, DEiim femper menfurantem 
confideravcrit , judicare poteft. In tra- 
dendis autem illis elementis; quamquam 
divini viri, Pythagoras, Eudoxus, Eucli- 
des , &: quotquot unquam Pythagori- 
ci floruere, hic defudarunt, ; primus o- 
mnem eruditam v^Jtuftatem, quantum 
exferiptis illius Icitur, ingenti molimine, 
quodprajfifcini dixerim, fuperavi. Ae- 
que hoc erudito orbi examinandum 
proporiturus,tibi,SERENissiMER£X,Do- 
MiNE Clementissime, hunc librum hui- 
millime oflerre debui : qui non tantum 
benignitate tua^ fed etiam curiofa i nqui»- 
fitione, & lapiente diffidentia^ ; ut qui 
MathematicafUm chRipHnwuftr^ §tque 
in primis Gcometii^ertitudinemper- 
Ipedam i ad edendum illum me 
anim^liiL S&d6ctuo exemplo omnes ad 

MU IU 'tu ili'- .*Vi * 


cognofccndain hanc dc proportioni- 


bus dodrinam incitabis ; qui artes ac 
fcientias fovendo, virtutem omnem ae- 
ftimando, non tantum fubditos tuos, 
led univerfiim orbem,ad praeclara quae- 
que, & eruenda naturae myfteria, horta- 
ris: qui pius, juftus,fortis,vita tua confo- 
nantilsinitiad eundem concentum fub- 
ditorum animos impellis. Itaque, cum 
omnes Rege optimo glorientur. Deum- 
que fiipplices orent, ut eodem vitae te- 
nore, felicitate autem maxima, conftan- 
ter Regna tua animes ; futurum fjjero, 
ut non tantum Ardous orbis,fed quot- 
quot ubique terrarum homines cum ra- 
tione vivunt, mecum judicent, virtutis 
tuae rationem efle ineffabilem. 
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Prasfatio adLe6lorcm. 

Uoi orbis Uterattu gaudeat , pofteritat grata 
memoria recordetw,fnmi ncrvat Qecmemcarmn 
ratimmn leges in ntttstra deteximus, ^ f id fas pro- 
^cfttumes ineo libro irrvenimM, quem tdttma anti- 
qmtatis drvmiviriiPythagoraf, kudoxus^ucltdes, 
ex yEgiptiomm^ Patriarcharum inventis condi- 
derunt ; amnium autem Jeadarmi pracipui philofcphi ac latentes le- 
Ktido examinarmt. Volmt mundt conditor, ut OsnftapharMs Co- 
tumbus, cum fipius ante de terra rotunditate dubitatum e£et, ex 
fontium Jiato tempore ventorum eMerimentis ratiocinando, novas 
terras quarendasfujcperet : fed^idem omnis natura,certa ratio, 
necmr^aginata archite^us,homm admirandis harmonicarum ratio- 
num legibus ad univeridrum rerum rationes cmemplandas abdu- 
flo, non novas terras , omni divitiarum genere almnd antes, non bar- 
baros homines ; fid novas rationum Geometricarum leges,qmbus in 
omnium rerum harmonia concinnanda ‘Deus ujus eB,^ omnis fapi- 
'ens. Dei adfecta, in humanarum rerum harmdnia conponenda, ute- 
tur, primo monfiravit, patefecit. Qfuodjivel tanto minus invetu, 
tum nojkum cenferetur, quanto majus eBfalfum itrvenijfe, quod oi 
mncs fipiaites verum credebant; quam novi aliquid in eo repenjie, 
dcqmmulti ante dubitor ant ; tamen^ Deo,Optimo,Maximo, 
humillimas gratias agere deberem, qui ad aliquam in natura funda- 
tam veritatem, ratiocmaiuio inveniendam, mgenium fuffecit ; Q? 
difciphms Mathematicis gratulari, quod certiora m pcflensm Cade- 
re p^iint. eyJd h.a autem examinanda antequam eruditus leBor 
accedat, de qmbujdam eB monendus, qua tnon inventionem ipjdm, 
cmm dia quadam concernunt. Itrventioms igitur occaponem pro- 
buitSuchdts liber de Canonis SeBione, quemamto clo li C XUX% 
menfe Novembri, t^ographo excudendum dederam^ h primo 
illius theoremate, quod n^a Adspcorum editio habet pagini 24.; 
"Edy Tro/kairXda-iov,^^ owureS-svjirotp rioioinifjuhtf^ 

dvTO iro^cnrAdoiov s^aq. Si intervallum multiplum, bis com- 

pofitum/cceritaliquodintervallum, etiam illud critmultiplum; 

verbum Gracum awSIsS-iv, compolitum Latinis, inde nuhi fcnu 

pulum inpwbat,(n^cummadolefc^iaGecmetrutcperamnavaf. 
fim,reeor 4 arcr,Ckvim adpetidice adSucbdis 6tementmn nonum. 



muhU probare, cajaofaiohem hanc ejje tnuk^licaUaienLJ. ideoque 
hac verba. Sic a-twMev, bis mulupliciwmverfctida cenfebanuj. 
Hoc cum foUicite mecumexpenderenhquireligi^interfreUsmunere 
in^t^ima veterum jiientia dejungi femper <ptdram,aitiushac in- 
quirenda (idcepi; etiam eadecaufa,quodadClaviiJubtiiitates Ulas, 
quM ad K libri deJi>utionem,ad yi" quintam, ^ illa adpen- 
dice,expofuit, tudla ingenii vi in adolefcentia penetrare potuiffaiLJ. 
JUoautem tempore tot locorum m dejjertUts auBoribus rejhtuttane, 
quqfiperpetmviSlonis, animatus,nihil tam arduu>n,}uhil ita intri- 
eatutn m fcientiis, qua quidem ratione aliqua cotifiituta ejf ent, inve- 
niri arbitrabar,ut, fi ingenii nervos contuere vellem, explicatum 
illud dare diffiderettu^ Cum itaque circavefieramprofimdioribus 
cogitationibus me totum dedtfietn,ut d natura principiis rattonwrLJ 
cwtenplationem ar cejferem, duarum horarum/j[>atio illius doBrina 
fundamentaexcogitavi: in quibus deinde exannnandis hUegroquin- 
quamio fui occupatus. Suclidt tamen, quem primum editum, ulti- 
tnwn notis illi^avi,eo loco dijjcrtationem de hac doBrina attexere 
decreveram, quo erat inventa : quamvis majorem wctfionem pra- 
beretNicomachus inHarmonicis pag. 24-V-30- qui ex oBavaoro- 
^tone y“ elementorum eudidn,diplam rationem ratione fuhdu- 
pla,quamdimidiamvoceU,lonKmajoremJiatuit. Itaarnn loquitur: 
SUtxagydp oiovlcq, oi vofil^^Bg Sut^opdvi^a-xiartv rb d^o ^pcq. 
iSu yd^ ra AJo ■upog rb ev,Sut^opdv fji£v t^v dviij», h irpog 
Stjo- axeo-iv Si u Ti^v duT^v. rd/ii» ydp Suo,Snr^t<rtcf rb Si 
ev, i^fjuav. Male enim opinantur quicunque putant idem elTc 
differentiam & relationem... Ecce enim duo ad unum, diffe- 
rentiam quidem habent eandem, quam unumad duo ; at non 
eandem rationcmj. Namque duo unius dupla funt ; unum 
, vero, dimidium eft duorum... Ultima verba, liqm inteliigeiida 
effe ac fi ita legerentur : rd ptiv ydp Suo irpbg rb h SnrXdoiov 
ddryovext TbSihTrpbgTdSjoftjfJuavv. Binarius enim ad uni- 
tatem duplam rationem habet } unitas autem ad bmarium, 
dimidiam. quonuJo Theonem Sn^rnaum locutum notavi pag- i 6 y. 
Hiud autem confiliumprcptereamutavi, quod d paucis hac ibileBum 
in providere pcffem. Jn natis tamen ad Gaudentium pag-sy- eam 
hpuendi fmTmlam ex iumahac doBrina ufinpavi,^^) ex vetenw 
lententia acutus Geometra falfitatis damnefiet- Cumpefiea majus 
<diummSuedtamBusefiem,amt chJbCLIU hieme, dtalogtforma 
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' »// 

tonfcri[fi ({McmOjue huc perimerent^ Quam Jcribendi rationem fi 

quu mAlathematicii non ferendam putet ^ iUmnhisperleEHs aliter 
judicaturwn confido- Jnfinitii awn altercationibus anfam procidi > 
dum procipuis ar^tmentisi quo contra adfcrri poterant yrejjmdt .* 
nudtaetiam,quo, in te3ork animo fubnatafuijjmt, diligenti explica- 
tione extirpai». PrOtqrea principia quodam Geometrio convellere 
JuJcepij quod abjque longiore dijputatione fieri non poterat- Brevi- 
ter autem 0 * prefie omnia conceperam , Heracliti monitum multis lo- 
cis fecutus,ut JctSum vulgus etiam intelligendi difficultate ab hts ar- 
cerem-)- SedhatK fentcntiam deinde mutavi^ multis mterpoUuisy ^ 
late eip&catisyquo ad intelligendam doBrinam^fam pertinere vi- 
derentur. Ut tamen fciolos torquerem, multa, inprimis quo demtjiis 
concinne admodum ^jucunde excogitaram, omift- Coiero, quo ex 
auEloribus, antiquis ^junioribus, etiam facris, illifirandi natta, 
adduci poterant, quod tnhil ad fiepum facerent , proterii- Quod Ji 
veraboc leBor acidus fff eruditus judicaverit, tllaund cum quin- 
to Sementorum libro ex lufiira editione, Groce 0 * Latine, profere- 
mus : finfotfa; quod quidem judicium contra quinquennale examen 
magno mohmine intercedet ; nirma jam opera 0 ? me,^ leBorem, 
fatigavi- Hoc autem maxime optarem, tam mea, quamleBoris > 

tia, qui ad hoc legenda 0 ^ exammondaaccedet, ut, antequam cenfbria 
virgula quidquam damnare fufeipiat, exempla hujus novodoBrino, 
■quo in Harmonicis natura monfiravit, probe perpendat. Illorum 
enim ignoratione recenti orum errores fuccrevenmt- Injhrumentum 
autem, quod monochordum vocatur ,• quamvis pluribus chordis con- 
tendi p^it j factli negotio ab artifice paratur, nec magno admodum 
in procipuarum rationum partes dividitur : niji canonem,feu regu- 
lam, quod veteribus in ufu erat,ita dividere libeat j qui, ejufdem 
tenjionis chordas omnes longitudine oquans,fingulis jupponi p^iit. De 
.dividendo autem illo canone brevis ille^ iiervofmBuclidis libellus, 
quem Canonis Se Bionem mfcripjit, inter caterosMt^os nojhros accu- 
rate editM extat. In notis quoque ad Arijiidem Qmntilianum pag. 
312 - Geometrici pff Arithmetici divijum cananan tanta diligentia 
exhibui, ut nihil anplius ad hitelligpiaa ea requiri pofiit- Hoc igitur 
iiJirumento ; etiam Pythagora fenteiitia, qui auditores fuos mono- 
^lardputi jtfiU ; acutus leBor adjutus ; coepenfis quoque locis Hlk, 
.quos ex antiquis auBoribus produxi j verius ^feliaus de his judi- 
Ubit- Caterum illud adfimare aufim, apud veteres nthil repertrip 


^iod quidem editum^, aut exMSS.tvifhis haberi potuerit ; quod 
non legerim,^ feveracura examinari>n->. Inj^fclepio autemev<d- 
'uendOf cujus commentariumad II*" librum Aritbmeticahtrodst' 
SicmsNicomachii ubi de rationum comp^ione agitur, perlegere a~ 
verem ; lacuna rmuna fimi delufus, quam nullo meus codex no- 

tatam habet, ^/^clepii Tralitani liber II ita incipit : ‘EvJav^a 
(uTitd oTi ij io-OTtjg ^ot^Hbv €7i TUupogTi ttooS' ijTot rijg 

dvta-oTfjl^. Duobus pofl hoc prituipium foliis, largius exaratis Jua 
juntverba : Sii jtp ua^ctSavcti rjfjuv (uB-oSov ^ Te%vriv rtvd, Si ^g etp 
fU^loT^fiev S' ^fMoAiug, rj e' eud^lnsg dxlcu<tag, 4 M i^ntUgT 
ifroi ofAs^oSug ^ dreprvug. eTTiprapci^v t5to ttoiUv fitilla dvau- 
koyiag iS^tdptja-av oi vcurspot. rirag <«? i» (itsa-txSj, i^ Ttvag iv d^i- 
S'fjt,ijTo^. (xeT^i Sv evT(tu^a Sut?fj7riiv en Idyttr Tce^i t5 upoi 
n Toois. §juA per mutilum verbum fislgla nsMa ratione cohxrerc 
ex antecedentibus ^ conjequentibus planutn ell. Defunt autesn qua 
ad Nicomaclmm editum a pagijta ^o- v. 2o- ssfque ad paginam 
V- /• erat diiherus. Si quis exemplar magis integrwn nachts hac jup- 
pleret, rem gratam faceret. Sxtat autem hic jdfclepius cum in altis 
bibliothecis, tum in celeberrima Medici a,ubi pluteo lyill, codice 
XXIX, in quarto,ut vocant, inter alta Jcripta reperitur. Jamblichtts; 
cujus operum h^gnes codices eadem bMothecahtdjct, III ^ XXIX, 
pmteoLXXXl^I', num de rationum conpqfitione ad htmcKtcomacbi 
locum quadam commentatus Jit, videri vellems. Stegam operam 
difctpltnis Mathetnaticis navaret, Ji quis Ntcamachi Aritbnettcam 
htrodu8ionem,Jua ^ Boethii, ^fiextaret, puleji Madaurcnjts, 
verjiottibus adontalam, d Jatnblicho autem ^^jclepio explicatam, 
Grace 0? Latine ederet. Quattti hunc Pythagoricum anttqui fece- 
rint, ex tot verjionibus ^commentariis, quam^thmetica^/m^ 
Muftca confcrpta ftmt, cotjiarepotell. Porro legi quoque Porph^rii 
eommentanum in Harmonica Ptdemai, ubi de rationibus mn pauca 
habetttur. Nieephorum, quem in eadem Harmonica fcrMfe ferunt, 
videre non contigit. Liter alios quoque legere optarem Adrafii Peri- 
patetici Harmontcorum libros tres, quos mNovaMSS. Bibliotheca 
vir clariSimus, Philippus Labbeus, extare dicit in bibliothecaCardi- 
nolis d S* Angelo, qua nunc ell (^ordinalis Famejii fratris. Auto- 
remex qmbujdam locis nottsm auro redimere vellem-j. Recentib- 

rumconmentariosrmadmodumfdiciteconmJhi,quodOaviole- 
Phplerofquecmiesrnekgffefcnenuh Fu^meemmad6uelidem 


/i) 

JU fr(fmMbiu emmmttmdo mn tanium Hieronymum Ctrda- 
Itum; quf inArithmeticafmh^Oferede ProfortiombmhMtrAiia- 
'uHsf^VolunmiumRodu^hmn^oletatmm,adjiMC(mJirmmdaad' 

d$fxit i fedetiam diarum opiniones refloruit. ‘Volumnii vero tra- 
Batus depr(portionepr<^ortionum)mJimeltoriibabeat qudmqust ex 
ipfoCluviiu protulity Vatfiti armdibus infertus potius perimet y qudm 
ut Mathematicos inerrorilmfuisconjirmaret- Necp^ea quidquam 
novi de bis proditjfey ultmus fcriptory Gregarius <» f" Umentio , qm 
hoc dtas monutjfety confirmare po^tt. Hujus autem errores y quod 
plane irftgsesfiu^totumque orbemirretitwn teneanty clarius dearum- 
firandos duxty ut annes viderent in ctrcidt quadratura perjicietida 
non plus novt quam falfiab ipfo ejfe repertum^ inimvero ab inven- 
ta Mathefios tesTpore nullmn fuiffe putoy qui plus centutn ^trigmta 
fdfas prop^iitones ex uno erroneo prinapio deduxtjjet. Gratiamigi- 
tur d Mathematicis me tuiturum tredtdty fi quadraturam iliam ab 
ipfo fundamento everterem-j. Caterwn erroris tlliusde rattaium 
compofitioncy 0° multipltcaiioncy primutn auBorem Jiatui 1 hconem 
uHexandrnnim, quod tpjius va ba tlium fiabilire viderentur. 6ucli- 
dem quoque auctarem fectdefimtionis quinta libri fexti, quamvis ex 
eo temporcy quo tot inconmiodts laborare mihi vijk eil, Bucltde mdu 
giam judtcarvn^. Sed hac opintaie mea leElorem turbare nolui. 
mAdfhptdatur rmhi Sucluies Arabicus ; ex quo etiMuCampamver- 
fa prodiit ; qui hanc dejjtntionem non habet , quod Arabs interpres 
in hujufnwdivetu/ium ex genutna£uchdis editione exemplar incide-. 
rityCta nondum tjia adjuta effet. NecSutocii me movet auSloritas, 
^ui Euclidi illam tribmt : Itmge enim ante ipfius tempora Manentis 
infer Ba ejf e potuit. Juniores itaque ex FH libri propofuiane XXIII 
viam effmxerunt : quomodo , quod profeBo notabile eBy Scholtaftes 
libri definitionem Xl^y quam fequente folio edendam curavi, 4 
Junioribus additam dicit. Ujitatum autem fuit antiquis, ut auBo- 
rem corruptum , ^ multa defmpt tone t and an vitwfum ; q^ in 
Mathematicis pracipue evenire potuit , qua tum ob additas figuras, 
tum ob bterarum notas erroribus fimt obnoxia ; ejufdem profefitonis 
abus accurate recenferet, QT tum ex vetifUs exetrplartbus, tum ex 
ingpnio rejlitueret. Nec raro accidit,ut auBori vel tpje quadam ad- 
deret, vel etiam ex aliis obfcuriora ejus loca iliu/iraret. Unde au- 
8orii gloria fejx ad emendatorem treofiit, quod inEuclidis Harmo. 
tmsfiSum ejje, ^ Qeonida, nomen tandem prMdermt, 


Mkbi nmfiritvL Porro de Pinfortionil>m'hmK dudog$an it^criffi» 
Ttcrape Geometricis ; quod extern Mms MedieteUes ad^I/entttr- 
De RationibffS Qeometricts infcr^jijfem, k toto ^prgflantiore 
Tumeri imponendum fmjjet- tyfuiiorum aut an loca Orace ^ Latina 
edenda cenjui, ut veterum dognata nonnifiex ipfis fontibus haurirent 
tur. QuantuminvertendistUisfff ernaculandisprtfiiterim,iUide^ 
' rmmcogwfceiU,quialiorumverfionesinJfexeriitt. Nam^doLl^i- 
mi quique viri tn his interdum haUueinati fimt, vulgaribus errori btu 
abrepti. Q^nenim turpe eHyquod JofScaliger,vir inGracis ^ 
Latinis litens Jummus, o^S-oymtov vtto A B, B F, interpretatus fitt 
CJavtunh aliofque, etiam doBos viros, fiquendo , redlangulum fub 
AB, B C } cum vertaidum reclangulum ab AB, BC, nempe 
contentum , irtpisxofjLtvov. quod verbi brevitatis cauja Alathe^ 
mattei omittuntsut^ plerumque vocabulum:fi^B‘oymiovjet&axi^- 
luni-j- Sed ad hujujmodi notanda nunc non defcendenms. Quodji 
iUa,quAex antiquis perperamverja fimt,ettamkjolertifitmoAIat^.i 
matico,FedericoCommandino,GrMA linguA mediocriter perito, exa* 
minarevellem, rebus Aiathematicis non parvam lucan me allaturum. 
Jferorem-a- yitque hac prAcipuaJimt,quA de hoc traLlatu monenda 
duxi : fed alia non pauca habeo, qua cum ingenuis ^ eruditis viria 
«ammtmicare vellem, quorum unum atque iterum hic adponant-». 
Et quidem primo Igiatii locum variis celeberrimarum virorum ex- 
plicationibus nfeliciter taitatum, obiter adducemus. Is eli in eptjiola 
ad Romanos injcriptione , ubi hac funt verba ; 'ijfuc Ts^oud^rfTaq eu 
•toTTU xeoplit paifiaimv. HaiK leBionem tam Graci codices, qukm 
veteres duo Latini interpretes confirmant, ut revera adpareat ejje 
vetujhfiimam. Neqtie erum xS-ep imperiti homines, cor->. 

rumpendis au&orum veris fcripturisnatijimt, jed jamante mdlefff 
duplius annos dolii viri coiquerebantur,'cTi rm ■r a Acum &SAIup 
iiri ToxUoov xivUtoji i\ y^atPij. Subtilifima efi earum Jententia, 
qui de regionibus Juburbicariis ^ic locum aceipiunt ; fed durior at^ 
que uKoneirma. ut certe ineptior mihi videatur %)edelius, qui hoc 
commode explicaripefie cont^it,qukm Cafaubonus, qui locutionerrt 
dixit barbaranLj. Simpliciter enim fcrpturusfuijfet, iv xoigleo pes» 
/jutioiv orpoKciQijJaji. ^regimis locus ptiffetdernotfirandus. NeC 
ete Luca adduflus locus quidquam probat. Vir eximius, IfaaeH» 
Vpfiius, proxai^in P*dat legendum maxime quod alter vo- 
tirrnit ttderpretmt ^ inclinare videatur ‘ verum dubio praetddki 


' »v;/ 


^ferMtchotUiqmdetumOariffUjhM itcomhh 

w ^tte h^c coliigeretitrfententiOL-^ P(^um veram leBionem 
frt^erre quhn mmmd firiptura immutatione ^ fi pro vtn^^ fcriba- 
tur Kupia- emm k inter feJmtltt^*,tUu 

fracte notum, qut non polion vulgarem typogruphormt formam con> 
fidex^, fed etiam vetufia fcnptura Gracos codices it^ftexire. De 
Uteris v^ ot non cpus eH ut moneam-j^ Romamm itaque epijco- 
pum iv roret) KV(is peofMitk)» r^ottaS-ijtS-aj diat. Dei loco Ro- 
manis przfiderc-?. Hanc ncflram leBionem fmnli ejufdem Jffiatii 
locutae confinnare pojfumus. Ita enim loquitur in ept/iola ad Ma- 
giefios : zj-a^cuvu, e» ofjuvolet S-eS a-rts&d^tre rdvrct rpdosav, 
TpoxaS-rifJUVit t 5 iruruhns «V rorov 3-f», i^ ratv r^eoSurhuv 
oif r6rov ouue^inrdiv dror6?^v. moneo, in concordia Dei ftu- 
dete omnia operari j pneddente epifcopo in loco Dei , & pre- 
sbyteris in loco confdfionis Apollolorum. Spijcopus hic «f t6~ 
rov 3-e5 'erpoxd&ijlcii, ut ibi iiot^rja-la , hoc efl ,'^tfc^us Romanus, 
ejus caput, iv rorea Kvpin. Quid fimilsus dici potuit P (^aterum e» 
rora , gf «c rorov indifferenter ujurpari,vel leviter in Novi Fte* 
deris phrafi exercitatus novit- quod ex Hebraorum a originem ha- 
het- Sed ^ahum ejufdem locumhicreflituemus. SpifiolaadTraU 
U^nosveti^aIfftatiiept/lolalepent,oiKaipolrape(ir/tiKis(rivlria-5» 
X^rov. quac&inquinatisimplicat jEfumChriftum. ‘V^iusex 
recentianbus epijiolts, in quibus eB, ttgjrbv iovr^o^rXsxovIeg, emen- 
dat, oi ugt iolg rctpsfirMxovkg, Nejcio an inepte j certe verbo non 
adeo Graco- Lege vel jyttabas tantmn collige^o, oi pwrapdig 
6tM.rXeu:atTiv. «iterum, quod hic adduSurus fum,eB de t^eterum 
navibus, de quibus ntper dihsentifihne traflavit Joa. ichefferus- In 
emniautem de navibw iliis dijquifttione duo m primis dijpcilia fimt; 
tansm, quomodo intelligendi fmt illt triremtum, majorumque navium 
ordines ; alterum, qmdnam genus navium fuent , ^hemiolta , ^ 

trieremiolia - Utramque hanc difficultatem, qua fummos viros ha 

Benus torferat ; LaiArumBayfiu^ JofScaHgerum,0- Sahnfftunh 
Hernicum Savtltum, Thomam Rtvium ; Notis ad Vitnrvium, qui 
Anffielodann armo cb Ix XLIX editus eB,nova, fed brevi admo- 
dum explicatime, quod alioioco prolixe hae de re achrus ejfem,pri- 
mus fiffhtli lUarumalteram fententiam meam, qm de ardimbus 
oBtUtcunepte etiamtradidit Schefferus,dje, ut firibit, excogitatamt 

^umtvts^furdamakorumJhtttntiamidaaanpUxus^mdiffer- 


iMiortcqMdanhq^iMea hac dcrf ediderat } ut^ipfeingemte 
fatetm pag-p 2 - Sabru^ms, qui notas iUaSiOnteqmmederentttr, lege^ 
rat,qMmvis iis multa ex fuis placitis labefoElari ‘viderehmajorit^ 
men veritati, qua fine ulla contumelia prcponeretur , locum dediu 
h/unc Schejfennnde illis Jolum, in quibus d veritate in his duobus ex^ 
plicandis aberravit, paucis monebo. Primum igitur non vidit , quo 
differant verfus ^ ordo- quamvis , quod mirandum, nec Scaitger, 
aut Sabnafius idem objervarmt- Zlerjus autem ell,jeries remiguin 
in uno latere aque alte fedentiums ; ut,m triremi, jummorum,feu 
thranitarumverjusplerwnqueeratremigum L; itemzygitarunhjeu. 
mediorum,verJus L remi^«m,pff totidemnAmarum,feuthdamftar 
rutTLJ. Ordo autem eB feries remigum d funmo ad imum tendent. 
Unde primo ordine thranita coifidunt, altero xygita, tertio thalami- 
ta. UerJUs igitur, Qracis ^l^^.,fectmdum navis longitudtnan fu- 
mitur ; ordo, toL^i?, fecundum altitudineitL->. Mtdta, jihnc locus 
effet, ^ic fententia confirmanda, adferre pojfem, Stffficit illud, quod 
ternum ordmem confurgerc Dirgilius dicat- Srrat igitur Scheffe- 
rus pag. pr- v-ai- fffaliis locis. Deinde in eoerrat,qu^ pag- in 
jinjiophanis verjuexplicando ordines ita collocet, ut thr anites videat- 
dorjum x.ygua,^hic,dorfumthalamita ; cum contra ego illos itadi-. 
ff>onam,uttbramta dorfum videatx,ygites,^hujusdorfwnthalami- 
tes, omnespupptmverfus collocati- Ideoque optimo / 4 riftcphanis Scho- 
fi^a,queinScdiger,Salrn<^uss,^ cumbis Schejferus,abfque ratione 
jn^bant,thranites eB,o Trpbc rjp irpvfjivav,puppim verfus,wo», 
in puppi) fed puppi proximus. Similiter thalamites eB , 6 irgbc 
irptupav, proram verfus, magis proram verfus d pifpi remotus,quam 
zygftes,^hic mdgis qudm thranites- Pon'o unde hetmoliadiBa jit, 
f)-i>nus quoque ex Ptymologico Magw docui; cujus locum,reJiitut<y 

vocabulo fjuixifiov,italegi:nTb fid;^tfiop i^fuoAiovfie^ociptdMvi^e-. 
tm hu cujusparsarmatafcfquialteraeftnudorumreinigunLjr.1 
hoc eB, fi L vtros haberet tota hemioba, horum XX ; ab unoquoque 
latere X; erant folum remiges, tenus fen^er incumbentes in ordine 
inferiori; XXX,cumhtjiis adeffet,armati- AdaleSabn^iustnOb- 
fervationibus adjusdtticum,pag.ji6-^ cum dio Scheff erus pag- 74. 
iegendumputavit. tJ/tAbp ipdsip. Praterea non inteuexlrevoca^ 
btm ijfu6d4<^. s^dtque hac haBenus- Vale leBor candide.,,,. 

^ inventis, odDBl gloriam, tuanvfte fabuem , feliciter merc^. 
Brfim, tbbQLy". Xiy Qdend^ Martii, 


n 


NoTJE QJUDAM. ut et EBJUTA COKJIIGEMDA. 


P Agina U.T.}. particula tan- 
iiim non excludit nume- 
rum, fi magnitudines illz 
fuit rationales. 

V.17. TmaXts.m eiJtuii t 5 irocrS.^ 
Hoc £tlfumeireinipro tra(flatu 
mondravi. quippe tnagmUtdi- 
«MffnEuclides dixit, ut etiam ir- 
rationales quantitates com- 
prehenderet, quar numeris ex- 
primi nequeunt. Nec ideo id 
vocabuli adhibere potuit, ut 
magnitudines lolum,non aute 
numeros quoque rationem in- 
ter fe habere fignificaret.Quod 
fi nofirofenTiiEuclidenieo vo- 
cabulo ufumScholiafies deno- 
tare voluilTctjfcnbenduni fuit 
fet, ri u^n t 5 TTcaS- «t 
ab altera quoti J^ecie fipararet- 
Neleio certe quot fpecies quo- 
ti hic Scholiades lomniarit. 
Fortafie foni, pondei a,tcmpo- 
ra,&alix res numerata;, ipfi 
{pecies quoti cenfentur. Duas 
folum antiqui nomi narunt. Ari- 
^des Quintilianus Mufica: li- 
. bro 111, pag. uo. JIt?» ovr@^ 
t 5 7T0<rS‘ cuffi duplex Jit quanti- 
tas, feu potius, qualitas. Sic 
quoque Afclepius , & alii. 
Pag.ij.v.i.t >ro ?!»««•« feribe 
&deleverrums>(Scto. 
Pag.i4.v .10 . ictibe,eorttndem. 
v.aj. pro 'l feribe,". 

Pag.iS. v.i;. Plane Icribendu, 
^ moMii dror/ajpeSffoi, ejt 


pratcedentis vocabuli ultimi 
ryllabiav male repetita hic er- 
ror natu sed. nec Grateum ver- 
bum ed d.vcnroT^ij^oi<rai. 

Pag.i7.v.j. fcribe,'H^’i'acdlc- 
ronas. v.7. delerem particula 
V.J4- omnino legendum, 
fMvdg, 

Pag.iy.v.jf. plane (criben- 
duni, j; rb. 

Pag.jo.v.24. legenduntjTac' 
duoTSTa^ov. quodctiaminter- 
pretando obfervavi. 

Pag. 21.V.Z. addidi V.Z4. 
addidi s^<j, 

Pag.if. Cum ha:c ederentur, ^ 
ad manum non erarTheoms 
commentarius in Magna conv- 
pofitionemPtolemad j ex quo 
liic locus defumtus ed, & Eu- 
clidis Elementorum libro VI 
in Grxeo exemplari Bafileenfi 
pratiixus. Quoniam igitur ex 
Euclide ha;c edidi,variantes,dc 
plcrunquemclioresinTheonis 
commentario , pag. 62. leidio- 
neshicadpona. v.i. 
v.4.hxc verba; oiov^i&nrh.dtTtov, 

^ TfarAciertoVi^Timd^ov. tan- 
quam ab alio adfcripra,abrunt. 
v.7.pro his verbis,>(g!^at7o<fe<^a- 
jt«W,habet,Ao/ov. v.8.ut&io.‘ 
u.i;.abedparticularo. v.io,re- 
(de addita particula to , l^en-' 
do, rafria?. v.ii. r^e^tv pro 
^o<.v.i(S.malc ri Aoi», ibiderti 
abed verbuTOiM. fed ^equentp 
e 


Verfu ledfuf ) lepog 
v.ao. tfl oe pro ^ ro. sx/, pro 

e^i. v. 4 J.ffV«';^proff 9 r«Af. v.j 4 - 
v'eirbaj raOta , defiinr. 

Pag. 26. V.». pro e^lr^iirKcivmf 
auOTUs ita re<fle luitur 
7 rAaV/oi» Sui xa dvld S^ 
ro tfSxS exi rpnr^dmov, 

oAop. tripla- propter eadem gT GB 
ipfiunEFtr^laeB. Lleo^tota- 
v.j.eyk v.f.a-vyketlai pro oTW 
^oLfi omilTo V. 6 . verbo o-wy- 
Heipu»@^. nec tamen mala ea 
leaio eft, quam & ipfe Theo 
deinde habet v.igi v.7. reifle* 
t5 tS aS irpog xo yS XoFuti^xu 
x5 ySir^og e^. Gu.6io>g Si >(ed 
ictp f Ac{t7op fi ekeue^u xmp aSi 

xi yS, xo civio. v.44. x 5 e^ 
^)t«oT/,re<iteomifro55‘i. deinde^ 
otup d^et exi. led male^ txop, & 
y.jf. male y pro yS. v.2tf. ^puo* 
?\jop exojf. V.28. & pag. 27, y.js. 
ffuvrjiflauf refcripfi pro avufjx- 
T«f, quod uterque perperam 
habet, v.jo.l^endujTirS aS. 
quamvis pofterius uterque o- 
mittar. deinde, jr^og yS i^oli, 

x5 x5 yS irpog e^. 

Pag.tjr.v.j.abeftgs-/. v.ij. 6 - 
uolug Si >(cpj errl x£p Xotvmv rfi. 
mtermediis omiflis. v.if.male, 
tig Ixu V. 17. perperam, Suu- 
yxxScdxpupptouvi^v. 
Deinde, 0 Ao/rof. &,x« 7 *A«- 
(P^xeloLf. 

Pag.28.T.tf'.voculaf(pf^efl: 
ulepta. idboqnedeiendZj. 


Pag. ip. V. 7» irolStMir^attl* 
aS-rfruxap. 

Pag.jo.v.itf. iXetp^ixoig Ccri- 
bendum pro i^a^xkij. pauc^ 
mif pro^mima. v.2f . pro irAiiop 
lego ^A«6i),vel7rA«ow*. 

Pag.ju V.?. lego, SlorAcia-topy 
op TTpdg xop S\ ruxert. dtt^ 
piam i quam habet ad hoc efh 

ad y?«ff7<^iff»(fcil. terminum...) 
V.24. pro egi fcriberem v.27. 
addidi voculam xu* 
Pag.j2.v.iilt. fcribejyg/opfTft;* 
Pag.jj.v.4. projrA«Vlsgo 
TA«ft),f<iilicet|« 5 y 53 ^,vel jw- 
non aurem, TAwWjfcil. fie- 
ye 3 -@^. v.jf. fcribe,autenLf. 

Pag.jg. V.2J. anteiVflv inEdi- 
to exemplari vocabulum Sui- 
A(J/4;eta infertum legitur, quod 
exmargine,in quo forte adfcri- 
ptum fuerat, in textum male ir- 
rcpfit. similiter verfu ultinlO, 
perperam inEdito legitur, xo 
( Idop. pro quo forfan tefeag fcri- 
ptum fuerat, quod vocabulum 
eTTtxarfjta excidi[(et.)ivixarfia. 

Pag.jp.v.u. vocabulo iro?i^ee- 
TrAaVwv Eutocius excludit ra- 
tionem duplam 5 quod hoc ca- 
fu fcribendum fuiffet v.«f. xS 
AoiToV xo TA i<rop srecf x£ A. 

Pag.40. v.i«. fcribe punfto 
tranfpofito. Propter em/ponctni 
er^ etiam- t.27;^o)Q!/, verten- 
do 1^ egaa\. 

Pag42.v.itf.pro aeditui rta- 
leiyX^aSr.xAo. ktAe,xftijfMk' 


V- 12- quzcUin,ut (u> 
|}erflua,omiii. Ita enim codes 
editus- f(eff fTrei fiiif 

trtwa(i<p6Te^(^ rj vpdg 
itTugri 6^ir^of oxtwa/i*- 

tPore^^ ^ 'iroig ^ 
tj^ TTfoV 4^- hacj tfef)i «f . 

Pag. 44, V- to. pro editus 

male k 4 Hunc locum exEuto- 
cio reftitui. 

Pag-47.v.i4- editus male,5y. 
inr?^d(Tt6v igriv 6 tS. 

Pag. 48- V- II. pod 0 editus 
perperam additam habet par- 
ticulam Y.2U pro thromale 
habet djro. 

Pag. 49. v.ii. editus vto. 

Pag.fi.v.21. vocabulo expun- 
ilo fcribendu; fisld ydp ridiro 
rijg fitla^rm TOfJLdv,i'<rovya>e- 
'Totf tu. quod vertendo indicavi- 

Pag- );?• v-U. pro 0 A dpa^cdi- 
tuS male, o AE. 

Pag.fy.vof quz uncis inclu- 
la funr, in Grzco exemplari de- 
erant. 

Pag. g6. V- 1- & 2- editus t^u 
male pro rov. v-7-addo encliti- 
camTSjUtfitlxTf. 

Pag.f7.v.28-3o.jj. editus rov 
perperam pro to. 

Pag.y^.v.j. editus male xnopi- 
xoiv. V.28- enclitica re videtur 
delenda, v-jx. fcribe,irapflf^^^i 
An Tp A fLfut. ^paratletoffjrainma. 

^g. tfo.T- ult. reponendum^ 
aut mtem lubaadtfndum j Hi 
da^oi. 


^ Pag-tfi-v.jo. editus perperatti> 

«Jf «fer». 

Pag. «j. V II. addidi xd&. ex- 
plicauus quoque legeretur ad- 
dito vocabulo , pup 
itiv Aoy^ 6. 

Pag.66.v-9- legendum vide- 
tur, 0 ravJop, 

Pag-70. v-ij. feribe, fipcro&o- 
gejuiut. 

Pag 7<s.v.2fi. magnitudines- 
Pag-TT-v-ij. feribe, JJ. 
Pag.78 v.19- nefeio quo erro- 
re inEuclidisdelinitioneomif 
la fint verba, f(p' iauJdg, in fe, 
quae in utraqueGrzca editione 
leguntur, hoc modo : TrtjAuio- 
T^sg ip' iauJdg 'sroX^airAa- 
triacBita-ai , quantitates mter fe 
multiplicat A Quare non tan- 

tiim Hutocius, quod verfu pc- 
nulrimo fcripfi, fed &ipfeEu- 
elides 5 fi ipfiushzc definitio 
fuerit} haecverbaaddidit- Hoc 
quoque deindefignificavi pag. 

9f. V.27. 

Vag.9o.y.2.JpeSlatapvoJpeBor 

tarum-j. 

Pag.84.v-xfcribecwwipro eum. 
Pag. 87- V- Ii- feribe quam pro 
quetiL^. 

Pag-94.v.2y. exceJSivamdm 
pro differentialem. quod non- 
dum id vocabuli eo ufu adhi- 
builTem,quo defejfhva: rationi 
opponitur. 

Pag. 98. Hacdemonftratio- 
neEuclideamrationescompo-' 


nendi iiMcbodam expUcoi , prccipue hx de 
anri,quodcompoGtzratioae$etdem ope- 
ntione in duas cqaales dividantur. Hoc au- 
tem magno afui in requencibas eflfe poOiiiTct, 
fica quz mihi prupomcram , hoc tradUtu ex- 
pUcadem. Canenim explicice monftrare po- 
tniiiem, rationem ipfiusOEad E M compo- 
Gtam elife ex rationibus AB, CD- Quoniam 
enimdnd^ magnitudine A io D ; aut C in B ; 
quadrata abAB. CBfunt in ratione AadC, 
item quadrata CB,CD in raiiooe Bad D.&C. 

Pag.pp. v,;.i»ae/?r 4 rcdixi,etiamcum Eu- 


dide, quamvis ufitadusproblciDt cooclodac 
verbo fdcert. Pag.i 17.V.1 (cribe.Maeviiad 
Noniom.T.aj.fcribe.J.JlJ. Pag.iip,v,4« 
propiorei.Pag. 1 ti .v.Xl ,n>bqatdropht,Pag* 
ijd.T 2.iUu.v.}.omnix.Pag.i4d.p.cdrritas, 
pro celeritatis. Pag i yi.v tf . pro Pa. I tfo. 
r.aj.conlbtuendo pro componendo.Pa.idi» 
v.ip. ouUa. v.z4.me.v.27.Itaqae.v,ap.gcnaf. 
Pag. 1 d4- V.7. liib(elqaia)cera. Pag. 1 <7. v.Xj. 
^pro 6 ^. Pag. 171. V.7. fcribe, ; ad 3.T. IX. 
(ignificate. Pag ip I .V. 1 3 . fcribe, rationem. 


Sequentia duo in V. Elementum Scholia,ut omnia Gr*ce 

& Latine haberentur, htcadponenda duxi. 

P Ats] Ex multomm fentcntia pm eG, quod, 
aI»»o'y'Tjs'. *■ cumejufdemrpceieifitatqialiud.eominas 
^ ^ trm aaCVP^ 0 WH a#£a^sW l/ttS— eG;utteroariutquioarii: at iecundu Geome- 

tram, quodmetitnrmajuszqualiter.buceit, 
cti id quod relinquitur zquale Furiit meti enti. 


jjT' 2 T yeaiftaTfil». ni ri ba- 

xif , TiriJVi*j ni icir i 

oTOrj) n! xc^^^Kf^m^JSpo> fai) 
Kor i «anfSnt, -a luifit ane avt 

' A.* tddtTTt 1 laa - 



y cn ISI» 
srijiaxia. 

Xuo'3»<nj Aayx] o! nohff^t TSnfjt^oat- 
^atrig^r. iii 58 crwiitaif fu^^utmu- 
■ri» cCrrii t 5 Aey» exiu 3 »W- ciSti^te ?8 ro 
iniljS/iitlZ-n mfutu cwIUSioul/jchiiiyd- 


Sed cu id quod relinquitur non (iierit zquale 
meti enti, meti ens non cG pars, partes; ut, 

tcmariusmenturansqninariu,rdinquit bina- 
riu,qui zqualisnon eGicrnario. Quare IU no 
eG parsiplius V, fcd paiiesinempe 3 quintx. 

Gim politio rationis] Juniores hanc defini- 
tionem addidere. Neq;enim magnitudinum 
compoGtiocadecG quz coirpoGtio rationis. 
Hic e antecedens addita conTeqnenti, ma< 
gnitndo magnitudini, tolSmagnitodind facit 


5©- fupiWs vo miti conGareex magnitudinibu.s,qu{zquales luoc 

f^evoK fiijd^r, t 73K m xHjMvaif. vp Jjsquzadduntur AtrationucompoGtioaliatn 
5 Ai}-» »..« A.}o»,«cm; 7 if f,^,,„io„em,utipfepoGeadic«.Aa/,-,eni.n 

ranombm f 0 /(yr«rr«,& extera, ut aoteai 
ego in vetuGioribus exemplaribus inveni, o5- 
poGtionem banc componenti ratione vocat, 
qnippe de iis qnz in theorematis bic clemeo- 
tatius dodor monGrat , componenti inquir- 
tamen cdvel ita bzc poGta eG,racGis ex com- 


I vui AeV®* ipjin cx Aa}-» 

u( i' iyi ct-mt tm- 
Aaijnsf If tuCJ » (3<CAisi5,f cuii^tm tavrtii 
e-iw^itU A<>}«» Ai}^. >(W 78 «cr (luerem 
.*fi ) 5 ca Ti«c Stiifiifiam a ftiztwnitdruti- 
Pitit iPHcir. rruf iMfum. toAj» 

c« t 5 bw 9 i»I< MftTtq. al]u^ ponenti compoGtiointelligitur.MeliusautefO 

ngHTjtt «»af, A»p«% ruuytm aftv»,»® j(fepi]to,utdicaturcompoGtioterminoram, 
Aayx. afW 3 non autem rationis.Terroinosamcdicoipfi» 

>* 5 >l • AW *Z‘ '"i' K»»»»» 1 » ‘X>ip jjpoGus magnitudines, non autem, qu3 intet 
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Colloqtmttur Euclides, Archimedes, Apollonius Pergtus, 
Pappus, Eutocius, Theo, Henmtitnus- 

EUCLIDES. 

Antanc ver6 temeritate ac 

infolcntia mortales ferri pofTunt, uc 
noftram quoque quietem nugis fuis 
molertare fufeipiant ! nifi novum 
hunc veri indagandi modum, qui ab 
uno exemplo latius ferperc polsit, 
ftatim in ipfo ortu opprimamus, omnes mortalium in 
literarum ftudiis rixae, ac vanilsima fxpe fomnia,& de- 
liria, qux non tam beatas mentes, quam mortalium a- 
nimos turbare natafunt,ad nos devolventur. Archim. 
Q^id novx follicitudinis,6 Euclide, te hic adfixum te- 
net, qui divinis contemplationibus plenus, hunc amoe- 
num campum intrare, aliisq; fodatus, naturx invariatas 
I^es, quas in linearum , fuperficierum ac corporum di- 
menfionibus, mortalibus pariter atque immortalibus 

A 
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(lifccndas propofuit, expendere foles ^ Age vero , & ad 
illud mecum nemus amoenilsimum contende» ex quo 
huc 'adventantes vides Apollonium noftrum, & Pap- 
pum , & Eutodum atque Theonem i aliasque mathe- 
maticis contemplationibus deditas animas» ut divinio- 
re quodam ftudiorum noftrorum argumento oblede- 
mur. E u c L. Vix hoc a me impetrabis , 6 divine 
Archimedes, quod aliud jam volvere, ac defuetas curas 
refumere , ifte me follicitet Hermotimus. Quem fi fe- 
mel admiicrimus, jam de ftudiis noftris adum_». Nec 
minores olim nobis turbas mathematici ifti daturi funt, 
quam Plutoni, regi noftro,& inferis dederunt Thefeus, 
Hercules, & caeteraaudaci* exempla, qui vivi ad nos pe- 
netrarunt. Nam non tantum de circuli quadratura, in 
qiia invenienda & eximii quidam mathematici labora- 
runt, novas & diftortas demonftrationes quotidie nobis 
examinandas deferent ; aliisqi difficilioribus problema- 
tis molefti erunt i fed incredibilem fciolorum audaciam, 
in Icientiarum noftrarum contemtum natam, quotidie 
excerabimur. Qiji mechanici folertes haberi volunt, 
cum proportionum dodtrinamnondeguftarint : quifi- 
neGeometria,fine Arithmctica,quibus dedivinam men- 
tem in rerum omnium conformatione u(am lapientesad- 
Icrunt, folo proportionis circino, ut vocant, armati, in- 
audita ubique facinora patrant : qui inftrumenta nova 
quotidie fabricant : qui Neptuno horrorem incutiunt> 
ac gentibus exitium minantur , dum naves volare do- 
cent Sic Mathematicas difciplinas , quas ha(aenus 
dTrlakw adamantinis fund^eheis fupor* 
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flru<^s riec motum, nec cafum vereri, omnium fecu* 
lorum confenfus judicaverat, vix inter probabiles cen- 
feri videbis. Qjix enim difciplina, qux vel veritatis 
umbram Hbi adrogare audeat,tamroedos lapfus experta 
quam binis ultimis feculis noflra mathefis. Adeo 
ut,cum quotidie de hujusmodi rebus ad nos perferatur* 
albumentis certifsimis confirmemur , audaciores Heri 
homines, non fapientiorcs. Qjiis Pythagoran nunc in- 
ter mortales xftimat , quis Platona i Ojus ad veram 
iapientiam fevcra noHrorum temporum lege contendit, 
cum absque mathematicarum fcientiarum accuratiore 
notitia ad naturx arcana penetrare velle, piaculum cen- 
feretur. Nunc pueris iapientiam induunt, ut primis fta- 
tim annis initiati, de omnibus namraemyHeriiSjtanquam 
myfbe illius, & fummi arcanorum iacerdotes, pronun- 
cient. Prifcis temporibus i cum nondum quotidianis 
diTputationum febribus adolefcentcs laborarent ; mul- 
ta in difciplinis noflris exercitatione robur ingenia adqui. 
rebant, ut ad fublimium rerum indagationem fuffice- 
rent .Cum ingcnds gloriae Hirnulis incitati , tam reges 
quam fubditi,H inventis quibusdam poHeritati aeternam 
(ui memoriam commendare pofTcnt, inquirebant j quod 
ingenium auro tanto praeHantius judicarent, quanto ter- 
renis cceleHia excellentiora cenfentur. Itaque multi qla- 
ri viri, & in noHris Hudiis exercitati ad nos commea- 
bant ', nunc, poHquam mechanicoruch audacia mathe- 
feos compenaiariam invenit , vix vicenis annis finguli 
Geometrae ad nos veniunt. Ex iis dnim qui fe mathe- 
maticos dicunt i nec millcTunum quemque eonfortio 
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noftro dignum judicamus. Sed dc nos ifti fugiunt) SC 
in abdita loca Tc conferunt) ut propugnacula cxtruant, & 
rurfus deflruant. qui tametfiSiryphi faxo majus volvant^ 
adeo tamen nugis Tuis animantur) ut nihil prxclarios ab 
ullis aliis agi pofle exifliment. Et quidem nofli, quanta 
experimentorum vanitate tempus confumant, cum non 
ratione & legibus Geometricis , fed cafu veritatem de- 
prehendere conentur. Archim. Nimia vehementia 
in corruptam ftudiorum regulam declamas ) & fimul 
mea quoque vulnera refricas. Qjiis vero ille,qui novus 
huc noftris fuccelsit fcdibus hofpes 1. num Orphea imi- 
taturus, animas ad fuperas auras educere conatur)teque> 
ut omnis mathefeos callentilsimum) ita Mufices arcana 
dodhim) de modiS) quos citharx adtemperarc debeat) 
confultum venit i Eucu Nihil minus, noftra vero 
quxdam Elementa Geometrica , qux tot feculis homi- 
nes, tanquam immota veritate nixa, pro certifsimis ora- 
culis habuere, convulfum venit, meque follicitat, ut ad 
fubverfionem illorum primus fententiam feram. No- 
va quxdam de Proportionibus inventa , qux cx Eu- 
thymio fe didicifle ait, nobis exponet : illa autem , fola 
veritatis indagandx cupiditate indudtum, nobis , ut acer- 
rimis cenforibus examinanda prius proponere fe voluif 
fe , quam iis adfentiret. Archim. Audax vero il- 
lius Euthymii facinus, & inauditum, novo exemplo ca- 
ftigandum. Nec tamen propterea tot curis involvi tc 
opoituerat. Ferendx iilx funt, 6 Euclide, mortalium 
injurix,dclingux libertatem ac cenfurx omnibus conce- 
dere, etiam indoAis, debemus. Q^iid mihi nuper acet^ 
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dcrit, probc,puto,a(lhuc meminifti. Impotenti animo 
nomini meo infultarat JoCScaligcr, & famam divini 
thcmatici,qiiam cum dFcdlis ipfisdc operationibus, tum 
iariptis, feculorum omnium confenfu, fueram confecu- 
tus, convellere non dubitarat. Illa inventa mea, quae 
do<ftis omnibus, tanquam alter Prometheus, e coelo fuf 
furatus efle credebar,quaeomnibus adorabantur, vir ille, 
extera quidem fummusjfed in noftris literis pene infens, 
qui eruditum illum pulverem vix digito contigerat, tra- 
ducere coepit, ac ineptis fuis inventis pofthabere. No- 
fti qvanta confternatione recentes tum Mathematica- 
rurn animarum , qux ad nos pervenerant, nuncios audi- 
verim. Sed vix facinoris audaciam narraverant, cum 
alii advenirent, qui praeftantiores Mathematicos femam 
noftram contra vanos ipfius infultusacconatusadferuiflc 
dicerent. Quanto dcindegaudio illis defenforibus meis, 
cum ad nos dcfccndercnt, occurrerim, quanta cum con- 
gratulatione illos exceperim, omnes vos, 6 prxftantil^ 
mx animx,noftis, cum etiam in hocufquc tempus, cum 
omnium veftnim, tum in primis mea confuctudine de- 
IcAentur. Nec tamen mea indignatio tantafuit,ut non 
doiftilsimo alias homini ignofeere potuerim, cum in eon- 
fpedtum noftrum veniret, <5c verecunde veniam delidli 
peteret Cum enim certum fit, & notum dodlis omni- 
bus, periculc^m xque ac laboriolam elTe arenam, in qua 
fc mathematici exercent res autem, qux ab illis in vefti- 
gantur,ob certitudinem fuam diviniores quasq; animas, 
& quas ex meliore luto finxit Titan , ih fui admiratio- 
nem, etiam invitas fermc,abripcrcj indefitutmortalcs, 
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omnium noftrum nimis fervido zelo *muli, immorta- 
litatem ex novis fuis inhocpulvere inventis confequian- 
helent. Et vero,quisunquamconatum honeftae reicon- 
fcquendse, 3c qua non minus omnem fibi pofteritatem 
demereri mortales po(sint,quam lummum illud numen 
venerari, vituperandum ftatuit i Ut vires egregii in- 
cepti perficiendi deluerint, voluntas tamen femper lau- 
dem apud aequos cenfores meruit. Atque hoc quidem 
magis audiendum cenfeo hunc Hermotimum, quo ab 
omni convitio ipfius inftitutum alienius efle videtur. 
Si nova quaedam ex Euthymio fuo de propordonum 
dodlrina, quam totius Geometriae, imo rerum naturae* 
nobilifeimam nos cum omni antiquitate ftatuimus, au- 
diffe dicit, & quae praecipua quxdam Geometriae elemen- 
ta, adeoque noftra inventa, quae illis fuperftrucfla funt, 
convellere polsint j non ignoras, omnium noftrum fa- 
mam , & dodtrinae foliditatem, cum tua vel ftaturam ; 
quemadmodum quidem nos opinamur, in omne aevum, 
& quamdiu hifce legibus fummus rerum opifex machi- 
nas illas circumvolvi voluerit j vel ineludlabili quodam 
fiito hoc tempore ruituram. Tantum vero abeft, ut 
huic homini fuccenfendum putem, qui prifea exempla, 
fed diverfo confilio, fccutus,ad nos defeendit, ad dogma- 
tis veritatem a nobis primis hauriendam, ut contra ma- 
gna ipfum laude, & meliore laboris praemio, quam ullus 
alius retulit, dignum cenfeam. Primi nunc in caufa no- 
ftra erimus judices, & oracula vel dabimus, vel accipie- 
mus. T u modo aequo animo adefle velis, & tuam non 

minus,quamEudoxi,quiilladeproportionibusclcmcnta 
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in primis concinnavit,do(5lrinam defendere. Me vides 
ad hocpromtilsimum. & vobis quoque iprxAantilsimx 
animx,&non minus inter mort^es,quam hic inter bea- 
tas animas aeternum triumfaturx> non fore ingratum il- 
lud fpero. Apoll o. Mihi vero erit gratilsimum , 6 
divine Archimedes, quidquid tibi & Euclidi hac in re 
faciendum videbitur. dc,ut videtis, impatientia quadam 
feruntur cognofeendae hujus novae dodlrinae & Pappus, 
& Eutocius acTheo, dum fe illi mortali Hermotimo, 
quamvis triftiores primum, & conlbrtium illud abhor- 
rcntes>adplicareftuducrunt. Eucl. Cum vobis omni- 
bus idem placere videam , agite admittamus novum il- 
lum hofpitem , & nova dogmata ferentem, ut illius Eu- 
thymii ineptias ex uno omnes difeamus. Vos vero, 
cum communis caufa Agatur, ad fingula quae expofitu- 
rusefl, diligenter attenturos, nullos dubitare polium. 

Her-mot. Quamquam quod vos,beatilsimx ani- 
mae, atque omnis certaeeruditionis lumina, amoenilsimo 
hoc loco compellare pofsim, in fumma felicitatis mex 

{ larte pono ; nullam tamen majorem erga me benevo- 
entiam a vobis proficifei polTe credite, quam fi de iis, 
qux fine ullo obtredbindi animo,ac divina feripta vellra 
lacerandi, propoHturus venio, me benigne audiatis. 
Veritatis fludium , quo quidem nihil fummo numini 
gratius, nihil humano ingenio dignius, inveniri exiUi- 
mo, in me fummum deprehendetis. Et vos quidem , 
quos hujus dodlrinx veritas aut f^dtudo maxime tan- 
git, in primis confulendos flatui , quod i5c acerrime in 
illam inquilitari fitis, & xquiirime de illa judicaturi. 
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adeoquc fi vera h«c dodlrina invenietur, veftro calculo 
adprobaa, mortalium ufibusinfervief, fin lalla, veftram 
folorumreprehenfionem incurret. Omnia autem, qu« 
de hac do<5lrina edo(5tus fum a meo Euthymio, continua 
narrationis ferie, quam pro libitu ingeniofis veftris ob- 
jedtionibus interrumpere poteftis, vobis fum expofitu- 
rus. Cum itaque h is hiemalibus diebus poft meridiem 
ad ipfum invifiltem , nunc,inquiebam, hora tertia eft,& 
tenebrae ingruunt, quid fi toties a te promiflam dodtri- 
nam de proportionibus jam ex te audire polsim i Nihil 
gratius unquam feceris j & acerrimum hocce frigus ad 
luculentum focum nos invitat, cui adfidentes feriis fer- 
monibus hanc velperam extrahemus. Ad quae cum 
pauca pro more relpondillet Euthymius, petitioni meae 
latisfa<5lurus , ita difierere incepif. 

Divina res cft proportio, quam in univerfa natura 
colliganda, ac apte componenda Deum infpcxifie lapi- 
entes tradiderunt. Cujus immenfam varietatem ex na- 
turae univerfitate metiri debemus. Nam &ad coelefiia, 
quae pulcherrimis rationibus compaginata funt, fc ex- 
tendit j dctcrrellrium varictatem,certislegibusvin(5lam, 
comprehenfioni noftrae fubjicit. Quarum rerum con- 
fideratione neclublimius quid ab humana mente fufei- 
pirar *, nec udlius,ad omnia vitae munia recJle obeunda. 
Quod necDco,qui inunivcrlanaturafe exprefsit, quid- 
quam polsit clle gratius, quam fi in ir^ confideretur s 
nec mortalibus quidquam majorem felicitatem conlerre 
polsit, quam fi fe ipfos, id cft, tam animi quam corporis 
vires menfurent,& reladonemiuiauniad coeleftia»tum 


N 


2>j? PROPORTIONIBUS. 9 
ad terrena fcrutentur. Cujus rei contemplatio hominem 
lapientem reddit j ^ plena cognitio, Deo immortali li- 
milem. Sapienusitaqj eft,naturaeveftigiisinfiftere,acre- 
nim omnium ratione,accompaginationem,re(5ta men tis 
acieintueri. Neq; enim Mathematicis folis relida cft pro- 
portionum confiderado; quamvis primi naturam illaru 
in numeris & lineis, Hmplicilsimo modo,inveftigarint. 

In quo&Pythagorxdivinum ingenium emicuit j & Eu- 
doxi folertia, qui quintum Elementorum Geometrix 
librum iii primis concinnavit, ab antiquitate eft laudata. ' 
Sed, (1 dicere auHm, ad rei veritatem, quod naturx ve- 
ftigiis non inllilerent, in hac contemplatione non omni- 
no penetrarunt Quxdam autem, quae veteres rede 
docuerant, finidra reccntiorum interpretadone funt de- 
pravata. Itaque 6c recentiores omnes reprehendam,qui 
antiquos non intellexerunt V & antiquos corrigam, qui 
male quxdam prodiderunt; utrofque infuper nova do- 
durus. Atq,his cognofcendiscumte intentum,inquit,6 
Hcrmodmevidea.ordine omnia tibi recenfere conabor. 

Rado , qux Grxeis Aoy©' dicimr, fecundum quam 
hoc ad illud rationem habere adfirmamus, duorum ejus- 
dem generis terminorum inter fe certa relatio definimr. 
Euclidi : duarum magnitudinum ejusdem generis, 
fecundum quandtatem, mutua quxdam relado. E- 
juldem generis additur, quod longitudines cum longi- 
tudinibus tantum comparadonem fu(lineant,fuperficies 
cum fuperBciebus,folida cum folidis, liquida cum liqui- 
dis, vox cum voce, tempus cum tempore. At qux di- 
verfi generis funt, quomodo inter feflnt comparata,fcire 
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non datur:ut putaj<Jobitus ad aurcurttiaibiim^ad dolcifi 
Illa auteni dnoruriin^iininortim, feto duarum magnitUr- 
dinum mutua relatio, & con¥paradOy tantum fit tortP 
dum magnitudinem, feu quantitatem, quod benein fia®< 
definitione exprefiit Euclide. Al^ dc pater ad filiunl 
relationem habet , & amicui ad amicum, &dextrum ad 
finirtrum j fcd non fecundum magnitudinem. BrevW 
ter & nervofe Euclidis definitionem,dc fequentium ali- 
quas,ScholiaftesGr*cus explicavit, cujus plcraqucCom- 
mandinus, in Latinum fermonem a fc verfa 5 fed minus 
rcA^,(aepc dc mutile j fu« editioni adjunxit Graeca 
verba, ut a Dafypodio edita funt , quod in fequentibUs 
nobis ufui efle pofiint , tibi proferam-». 

Aoy®>'\ lo , Ratio] Z>#o addidit, ut fi- 

‘T^ocrsSriHsv , atificuvtj T^V,ygnjficarct relationem, 
a-%i<riv. ro fjL6ye6uvt 'iva. tttdimmy ut ab aliis quoti 

Tcuv aX^v eiS^v t 5 tto- ciebus fepararet. epudemgene- 
(ri.To^eofMyivmyaaftiiYP^' nequis lineanl cum fupar« 

/uiji' Trpk im(pdmcu> avyKfuv)} ficie compararet ; hacc eniln 
rif. TavTct yd^ dXoya Trgofao nullam inter fe rationem ha- 
To k wtrd mfiXutO' bentjecmdim qvmtitatenhut 
rrjla , ha ™*' direipatv fipararet ab infinitis magnitu- 

fisytBdv. TrrjXutonjf yd^ xo xe- dinibus. Quantitas enim ter- 
fio( ixl t5 awjexif xexra’ minus eft continui quoti ; Sc 
'sroaoTfjSyxiiuo^tafiivif.To ydpdf quotitas, dilcreti. quippe di- 
^pta-fjJm zroaovy y (ieyt6®‘. feretum quotunr non eft ma- 
yd^. TO k xoM axi- gnitudo , fed multitudo, cerfm 
mqy 'oTi xm$ «VI xd ^ xHt ^am relatioy quoniam quin- 
(T^iamv. relationum fpecics. 

Inepta hacc funt initio, adeoque corrupta. Pro< 
ro' ydv AoV®*, vertendo legi, xh itdv dtfe. Deinde ejedtd 
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feribO) Tiii fuytSM. Porro zro<rof verti quotum 
^tius quam quantum, ne cum Trtj^lKop id confunderem. 
DifFeruntenim Mathematicis To-jsr^Atfto»', &ToVo«rw.quod 
riirri^Mov ad quantitatem., feu potius, quotitatem conti- 
inuam referatur, ri uoviv, ad dKcretam. quomodo & in 
hoc fcholio accipiuntur TtiXourrK Sc7ro<r6Tij(. ideoque hoc 
ultimum novo vocabulo, necelsitateaddudus, veni quo- 
titoi. Sequitur aliud fcholium, quo vocabulum 6(juyy$- 
fSv explicatur. 

Eju$demgcncris]65«jf</fWi*» dfioyevuy'] Cffteyevmp et- 
generis dixit, quod, qua: diverfi ^ev, ori rd uri cftoyenj tf Jiwa. 
^eris funt,non poffint inter ^ ^ 

le habere rationem, neque e- v_ ' x » . , 

nim linea ad fuperficiem, ne- f ^ y st/to. 

que fuperficies ad foUdum,ra- ^oy er/<pdmay , ure hMov 
oonem habere poteft; <ttpeov StMetreui Xoyov I- 

nea ad lineam, & fiiperficies ad dJit^d y^etfif/^ irpoe ypafjt- 

(iiperixciem, & folidum ad Ibli- |U)jV, STri^dma, n-pop iin(Pct- 
dum.e^ldiig»//»</»«ff»additum maPy i(g(i eirhreiop -rpcf iiriwe- 
ell, ut ab iis diUingueretur , Sbp. To Sifuye&upxpocKeilaf, 
qu* relationem inter fe nonaofx Slo^urfiS tup a-j^ia-tp fx.)j i~ 
habent; certe non eam, qua: ^optup vpoi d/^fjha. i (lipTot 

eft fecundum magmtudinem: tijV nald fijysQ^' oTop, tvcl- 

cujusmodi relatio eft patris ad TfCf prpo( qop. }(^ tt^oV 
filium;amiciadamicum;dex- (pl^op. t{^ Trpof 

tri ad finiftrum. Dicitur & a- , ^ ^^p, XeytJoLf « ^ dPS^t] a-;^S‘ 
Uas,relatiofccundumcxceirum g-tg uard ro s;^hp ugjj £^«> 
^defeifbun-,. -xttp. 

Et hic quaedam lunt corrupta. L^o fimpliciter, 
ire ydq ypufifjuj u-pog STt(f>dpaetp, ure em^dpua x^og gegeop. ■ 
neque enim quidquam attinet, num plana fitfuperficies, 
an rotunda. Deinde l^o, xpog gegeoPi pro 
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iviirs^v TTfk fTrkeSov. Qijus emendatioDis ratio eft ma> 
nifefta. In fine pro lego & wreiix^v pto «- 

X«iv. 

Rationem autem generaliter omnes magnitudines 
inter fe habere Euclides dicit, quae fi multiplicentur , fc 
invicem fuperare pofiunt. Ideoque dc earum magnitu- 
dinum inter fe ratio eft, quae numeris exprimi non pof- 
funt. Egregium eft in liancdefinitionerafcholium.. 


Aoyov Ixnv] 'Evi (lev rZv Rationem habere] Iii nU^ 

«tio cf&bilem^ 

' n . ' ' jo-/:.. habet quotitatem : atmma- 

f T * T, gnitudinibu, racio quardam. 

ay/nc Aey(^, ac a m»aTof pi]- numero d&ri neque* 

dfuSfiu, «« ydp » amus. Sunt enim quxdam, 
ui' (MVfj (juv yivuffKsra^ fj vgo( quarum folus feitur excelTus, 
Toere^ov vve^oxk 9 ^ 'sro<r6- ij n ad aliam referanturj at quo- 
TW hiv dyrarS'. raura titasejusieftignot^ Hz igi- 

rolvwj AdyovXiyiloJi 1%^ r?f rario"®»" *«berc 

. ' , , i,v « . <1 \ dicuntur } non autem quam 
xjvi^o%riii> «WTi Se ov a^ffug numerum habet, 

•nrpoV a^iSjiovy mriVh Pf6v^ hoceft,cf&bilem. Idcirco in 
)(gjj Sid tSto vpoare&ijKsv f*'r£aodefhutione ratiom‘s magnitu- 
kto-fiV Aoyn Tuv fieyeSeev, dinum iddidit,Jecsmdum (ptan- 
To KttTct urtj^oTijTU. ofih titatem. Omnis quippe ratio 
ydp krky m >tctTd vtjAoa- cfebilis & in quantitate eft, & 
■i ' > . m quotitate ; at non item o- 

T>j 7 a,iMM iMiret Too^oTi;/(* ero ? . ’ . 

r nr e , , , mnis ratio,quxm quantitate, 

« vuvrup^ Se 0 Hara -^i? W etiam eft cubilis. Univerfe- 

r!^a ho^pAmo^ igitur definiens, quz fint 

repov HV k‘^6fiev(^ ra ruv Ao- rationum magnitudines, fub- 
Feov riva eriv, evtjyayevyd Slwa- junxit, qux, fi multiplicentiu:, 
lotJlzroXb.avXaaria^6fievad?^^ fe invicem fuperare poftimr; 
Auv Svepexjeiv. etJ^fio^H yap 3 « Hoc enim congruit & eftibili 
Hf TU pt^Uy i^Tufjuj ptfTu. ciO¥y rationi > dc inenabili* ut puu. 
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quadrati diamctrus, ut in efia> 9 rS rtr^aycitH AdfUrfCfi tJf 
bdibus numeris confiderata^ fiti> iv p>}Tot(?\.6yoic, 'KpoQ Ttj» 
ad latus elt irrationalis ; led, rXevpdv a?^oy^’ dpieevu- 
ut in cxcdTu ) rationem habet, > XSyev 8y rd (u*. 

quam major quantitas ad mi- f ^ov 'or^ r8 sAarhv. f(epl iu- 
norem. Et quandoque latus, mroji 9 T^iSved are^arAct* 
. Hmultiplicetur, diametrum fu- cria<^ofjLht} irore rtip Aafjterp)/ 
perare potcft. 


Hxc clara funt , nifi qvod v. 1. pro Xoyon fcriben- 
dum putem, 

Radonem porro fumma & generali divifione in ae- 
qualem dc inaequalem Veteres dillribuere. Quidquid 
enim in comparatione ad aliud confideramus,aut aequa- 
le illi eft aut inaequale. Praeter haec nullum tertium ge« 
nus datur. iEqualis itaquerado fpe(^atur,cum eorum, 
quae inter fe comparantur, alterum, nec fuperat id ad 
quod comparatur, nec ab eo deficit : ut i ad 1. z ad 2. 
10 ad 10. cubitus ad cubitum, aureus ad aureum, fonus 
mefe ad fonum mefen. quatuor vini menfurae ad qua- 
tuor menfuras aquae. Atque haec aequalis ratio una ea- 
demqueeft, decaeteras omnes antecedit, clementi natu- 
ram nabenr. At inaequalis rado per fubdivifionem fc- 
catur in majorem dc minorem. Major ratio fecunda 
fubdivifione in quinque fpecies dividitur. Alia enim 
multiplex efl;,alia fuperparticularis,alia fbperpers; dc ex 
his compofitae duae, mulriplexfupcrparticularis, multi- 
plcxfuperpers. Minor rado totidem fpccicbus ex adver- 
ib majori rationi refpondet, quas, addita illis vocabulis 
praepofitionc fub, ita enunciamus : fubmultiplcx, fub- 
faperparticularis, fubfupcrpcrs, fubmultiplcxfupcrpar- 
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ticolaris, fubmultiplexfuperpcrs. Harum definitiones 
& exempla fubjungam. Ratio multiplex eft, cum 'riu- 
jor terminus fepius quam femcl minorem continet»hoc 
eft, cum major terminus a minore pcrfedtc menfuratur, 
ut nihil fuperfit : quam rationem ad unitatem obtinent 
numeri a binario, naturali ordine progredientes. Pri- 
mus enim binarius, unitatis duplus eft& dicitur, terna- 
rius, triplus, J. quaternarius, quadruplus, &fic in in- 
finitum. Rurfus fubmultiplex eft , cum minor eorun- 
dum numerorii referturad majorem i quomodo fubdu- 
pla ratio eft [. fubtripla,J.fubdecupla,,e. Ratio fupcrpar- 
ticularis, majoris rationis natura & ordine fecunda fpc- 
cies, eftjcum major terminus minorem habet, & ejus u- 
nam particulam ; qux fi dimidia fuerit, ratiofefquialteT 
ra dicitur, J. fi triens, fupertertia, J. fi quadrans, fuper- 
quarta, quinarias enim quaternarium habet, dc qua- 
ternarii partem quartam, hoc eft, unitatem. His ex al- 
tera parte refpondent,fubfefquialtera, fubfupertertia 
& fic deinceps in infinitum. Superpers ratio eft, cum 
major terminus minorem in fe habet, & infuper partes 
una plures. quarum rationum prima cft,fuperbitertia, J. 
Deinde , fupertriquarta, fuperquaterquinta, fuper- 
quinquefexta, ". ruperfexundecima, *J. Qiiibus ex ad- 
verfo minores refpondcnt, fubfuperbitertia J. fubfuper- 
triquarta^.dc deinceps reliquae. Exhisfimplicibuscom- 
pofitae dux rationum fpecies facile intelliguntur, nempe 
muldplexfuperparticularis , uti eft duplafefquialtera, J. 
duplafuperteitia, J. duplafuperquarta, triplafuperfex- 
ta,'^ denis ex adverfo refpondentes minores, fuMupla- 
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(efquialtcra J. fubtluplafupertertia Dcincle mulriplex- 
lliperpers, cujus prima exempla funt, duplafupcrbitcr- 
tia, J. auplafupertriquarta, duplafupcrquafterquinta, 'J. 
alia, triplafuperbiquinta, -J. quadruplafuperquaterfcpti- 
ma,**. quibus minores rcfpondent, minore termino ad 
majorem relato : fubduplafuperbitertia,J. fubtriplafu- 
perbiquinta, Harum rationum , quae minimis & in- 

ter fc primis numeris exprimuntur, prim* in fingulis 
fpeciebus dicuntur, 6c fundi rationum ejusdem Ipeciei. 
Oum enim dupla ratio, dc primis inter fe numeris, ^ ; & 
compofitisjJ. • contineatur; fundus duplae rationis di- 
citur, Sic ex [. J. 'J ; quae omnes funt in ratione fef- 
quialtera ; fundus eft, 'sruSfir^v, (eu 'wvSfuvuiof Aoy^, fun- 
data ratio, quae primis inter fe numeris comprehendi- 
mr. defiede caeteris. Porro& hoc monendum, nume- 
ri ad numerum rationem dici, quando major ad mino- 
rem in nulla fuerit praedidfarum rationum : cujus ratio- 
nis eft limma in Harmonicis , contentum his minimis 
numeris, 25 dad Euci» Haec omnia certa funt 
nec dodrinam noftram convellunt. Hermot. Cer- 
tiora tradi polTunt : fed hoc poftea commodiore loco 
fum moniturus. Hic enim, quae ad fequentia re<5tius in- 
telligenda facere dicebat Euthymius,eo qvo ille mihior- 
dine dilTeruit, vobis recenfeo. Facilius, inquiebat, de 
novis hifce dogmatis judicaveris, fi veterum tibi placita 
non ignota fuerint. Jam tranfeo ad rationum compofi- 
donem, feu, ut vulgari vocabulo adpellamus, additio- 
nem. Sed prius, quae mihi tradidit, Eutocii dcTheonis 
commentaria, vobis legenda exhibeo. , 


Itf eJW: MEIBOMJI m^LOGUS 

E’TTdKIOC ElC TO A EUTOaUS COMMENTA* 


tS S irs^l (rpctl^ag mu- 


rio intv.proporu. Archimedis 
de Sphzra Sc Cylindrq. 


E n« tfl' oTfif PA xpog AT Uoniam igitur ratio R.L 
Aoy(^ (nwfjz^etJi ‘exTerv f ^-“^d L C conjuiufla eft ex 
dvsya r ^Avek AAA n AA rationcquamhabetRLadLD, 

&LD ad LCj inde quidem, ra* 
tionum compofitionem hic 
accipi, AimptamediaLD, quo* 


Trpog AP oTt (jlsv 

?J)ym Au^cLvelof rr/( A A 
fjLttrtjg AufiSoi.vofjuiiijg , ag ngv 


t5 wv««V« kXcLaQciyBlo , (pa - 1 o •"«‘io «& inElcmentis accipic- 
-I i — j batur, eft maniteltum- Hoc 


Pipor. e‘zretSiTo 


0 AeyOf 


otupov a 


3utp^peiTo>g,>i iix tsrmg &g rs ^utem , quomam in- 

T^p hvoMP amwozr?^pu<raf articulate diAum eft, nec ita, 

AiA5K7a^ , opg sglv bvpHp errvy^ « 5 

XdrOrU ndTrro, rl ^ ©i^w, «r hendci^e poffunt qui Pappum 
^ KiHOtM » , ii xoLlg trw* & Theonem, & Arca- 

dA^a-ymyn th Myi/xerop demoi^rative,fedmduelaone 
orapM. Mr droJor rpig 

^ iprum manifeftius reddamus. 
^ romv.oTiBcpp ap,6pi<m ■. 

f 7 mcrosTduafvc magnitudines, 

A^(P^^. o rmi^ap^gP^vpSiP- 

ap,{fc^p Aoj/f*, ‘^^^*r*^ur,abinitiofumtorumnume* 

ro A(^« op 0 ir^- rationem componi ex 

T(^ yfof Tov fuvm^ rtt ov ratione, quam habet primus 

sxet 0 fuar<^ -irp^ TOP Tpiror, ad medium, & ea, quam habet 

UTsrofiPrifiop ^ TT^CTe^oPyTTug medius ad tertium. Hocau- 

sAiyero Koy(^iK Xoym <rvy i o ^em prius in mentem revocan- 

x^cu. dg yote bp tj «i v«a^ dum , quomodo diifta fit ratio 

5 < - 1 ' , , C* rationibus compom. nem* 

0-«, orttp OJ rm Aoyoip oniAu ■ ri • T 

VL. . \ L . pe ut m Elementis j Quando 

xoTJjTff, b(^ BAvrag^ To^a- rationum quantitates i^iplas 

•rXcta‘utcB'diraf » iremenp rira' multiplicat* aliquam ratio- 

‘jCPiXamrfr^ AyAoiwi Aeyo*}rnem^iunt.cumrcilicetquan* 
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titas dicinir numerus , a quo (jthrjqri S vd^mufiog 

dararatio denominatur : uti svivo&iiofievI^Xoy^juq^cir 
dicunt,cumalii,tumNicoma- mv aMjot te >(c^ 't^uufMx(^h 
chus libro primo deMulica 5 dc ru t<w Tre^i fjisa-iK^f. ii 
Herona, commentario in Ari- r 'Hfeuyct ev tu vTTCfin^jutTt to> 
thmeticam lntrodu^onem_.. «V djPiQfuprtKtjv (ia-ayuytjv. 
Quod idem eft ac fi quantitas toutov oe «Vw, ^ tS d^i6fjtSy 
illa dicatur efle numerus, qui, t 5 vo?)tMTrAcuria^ofjuvH «Vi 
'fi in (equentem rationis termi- tov izrofuvov ofov ts Aoya, 
num multiplicetur,efliciat an- lox, ttoiSvt^^ tov t^dfievov, >(^ 
recedentem^. Cxtcrumma- Hv^tarre^ov fuv em tuv Tro^a- 
^sproprie in multiplicibus ra- jrAcuriav ^ rni^Konjc dv ?utfA- 
tionibus quantitas illa fume- SdvotTo. em Si t emfio^iuv, jj 
tur } cum in fupwparticu- errifu^uv , »x ct< tviv tiiAmo- 
laribus , aut fuperpertibus i r Ttpa Suuoltov ?^(i^e<Q-ouiy «- 
quantitas fumi nequeat, ita ut' Siou^ha fievdoyif T»j( (lovdSi^. 
indivifa maneat unitas, quare aJf t' ev eneivuv Sicu^ereov t^v 
in iis unitas eft dividend.-tj t fMvdSet,a fiS kcltu to vfiotr- 
quamvis id non Arithmetica*, ^xov Ttj dsiSfjuirtK^ , dX^a t^ 
fed Logi ftic* conveniat. Di- 10 koyiTix^ Tvyy^dvtx. SlaipetTOf 
viditur autem unitas fccun- Se tj fiovdf xaTa to y tj 
dum partem,aut partes, a qui- xd fxe^t), d^’uv t>}v6fia?-af 6 Ao- 
bus ratio elT: denominata : ut ug Te eiveutyU^iv <tolH>s- 

fit, accuratius loquendo , fefi xhu tu hiyetv , to [uv i^fjuo?dit 
quialterz rationis quantitas,fy p^eyy xtj^xori^a vpog Ttj fjvo- 
przter unitatem infuper uni- ,^^0 riputrv (lovd^ 
tatis dimidmm 5 fupertertiz ^5 Se «t^/to, vpog fiovdSi 
autem,przter unitatem adhuc roTf/wv. ugTe,xMtmdvu- 
tertium. Adeo ut, quemad- Tepu et^of y t^v vtjXixorriTet 
modum&fuperiusdictumeit, XSyXy ivi tov evofjuvov omv 

wtionisquanntas,cumincon- „,».a'v?^cuna<^ofiivt,v , voteiv 
lequentem terimnum multi- x t , ^ - ' < , , 

pi?ca,ur,6ciaranKcedentem. ^ r<k «>(f 

Novenarii enim ad fenarium, ^fUoAitt vtjXjxS- 

/Hquialterz rationis, quanti- ^ 7 pto»a( xq^ t 6 tjfuav, 
tas, quz eft unitas & dimi-3r To^xanrAao'icw 9 '«o‘i* ivi tSv 
dium,multiplicatamin,fecitnt. 9 , voiei tov 3-'. x^e-zri tuv 
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TO dulo e^evt Miret- & in alii* quoque idem perfpi- 
voeiv. riruv ^ irpoa-a^)tivt<S-h cere Ucet. His ita prius «pli- 
ra>» iircucuiltov hrl ro v^ore- catis, ad id quod propofitum 
‘'Erua-oayd^ol Mevrti fiiit, redeundum. Sint dati duo 
i^jodeidaol oi A,B. (ueer©' r numeri. A, B. quorum medius 

” Is» oliniiic 


amSiv f^^JJ(P^'ee 

rko r. ieiKTtov 

^jOTtori Kvpog 
TOV B ?^@‘(TVV~ 
tjTfloi £* ri or exi 
6 A TW r, 1^ 

iVvpo^rovB. «- 
AifCp^w yof t 5 
fuv A r hoya mh 
AiKOTrjioA’ rSoe 
rBoE. oa^aE 

TOV A To^ii^irArt* 
mdtretg rou Z mt- 
eireo. AiywoTi o 
Z iFri?^Kor7jq eri 
rS t9 a xfo? re» B X6yn,r>ile- 
rtv^ 6ri 6 TLrov B ^o^iwt-nrAa- 
ffui<ra( re» A votH. ^ 6 ya^ B 
re» Z TO?i^en!r?\M(rtd(ragrov H 
iroieira». eir«' 9» 6 B ro» fie» Z »}■ 
•jroXUnar?ieurid<ra( ro» H xe- 


1 I I 


A C B D E F G 


fumtus fu aliquis 
CMonltrandura 
eft,' rationem i- 
pHusAad B,con- 
iundlam eflle ex 
ea quam habet A 
adC,& Cad B. 
Sumatur enim ra- 
tionis AC quanti- 
tas, D;&rationis 
CB quantitas, E. 
Itaque E ipfumD 
multiplicans , fa- 


ciat F. Dico i- 
pfum F quantitatem efle ra- 
tionis A ad B j hoc eft, i- 
pfum F, fiB multiplicet, fe- 
cere A. Nam B ipflim F 
multiplicans,feciat G. Quo- 

«ro W ToV M E xoXt^rr^- "3“ ^ ipfum F multi- 

a-tcta-ag ro» P kt» HO. un o TL phcans fecit G ; at ipfum E 
TTfoV ro» E,d H ro» F. xd- multiplicans , fecit C : eft igi- 
Aip hrei 6 A'ro»fW> E TO^?u*-jotur,utF adE,ficGadC. R.ur- 
'srAMrtdffcif ro» Z xexoitjKev' quia j) jpfutn E multipli- 
To» r xo^M^?utata<raircv p . gj ipfum C mul- 

A xexrott^»’ en» ug o ^ tipjicans fecit A 5 eft igitur, ut 

C,f.c F A. Fetmu. 

»a7^tsdt>o^oExsogro» ^ci IS ryjcrr^jAtr 

■jTok ro» A. d»dxaAtv. dg rando,utE ad F,fic C ad A- & 
e Z x^og ro» E , 9rug 6 A x^k revertendo, ut F ad E, hc A 
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ad C. Sed ut F ad Ej .fic o- ToVr.«AA’ftIf oZjrp^TovE,^ 
ftenfus eft G ad C: ergo &,ut ® H *iP®V tov F. i^ufa^ei 

G ad Cjfic A ad C. quare A « H7rfoVToVr,o AsrfoVTwF.?- 
ipfiGzqualiscft. AtBipfum ^'oBtov 

FmultipUcans fecit G. igitur ^ ^ rou H 

&BipfumFmulnpbcansfkcit Jm W 62. 

A. quare Fquantitas eft ratio- af<i7rj;A<xoTi;f fWTOTsATTfoV 
nis AadB.Fa(ftus autem eft F, tov B Aoy». i(gi)e?-iv 6 2,rSA 
ipfo D in E multiplicato, hoc loiari rcv E TroKka.ir>\auTict^kv 
eft, quantitate rationis AC,in , rij( ti;A/xot^7@' 

quantiratemrationis C B. Ita- t» AF /JySjfjri TrjwrjXinoTti- 
queratioipHus AadB compo- TariFB Aoyif. oo^t» AirgoV 
utaeft,&ex ea quam habet A TwBAoy(^<rwyx^ct/fx re th 
adC,&CadB. quodmonftra- ly oi' o A yr^of toV F, o' F 
re oportebat. or^og tov B. o-arff s6in 

Sed ut in exemplo quoque "ivx dis ffgj e-ar< Orro^ety/jui^ 
quod diximus tlarum Hat, in- (Pea/egov yevrjletjf to 
cidatinterXII&IImediusali- t5 ^t5 

quis numerus IV. DiCo ipfius ^ fisar^rlg d^tSuag 6 d'. Xeyat 
ibi ad II rationem, nempe fex- eV< 6 tS tS' Tr^og tov S' X6y (^ , 
tuplam, componi tum ex tri- Turhiv, 6 s^a'srXda’i(^, ct/y- 
pla, ipfius XII ad IV j tum ex xalaui ex re tS T^nsrXeurix, tS 
dupla, ipfius rv ad II. Si enim iS" Trpog tov d', ^ tS dli-arAcwly, 
quantitates harum rationum »yT»d' Tr^ogrovb. ectvyd^Tcig 
in fe invicem multiplicemus, ortjXtKon^ag tuv Xoyuv ttoX- 
id eft, III in II, fit VI, qui eft XavrXMTiarufUvev d)Xr,Xagy 
quantitas rationis XII ad II. rxle<rt , rcv y' eirl tov S', ytvelof 
eftque lextuplaj quam & de- OTtTTtjXjxoT^guv TSrSib xpeg 
monftrare erat propofitum_f. ioTovS^ Xoya.r^eTive^aTrXcunogy 
Quod fi vero medius incidens Dvrrep ii zr^osx^o vTsroSei^af. 
non fit majoreminor,&mino- dii^o fieai^ Tra^efizriTfluv 
re major,fedviciirim,aut utris- jt«; vird^vf t 5 fuv piud^ov®* d- 
quemajor,aututrisqueminor} AaVTwvVT» d« eXdrlQv®^ (jvei- 
eriamfic pratdi(fla compofitio jy ^v,ctAA’iy to dvd-zraXtv,^ dfi^ 
fequetur. Inter IX & VI me- ^dlepcov dfjdPdle^uv i- 

dius aliquis incidat utroque.» Xdvcov’ ^ug ij awiSfvtg ij 
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itvoHpfifuvfj dxoJ^^et. T5 
rk va^fjtr 
'mifleTa)td[i0OTi^a)v fiei^av, 6 
iS'. Xiya) oTi ex re tS wreirdpi- 
rut t5 3^ TT^og Tov tS\ Aoyx, 
tS ilzrAaertXfTxiS' vpog roVs^, 
otiyxeilaio i^fju6At@*tTxff ir^og 
TOV T- if ydp TrtiXtxoTrjg tH 3 
xpog TOV iS' Aoyx e<ri T^la Te- 


fflajor,nempeXlL Dico, tum 
exfubAiperrertiararioneip/ius 
IXadXUj tumexdupla,iplius 
XII ad VI, compoiitam dfe 
f refquialreram,ipnus IXad VL 
quipperationis,ipnusIXad XII, 
quantitas funttres partes quar- 
tx,hoc eltjfemis & quartum: 
at quantitas ip/ius XII ad VI 
Tafa , , TureTiv, vjfua-v Hgji Te- le cft II. Si igitur ipfum II mul- 
Totpov’ 1 ^ ii Tti/^axoTijg t5 tS" tipliceitius per dimidium <Sc 
‘X’^o(TOVT,eTlv6S'.edviiVToA- quartum, Iit unitas una&di-> 
Aa-rAao-tdcrcofiev tov S" ctstIto nudium, qua: quantitas dl (efr 
^fit(rv i(g4 Teraflov, yivejotf fio- quialteracrationis,quam (SclX 
vdg fua vjrtg t^Ai- i/ Similiter etiam fi 

xoTVjg egi t 5 tjiuoXix Aoya, h mter IX & VI medius incidat 
£v« 6 3' TTOog TOV O'- 5 e* ad IV ratione 

ptoiaig a xdv t5 3' k^tS TfjJ- duplafuperquarta, & IV ad VI 
<r(^ euTitrvi 6 S' ex Tx3'Toig lubfefquiaJtera , compofua efl: 
iii‘jrXct<rie 7 rile}d^x,>(^T 5 ^ *o”tio lerquialtera. R-urlus e- 
nrpog g\ v(J)fi(uo?dx, <r&yxeilcq 6 quantitatem duplafu- 

^fju6?u^ Xiy®^. x«Ai. ydp P«quar«,nempeduo &quar- 
Tr^v TrtjJMioT^a tS ii-arAa.<rie- P^*^ quantitatem fubfeC- 

ormfx, Td itio Thapla, eiri quiait»*, hoc eft, duas tertias, 
TijvrrihixiT^lxTi habebi- 

Txlhi,Td iioT^lTcc, 7o».a- niusunumfcnus,fe^uialterm 
g;r?^<t<nd<ravTegJ^ofiev tJ h ration.s,utdic'tumen:,quanu- 
vjiua-Uy vtjXix6Tiiila,Txri(JUo\ixt ^ ^^q^^ ^a^o^huscafi- 

Igeip^U?<6yii.%iJ^dvlcov ‘‘'- 

ofjtolug 6 dvJog d^fioaret X6y@^. 3 o ratio congruet. 

^ufi(Paveg ieex tuv Ex di(ffis autem perfpicuiun 

wu»', dg, idv A5o ioSevIuv dpi- ell, fi interdatos duosnumc- 
9fiuvy vjTot fjLeyeduv, x^v ag ros , aut magnitudines , non u- 
orXeiag ii Tretpefizri- nus medius, fcdplures termini 
T^mariv o^oi,6t£v dxpoivX6y@‘ iT incidant, extremorum ratio- 
avyxeSoLj ex Trdviuv TmXoyoiVy Qom componi ex omnibus ra- 
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donibu»,quas deinceps pofiti ap exue"»- d xc3d t 6 xei- 
ternuni habent- ; incipientes (uvotfiMij Trpti- 

i primo, 8c in ultimum de(i' rth ngji^Xriyovlef «f 
nentes, fe proxime confcquen- 7oi\ TtfxaletT^ exofiemt 
num ordine. Interduosenim j SCe/ydp opupTmp A.B Tsra^fir 


terminos A, B' inci- 
dant plures uno, C, 

I>. DicoipfiusAad 
B rationem compo- 
f!tam elfe, & ex ea 
quam habet A ad C, 
&CadD,&DadB. 

Quoniam enimipfi- 
us AadB ratio com- 
pofita eft,tum ex ea 
quam habet Aadl>, 
tum D ad B , ut fu- 
periuseftdirtum-,; A C D B 
atipfius A ad D ra- 
tio compofita eft& 
ex ea quam habet A ad C, & 

CadD: Igitur ipfius AadB ra- 
tio conjundta eft&exeaquam 
habet A ad C,&CadD,&D 


•srmjfTCMrag TrAfinf 

epe( oi. r, A Aeyu 

OTJOTV A ‘!rpO('TOP 

B- cruyKHTCU 

£K Tfi TU OP exi 0 A 

v^rcp T i ffgjj 6 F 
jrpogTop A,)0!/o A 
xfOf TCP B. ejrei ydp. 
6 TU A Tfiog TCP B- 
A6y<^<roywilcei hc 
TSTU.OP£xi 0.A TTfOC 
TorAj^^AT^V ter 
Bi oig opcpteMC eietSaf 
ooe TU A Wfo? TCP, 
^ ^ A Aoy^atjyKeiJitf 

hc TS TU OP 6 A TfoV TCP r, 
Hffio «"f oV TCP A* 6 d^cc TU 

A T^gTop B 


nabet A ad C, & C ad D,& D ^ocf eic Te tu op exi o A TTocg 

adB. Similner* reliquis caft-jy T» r,i^o F w^toV Ayd.6 

bus deraonftrationemadcom- ^ jr^oV rop B. oftoiag di 4 tvl 


modabimus. 

INCERTI AUCTORIS 
Scholium in V definitio- 
nem lib. V I Euclidis. 


TUP Aotvup inx^^sran, 

2XQAION 'EIC TO' 
«•' AdpiXu. 


"O Atio ex rationibus compo- 30 A dy^ ex Aoyaip orvyxu- 
A^fita dicitur, cum quantira- 

tes aliquarum rationum mul- xoTr^eg Tam X^m. irclXa- 
tipiicatz fecerint rationem_>.J 'KXauxut^fjmon ttomci Xoyop.J 
Ratio ex iis rationibus compo- a Aoy^ avyxho^af 

fita dicitur, quarum quantita- srex tup Xdym exeipup Xeyelajt 

F 
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wcij vtiXui6T^e( vouffa dviov. 
TTTj^Monjlag Jf A^«, d<P’ dv 
ovofid^ovloLi' ug aVo' t 9 ivOj 6 
^zrXd<ri(^. e^a> A^@*, rS 
oxTU Trpog tov ^'zrAu<rtaiy‘ i 
)(cf4 av t 5 ^ xfoV tov S', ii- 
TrAatrtojv dvrog, 6 rsr^tt- 
‘ZS‘Ad<ri(^dv Aoy^^rS ^ irpog 
TOV S'y (rtryKdSaj ^yelof ex 
rm <Wo ?<6ym, ri tb ^ yrpog i 

TOV o\)(gj^ T» O IT^O^ TOV h yOTi 

aui wri^uiOTi^eg dvlaUv Trotxartv 
dviov xTdog. BTrei, dg dpi^y 
TnjXoioTTjleg oi dpidfioi Tdyov- 
TOLf, d<I>' dv ctj (r^BorBig 6 vofid~ t 
^ovlauf otov d"ZFo rS dvoyi^T^iay 
TBorapa, o ^irXdvi^y 
TptT!rAd<r(@‘t Hgjj TBT^azrXa~ 
a-il^ Aoy(^‘ ovofid^BTOfJisji 
ro fjfjua-v a^ro ra evog €Tt os o 2 
Tx TBosa^a fifjucrvg' Aat/tt- 
&tva> To 'ijfua-v rijg ftovdS^j 
d<P' ijg 6 mo rS rearapa >jfu- 
<rvg AByeroj , ov XetIuv tt^co- 
rm A'. AttfiSdvo) ' btb^ov a 
V)fu<TV d<I)' tjg ■xd?v» 

0 <?' *i(Uorvg AsyUai tS y[y t(gi 
-TToPit^cmr^Mind^ci) rd A' ‘rpd- 
ra hsTrld BTirl ta K v^dTai^ 
dvld AsTrldy >(gji ytvovlotji ikvte- 3 
Xeifldy ivvBcuiotrtA. tauta 
dvA&Sd^oi, 1^01 fioi^d^ctiy yi- 
voVT Af ikita.i^ TfkvTB irpdtA Xe- 
vld. ATlvd*itKA7rkvTB TrgdTA 
MvJdy rktA^ov kgt jjvovdd®». 3 
TBTpdxig ydp le, A’^' 

iri ho) 0 iU<T@* Td S' >(epl rj\ 


tes ip(am laciunt. Quantira- 
te$autemdicir,a quibus ratio- 
nes denominantur : ut a bina- 
rio, dupla. Sitratio dupla, o- 
r (flonariiadlVj &rurfuslVad 
II, & ipfa dupla. Itaqueratio 
quadrupla, VUl ad II, comp^ 
lita dicitur ex duabus illis ra- 
tionibus, tum VIU ad IV,tum 
, IV ad II, quoniam quantitates 
piarum eam faciunt hoc mo- 
do. (^andoquidem, ut di- 
ctum e?E^ quantitates ii nume- 
ri dicuntur , a quibus relatio- 
j, nes nominanturj ut a binario, 
& ternario, & quaternario, du- 
pla ratio, & tripla, & quadru- 
pla prxterea dimidium quo- 
que ab unitate denominatur, 
& binarius quaternarii eft di- 
midius : ideo dimidium fumo 
unitatis, a qua binarius qua- 
tern:u-ii dimidius dicitur, exi- 
ftens primorum minutorum». 
XXX. Deinde aliud fumo u- 
nitatis dimidium, a qua rurfus 
quaternarius dicitur dimidius 
oiftonarii j & multiplico XXX 
prima nunuta in XXX,& ipla 
prima minuta ; & liunt non- 
°genta, minuta fecunda. Ha:c 
reduco , feu divido , & fiunt 
quindecim prima minuta_9 : 
qua: quindecim prima minuta 
funt quadrans unitatis, quippe 
quater quindena funt LX. Ve- 
rum fitmedius inter II &VUI, 


y . 


r 


( 
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ttumerus XL. quoniam igitur 0 fi. Hcf 4 iirei rd AJo t 5 ^ yi «- 
binarius eft quadragenarii kotop i 7 i»,^AfiSdva}T 0 6iKorov 
pars vigefima, fumo vigelimain rjjf fiovdS^t op P^sttIup t^uHp. 
partem unitatis, quzefttrium «r« TaAiv 0 fi Treplctx^eriof ^ 
minutorum. Rurfus quia XL f tS tj, (iep<^ t 5 y! 0 r( Ai- 
eft quintupla ipiius VIU, pars yf7a^. TroAttarAa^a^a» T6V 
quadragenarii dicitur odtona- T^wt, to «xoroV tS irapd 

rius. Multiplico ternarium, top e, d(P' 5 ircyi^op fiep(^ 6 
partem vkefimam ipfius LX, tj' y! ?dytlaji, xcy ylvopTOf 
per V,a quo Vlll dicinur pars tote' ^s-dldydxiphi Terufopyo- 
quinta ipfius XL. & fiunt mi- vd&@^. i(g!i yrag -rdAiP 6 S' rS 
nuta XV : quz funt unitatis tf Teraprop egi. "Egu irdKip 
quadrans. Et fic rurfus bina- yJJaPt) tup S' i^iS" 6 pj' STrei' 
rius eft pars quarta odtonarii. i $' egi t5 0 ' J!f vi v- 

Sit jam inter IV & XII politus 1 j 0pjyi6 ?^(^ t 5 iS^XaySdpa) rd 
numerus VIII. Quoniam igi- XeTtld A', to rifuarv TTjg yopd- 
tur IV dimidius eft Vin. 5 at ird?\ip Td y! ?^ifldtTOP 

yiU fubfefquial^ ipfius XII, ^ 

fuino iTiinut 2 XXXjUiursnsfe*, - ^ ' \ /\ / 

miircmiacrurfu.minuHXL, 't’?’"' 

numerumunitatis fubfefquial-^^^oi/Ta/ ;^<A<« ilax^ta, tkure^a 
terumj & multiplico XXX Ae?r7a. dpa&Sd<^a) Tetvra,yi‘ 
per XL,fiuntque milleducen- vs^of x^ura ^Trld k. xd k 
m, fecunda minuta. Hxc re» gpiTov egi yopd$@^^ ® 
duco, & fiunt minuta prima "Egayela- 

ut & IV eft triens ipfius XII. 

Sitinter II&XIl pofitus IV. ejeiji^XiiJ'piyi<^J^iP,o^e 
Et quia binarius quaternarii otSiS wro}^nf?<a<n@*' 
eft dimidius, at IV fubtriplus fiatroi rd A' Ae^Ta, to ' t ^ yo~ 
ipfius XI Ij fumo XXX mi» ydS®^ '^yuru’ i^rd KyXorpt- 
«uta, unitatis dimidium 5 ^ ^oxop dvrrig. dxoydpri.r^iaa 
XX,illiustrientem : (^ippea .f^ixT^dvi^^ Tra^upoytKoy. ^ 
ternario mpla rauo eft deno- ^ ^ x ^ . 

.Snata = & muitipbco XXX ^ 

perXX,fiuntfcxcenta,fecun- e^aKoaiaJei^e^AX^Ia. Totu» 

daminuca. qua: redutfla fiunt t<* » > 0 !/ yipoprof 
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xmTOL Ta ^ko,, skto» 
fiovcii^‘» ^ 0 S' eidov n ^<5^- 
n<* A/f ko) fiera^ t5 ^ f » 

0 K. n^ezreio viroTrevIa- 
•srKdtruiq ki t 5 x, 6 ^ n i 
rsl^tr/^a-t^ rS e. ^ Aa^*- 

Qdmlo T^f fiovdii^Trefnt^ov, 
rd iS'.)^T6v S\d((>xo e' rerap- 
lov Aeyelctj rS Xyd^voim rd rkr- 
(Titpu vct^d rd idSexa, yivov^ *' 
ro) (Xf[* viroeTtUraf®^ tk 
jlOvdS^. H^o S' rS B VTBCh 
eTrirsTct^og kiv. "Eru Tet^iv 
(ieJa^u tS S" hc^ 0 y- Kg4 
izrei 6 ^ rS y BTrlr^ilog ktVj i 
cTrei dulovyi^ro r^irov dvISj 
0 kl (JUOfdC ^MflSdvO) TIJV (10- 
vMciy )?T<c kl Af7i?«' d(p’ 
k (JLOvdS^T^lrov ovl(^ rSl^lct, 

0 ^ hrir^d^ dvr5 ^dyera^.i 
?M(iSdva) )(g^Tov A', ro rtjg(M- 
^(JUffV, ^d TO Tov T^ict 
^(UoAtov ^vttf t 5 S*. mofjM^e- 
TOf ^ TO rj(Ju6Xtov dzro t 9 ^(li- 
<re^. H3^ TBOiSi rov A' Tra^d * 
r^v (lovd^a, ijroi ^vld , 
yhovraji ^iXta oxloMovut, Sev- 
rs§a P^iflci raurot dvu&&i- 
)(c(!j ylvETctJi A' nr^Sirct Af- 
vid. raZra ^(uav (lovdd^. j^ i 
6 S' t 9 rj(U(Tvg ktv. 

Aoy^ ex Svo ?dyuv, ^ ^ 
tAwoVwi/, avyxdio9'ai Aiyelctiy 
cratutfTuv Aoym irrj?^xorr^sg 


decem prima_7k Hzc decem< 
fiinc iaitans unitatis, ut dc lll 
e(l fibxta pars Xn, K.urluseAo< 
inter IV & V pofinis numerus, 
XX. Quoniam iratur IV ell 
fubquincuplus ipuus XX; at 
XX quadruplus ipiius V ; fu- 
mo unitatis partem quintam, 
XII ; dclV, a quo quinatius- 
quarta pars dicitur vicenarii;, 
& multiplico LV per XII. inmt 
UL,qui numerus ell fubftiper- 
quartus unitatis, quomodo dc 
IV fubfuperquartus eft ipiius 
V. Sit iterum imer I I*dc IV 
^ medius III. Et quoniam IV 
ipiius III fupertertiuseft; quia 
eum continet , dc ejus trien- 
tem, quieft unitas; fumo uni- 
tatem-i , qua: eft minutorum 
"LX; cujus unitatis cum triens 
Iit ternarius, ipfe quaternarius 
ejus fupcrtertius dicitur. Su- 
mo quoque XXX, unitatis di- 
midium, quod III Iit lefquialr 
ter ipiius I|. denominatur e- 
^ nim fefquialteruma lemilTc-». 
Jam multiplico XXX per uni- 
tatem,leu LX minuta, dciiunt 
mille odbngenta, minuta le- 
cunda. Ha;creduco,dcfiunt 
Q XXX,minuta prima; qua; funtk 
unitatis dimidium: quomodo 
dc II ipiius IV eft diniidius. 

Ratio ex duabus rationi- 
bus, vel etiam pluribus, com- 
polita dicitur , cum rahotium 


( 


I 
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tjuanritates multiplicata: fece- 7 FoXinr?<eurtaS-ei(raiJi muia‘i 
nnt^quam rationis quanti- 

Habeat enim AB ad CD to AB ■Tr^og 

dationem datam ; ut^duplam^ to F A ?Jyyov ^s^oyJevoif oiov 
aut triplam, aut aliam quan- r AxAaViov, ij t^itAoiVioi' , ij 
<lam; & CD quoque ad E F Ttvcca^ov. j(gt/To FA irgog 
datamhabeatrationemtDico to EZ, dulo StSofxhov. 
rationem ipfius AB ad EF Aeyu oti o' t» AB TQog to 
^^^pofitamefleex ratione AB EZ Aoy(^^ bk tb tS 

ad CD, dcratione CD ad EF. loAB ir^og to FA, >(g^ ts FA 

■ A V ■ _ J V ^ «J •• 


leu,n rationis AB ad 
CD quantitas multi- 
plicetur per rationis 
C D ad E F quantita- 
tem, inde fieri quanti- 
tatem rationis A B ad 
EF. Sit enim primum , 

AB -major ipsi CD,& 'G 
CD major ipsa' E F} 
fitque A B ipfnis C D 
duplaj 5 CD autem 
ipfius EF tripla. Quo- 
niam igitur CD iplius 
E F tripla eft, at ipfius 
CD dupla AB j igitur 
A B ipfius E F dlXextupLxj. 
quoniam , fi triplum alicujus 


W^OCTO EZ. ^TOi OTl, 
icu 1] tS ab TT^og TO 
F A Aoyy Tn/jAmoTrig 
■ro^^7r?ut<riac9-^ Bzri 
tj?Vt» f a TT^ogTo E 2 
Aoy» TTtiAiKOT^OjTrotBi 
Tr,¥TH ab Trpig EZ, 
Eto> yd.^ TcpoTBPov to 
(W> AB tSV A fXBi^oVf 
^to FA t5 EZ. 

BTU TO fiBV AB T» FA 

^iTrAcuriov' to ds FA 
Tp E Z T^izrAdirtov' 

eV«' «I/ TO fJLEV F A Ttf 

^ EZ T^nrXoiadv bti^tS 
F A ^tTrXdmov to A B’ to 
d^a A B T» EZ bt( s^aTT^drtov' 


I 

E 


u 


duplicaverimusjfiet ipfius fex- BlreiS^j idv to TfiOTAdtnoi» ti- 
tuplum_j. Hoc enim proprie •'©' diTj-^Mo-tcurtufiBv , yivsTai 
eft: compofitio. Velhocmo-3°“*^'*'^^«'®’AaV/oi'* tSto yd^ 
do : Quoniam AB ipfius CD ^VQwg (tuu^bvi^ r) Snog; 
eft dupla , dividatur A B in t» F A eVi diirXd- 

partes ipfi Cp zquales, qu* l<> AB «ct«'t^ 

fmt AG, GB. & quoniam jyAH,HB. ^bw^t^FA th 
CD ipfius EF eft tripla, at EZ klr^iTrMriov' iVovcS^to' 
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AHtwFA. ifgji to fiH ^ct 
rS E Z eri TgnsrAd(rtov. oAov 
«f <* To' A B Ttf E Z e’ri e^a- 
‘sr^Aciov. 0 a TO AB 5TfoV 
rd EZ ^y^cnxuijiflcii iidrS ; 
r A fteati ogiif <n/yKeifi£v@>SK 
Te TO AB TfOf FA T» FA 
vpof E Z Aey» • ofiouuic xav 


AG ipfi CD zquaiis; eritigi- 
tur AG ipfiusquoque EF tri- 
pla. jdeoquetota AB ipfius 
E F eft fextupla. Quare ra- 
tio ipfius A B ad iplam E F 
conjundla eft per medium ter- 
minum C D , compofita ex 
ratione AB ad CD,& ratione 
C D ad E F. Similiter aurem. 


e^rlov^ TO r A (xare^uurdiv 
A B, EZ, TO dvlo oTwaxS^cre- lo fi quoque CD utr^vis iplarum 
rcLf. "Eea) yof WA/v to (itv AB, EF, minor lir, idem con 
AB T» F A T^ixXdarm' to 
d!f F A viiUfTv TO E Z. 


}(gji €7T$i roi A fjfii<ru 
irt tS EZ, tSS f a 
T^iTAdcriov TO A B* rd 
AB a^a v\mo?^6v er/ t5 
eavyd^roijfiiav 
rtvop TfitTrXcuTtdcrafjtev, 
duro d-raP ii t^fju- 
<raiu(. ij i^ arcaf eT« 

TO fjtev A B TO F A eri 
TgiirXda-tov, to Jlr FA t5 EZ 
er/ rifjuavt ouov eri to A B ta-aiu 


I 


B D F 


ficietur. Sit enim rurfus A B 
ipfius C D tripla ; ac 
CD ipfius EFdimidia. 
Quoniam igitur C D 
dimidia eft ipfius EF, 
atipfius CD tripla AB; 
erit ergo AB ipfius E F 
fcfquialtera. Si enim 
dimidium alicujus tri- 
plicaverimus, habebi- 
^ mus ipfumlemel,(Sc di- 
midium. Vel etiam hoc mo- 
do. Quoniam AB ipfius CD 


T^i F A Tf//Hv,TO/»Taiv eri To'if ipfius EF 

EZ Xo. f;? rn’ 

AD ~c -7 -AD ' ipfi CD zquahum, AB eft: 

A B T4f EZ, 0 T» AB Teor „ium , talium eft E F dua- 

To' EZ Aoy®* oTWijrlcif Sid rum. ut AB fefquialtera fit 

r A fiia-H o^HjcrvyiuifjLev^» ipfius E F. Itaqueratio A B 

htTtTS AB TTfoV F A, /(ri Jo conjunda eft per C D 

T» FA TT^og EZ AoW A’A- medium terminum, compofi- 

^ dV ^dAu>, hoi TO F A d- tatumexratione ABadCD, 

' ~ A D K -7 ~ ^ ratione CD ad E F. 

Scdr»rfus,fi,CD«.r3vi,ipa. 

(m. m ff» T» itt, AB n rum A B, E F, major ; & fit 

F A ij(u<rv(ic^' toH FA j;AB ipfius CD dimidia, at CB 
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t 9 E Z ijriTgtIot' i- 


s 


fupertertia ipfiu» E F. 

Quoniam igitur , qua^ ^ 
lium partium eft A B 
duarum , talium C D 
eftquatuor; qualium 
autem C D eft qua- 
tuor, talium EF eft 
trium-. : igitur etiam 
qualium AB eft dua- 
rum , talium E F eft b i) t 
trium. Itaque rurfus 
conjun(fta eft ratio i- 
piius A]^ ad EF per medium 
terminum CDj qux ratio eft 
binarii ad ternarium. Simili- 
ter &inreliquiscalibus, pluri 


‘ar« 1' oittv iW rd A B 
Jl/o, ToiiiTm «Vi To 
Teard^uiv. o'utiv ie rd 
FA TSosdpuvyTOiihaiv 
To EZ r^iuv. diuv 
d^et TO A B dbo, T0«- 
rm TO EZt^iuv. amnj- 
oflcti d^a xa'A/v 6 tQ 
A B TTfdf EZ Xoy©^ 
did T» r A (jUa-ti 0 
(it , 0 Tm duo TT^Df TCt T^ict, 
oyuoMt; dd>(c^eT!Ti 
dari TOV Aoizrcuv ifItuTtm. ;(gt/ 


bus mediis terminis interpoli- oT^taxaTsro tS <rvyxei- 

tisydemonftratioadpEcabitur. Xoya ng oTroiocrSv Tm 

Sed&hocliquet,li a compofi- awJhSevIm diPcu^eSjj, ivdg tuv 
ta ratione quanris componen- dTrXdv d(paviSh1(^ , o/ Aoi- 
tium auferatur, una ex fimpli- aiwWnoiv kcRoAoi- 

cibus evanefcente , reUquas ,o(7)Mai. 
componentium reliorum iri. 

Sequuntur qujedam Euclidis definitiones cum fcho- 
liis j ut <3c alia, qus ad fequentium expIi<^tionem re- 
quiruntur. 


In eadem ratione magni- *r 'Ev tu dvru Adyu (leyeB^ff 

tudines efle dicuntur , prima Asysl^jj hvo^^utqv Trpog deu- 
adlecundam, & tertiaad quar- tb^ov , TgiTov Trqdg TBTofov, 
tam,cumprimz&tcrtisxque ctov Ta tS t^utv t^ith 
multiplices, a fecundx & quar- hctKtg Tn7Aais-Ad<ria , tuv Ti 
tx xque multiplicibus, fecun- jo deuTega t^Teld^a ia-dxig toA- 
dum quamcunque multiplica- AaTs-Aaa-tuv ^ koB-' diroiovir 
tionem, utraque ab Altraque iiroTAaTrAxteruta-iMV , 'bhAtb^ 
aut uiu deficiunt^ aut uni eKc3B^ii,^ d(M(?AeiTir^^!^d(ict 


0 
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*cra ^ dfJM 
T<* K(tl(t?^t]?iM. 

‘Ev TU dvlu'] 6vfugdv Tig 

Sidd^iSfiuvTclTuv ^oyuvjTTug 
e^<n, (ra(P^veictg %d^iv exdeifj. j 
’'Eg'ua’av ci^t6(iol riosapcg e(p6- 
^g, ikov €TU yyuvaf, tjjrej 
ev TU ctuTU Koyu eicriv o Tpu- 

t(^ TT^og ^eurepov > i^ orpiTi^ dum, & rertius ad quartum_i ; 
TTpog^ TeTccplov'_ f! fid^ovA Ao- lo majorem rationem 

yov exuoTT^uT^irpog vre- j^g^eat pi-j^us ad fecundum 
^ov,yi 7 rs^oT^lT©‘‘T^^TBTap- quamterriusad quartum: aut 
W ij e^ctcsovct. jr^TzAtt- j^orem. MultipUcentur m- 
aiue^Tuaav o TptT©^^ ot^ tertius & quar- 

rapl<^ S7T et^tjP^g yjvct ottK if multiplicatione pro- 
ra 5ro;^<3tTAa<r«*<r^ deuntes fiant «quales. De- 

iirou «T« voTAt^Aaffut^v!^ multiplicentur primus in 
Tucrav 6 f^‘' quartum ; & fecundus inter- 

TSTaploV 6oe oevTep©^STriTov^ tium. Jam fi ex multiplicatio- 
T^iTOv. H 34 eetv uTiv oi fK T«io primi & fecundi prodeun- 
TTO^ctTrAatrittcrfii Tit TvpuTS tes «quales fuerint, in eadem 

t{gjlSniIi^ii’icroh^^<ro(isvevTu - ■ 

dvlu Aoyu Hvau^ tt^utov T^og, 
ievre^ov, xgji TpiTOv x^og reraf- 


i 


«quales funtjaututufuperantj 
ordine fumt«. 

In eadem] Quomodo ra-» 
riones inter fe fintcomparats, 
numeris , majoris evidenti* 
gratia , ita quis exponat. Sint 
numeri quaruor deinceps , & 
feire oporteat, num in eadem 
ratione fint primus adjfecun- 


ratione effe dicemus primum 
ad fecundum , in qua tertius 
. _ , , « ad quartum. Quod fi major 

Tov' ei ® 7T0^ut~ ij fgerit is, qui ex primi multipli- 

‘srActa-utcrfjt,^ t5 irpuTti , t 5 fx catione prodit, illo qui ex mul- 
ra ‘To^aTsrAairutcrfAS ra oev- tiplicationefecundij majorem 
Tffa , fiei^ova Aoyov e^i^eiv^ tov rationem habere dicemus pri- 
ir^uTOV Trpog tov otvrf^ov mum ad fecundum quam ter-. 

TOV t^Itov Tf^og TOV Teraflov* « jo tius habeat ad quartum. Sin 
M iAdojuv oixTSm^cnrAa- minor fuerit is, qui ex primi 
ciao-fis ra TpuTU, ra « 5 toA- multiplicatione prodit , illo 
AazrAa,(ria(rfi5 ra Sevlepn , qui ex multiplicatione fecun- 
eAaorova Aoyov «;i;«v tov di; minorem rationem habere 
■jrpuTovTrpog TOV hvrepov i^ire^ i f ad fecundum quam 

TOV T(frov irpog tov TeTctfov. tertius habeat ad quartunu; 


PROPORTIONIBUS. sp 

JSxfimplunij cum in eadem ra- wsroStiyfJutlu t5 ficv iv tu ciu^ 


tione funt, erunt hi numeri 
XD. VI.VUL IV. Multiplicen- 
tur inter fe mutuo, VIU in IV, 
■fiunt XXXU 5 IV in VIU, fiunt y 
rurfusXXXU. Similitermulti- 
plicentur, XII in IV, fiunt IIL; 
& VI in VIII, fiunt itidem 
XXXXVIII. Unde manife- 


Tu ?\.6ya tTovlai dpidfMi iroC. 

T. fi'. i'. 7roXSalrAa(ria^ 
(S-^uaravtTr dA^Aii(,6 (jdv r 
izrl Tov i', yivovtojf A^' 6^ a 
ewi TOV t}\ ylvovjttf -rdAiv A6"» 
ofioluf ‘rroAt^cL'srAa(riacQ'Vj<rai‘ 
<rav 6 fiiv iS' stti tov yivov- 
latjf (jLvf’ 6 


ftum, m eadem ratione ^ (pavepov, htivTu 

XII ad VI, &VIIIadIV. ts £' 7 rpk 


Ac cum majorem rationem-» 
habet primus ad fecundum 
quam tertius ad quartum-., 
exemplo erunt hi numeri : 
X. IV. VI. III. Multiplicen- 
tur invicem, VI in III, fiunt 
XVI II 5 &m in VI, fiunt iti- 
dem XIIXv Deinde X in Illi, 


XXIV. 

ftum , majorem rationem ha- 
bere X ad IV quam VI habeat 
ad UL Porro, fi minorem ha- 


. TOV f, ngji 0 rj TTfog tov S. t « 
SI pm^ova Xoyov s^fiv tov 
ir^uTov TTpog tov Ssurepov tjTrep 
<s TOV Tphov TT^Og TOV TCTUpOV) 

pt$fiol iToi' t. S\ 9 . y. 'toA'- 

AcLzrAetartaSriTUirav eir dX' 

AviAng 6 fJtlv t' fti tiv y, yl- 

£. vw o iir in*: vovlajjiif' >i6y' Mtov T,y(- 

fiunt XXX 5 .& IV m VI, fiunt 

Hinc rurfus man.fe- A'; 6SI/ szri 

TOV 9 , yivovIoLj JiS'. J(gt/ TrdPuv 
(Pavs^cv, 0 T< fxd^ova Aoyov e^i 

, ■ A r 0 i' TTPog TOV S' yjTrep 6 9 ' TPog 

beat rationem primus ad le- , > - ti' ' ■' 

j ' ” • j ^jTov y. TU oe eAaasovci eyeiv 

eundum quam ternus ad quar- \ ~ » ' i ' 

tum,exemplum habebimusin ^^^^rovnogTovSe^ 

his numeris : -XII. VII. XVIU. T^^^Tovj^og tov 

IX Multiplicato XUXin IX, J * /* 

fiunt CLXII 5 & IX in XUX, 

turfu, CXXII. DeindeXU 

IX, fiunt CllXi & VII in ® 5 ’ ) ^ 

‘XVIII , fiunt CXXVI. Et tov 

fiincp«fpicuum, primumad >w^(pavspov ot, 6 

fecundunt minorem rationem j 

habere quam tertius habeat 

ad quartum^. t^ Tr^ogrov Teraslov. 


^ .5I4C MEIBOMIl l^IALOQUS 

Ta Si rov dvlev 'i^Het pts- Magnitudines , quae catt- 
•iih A 6 r»>i dad^ayov koM' dem. proportionem habent , 

proportionMe^ Vdeentuf.. 

CHrea Ss Tuv t&(Pug ^Cum magnitudinum sque 

r9^iaiViT0(itvTvT^uTiim^^ f multiplicium, multiplex pri- 

fuperat multiplicem fe- 
refin iroTisazr^Mff'^' ro Se tS cundz 5 at tertias multiplex 
TfiiTiiToXt^ax^^iov fj 4 vxe^k- non fuperatmultipUcemquar- 
yf\ Tti T» Tslccfa ToiS^aTrAatrfe, tx 5 tum prima ad fecundam 
tore TOTficoToy ir^ogro Ssvts^ov i o majorem rationem habere di- 
fjui^ova, Kcycv ex^v hJeyiaJi f citur quam tertia habet ad 
jTfip To TpiTov TT^g To TeTttplov-’ quartam_». 

KnetXoylcL Se ktv, 17 ravAo- Analogia eft rationum fi- 

yuv oaoioTfig. KvaXoylct Si iv milmido. Analoma m tribus 
'ViV o>p i^. 1, terminis minima eft. 


x!(Tdu> ^ T^ut 4uye^tj and- Gum tres magnitudines 
Aoywif- n^rov TfoV to' - {Proportionales fuM, prima 

rffr». *rA«ri.». Mb “?* r». 

J',. n M \ ' n ' uonem duplam ejus quam_» 

■P^ela^jIres^eosro SevTe^cv. habet ad fecundam^. Cum 

C^TavOT Tf^^of o£i'i***°quafuor magnitudines pro- 

Ao/or TO TT^SiTov TT^og TO portionales funt , prima ad 
Teroi^TOV , T^iTS-Xourlovct Arf- quartam dicitur habere ratio- 
yov ex 6 *v XeyeTaf IjTre^ ir^og nem triplam ejus quam habet 

to' d'«;TSeov. >w' ad e^ijg ed ®d fecundam^ ; & deinc^ 
^ ^ i • ..femper uiiam amplius ratio- 

“'T«»^-^'’aemVquo,,r,.Kp^omofgc. 
rk. 


^SxeXtM. Scholftlfn. 

Se t|/is (ii*ye$>j.'] Ov Cum tres magnitudines 3 
Xeyi, ort'Mo A^yoi rS mg Si' Non dicit, <luas rationes unius 
'sr^Mrrioi da-i' )&) rSto (uv joeffe duplas ^ quod etiam vo- 
, yd^’ aXt^'.oTi 0 A^y©*, 0' ik rum ; fed rationem, ex binis 
Toiv St)o i Stjr/u&rit^ eth’ ^ conflantem, efic duplam j uc, 


•hE PROPORTIOKIBUS. jx 
vm. IV. n. aut, IX-m. I. Et- V- l y. /. yd( 

enim in primis du* funt du- h fiiv roi; v^tlyfoizi ivo [itp < 5 i- 
pla: rationes continuae 5 feu , 'er?Jia‘uu Aoyw sio'i otju/^hc 
^uamliabet Vlllad LV, dclV jjreii 6 »{ xf ^ toV i', 
adn. SedVniadlljiMjpri- f 0 ^ 6 

mus ad tertium,non habet ra- t^o(tov 
tionem duplam ejus quam ha- ,rfoV toV r^irov, »k e^i ^oyov 
bet ad II, id ell, fecundum, led ^'sr?Mcrtov tSov T^og to» 
bis duplam 5 feu, quam habet rurm , tw ^ethegopy d^J. 
primus ad fecundum, & quam 1 0 Aza-Aoo-iay. ijrot , op 

habet fecundus ad tertium^. ^ i xfof rw ^ts- 

Sintiliter <Sc in triplis, IX. IU. I. ^ov, i(gji eV s^i 6 x^ 

dua: funt triplat rationes con- „V r^hov. ofjioiug H»i hri rm 
tinux. Habet enim IX ad UI, tqnffXavimp , t£ 34 y'. eu. 
ratioftem triplam-i ; & 1 1 1 ad > r hci yd^ 6 3-' top y'^ 

unitatem itidem rationem tri- Aci^ov T^iOTAiar^ar j(^e y' 
piam : Sed novenahus adu- ti^ ^ova^, Xvym uartw» 

nitatem bis habere 4>citur T^><xAa<nop. 3; 

eamratioacra,quamhabetad rr/v fxov ^ ^ 

ttarnarium. quippe inter IX fiSa^Cyd^TK ^4 d. dup 
Sc i du* fiow rationes tripi*, f<Vi ^ hi 

Silhfliiter in erteris^ jAtque tup Aoixoip cfioeug. i(^ 
ita feres ‘habet, fi tres fiht ma- ftip idv r^la en rd dpdAoyop 
cnitudmes proporti^nafesj (leyedij. iftp di Tecauffa , re 
n quartuor, prima ad quartam t^utop x^oV to rera^op 
habet rationem triplam ejus 'srXaa-met, iKoyope}(^T£ope^ 
qusm habet ad fecundam-s. xfcV Td ditireeop. pik^v yd^ 
feter quatuor eoam numeros, reesa^ow ee tu dv}^ 

in eadem ratione pofitos, tres j o ^ayu ku^mpup , ei dvrol 
flim e*dem rationes. Ideo- Amai '.ehL did tSto Ae- 
que primos ad quartom dici- ya*f d xf«3T@^ Tgeog rdp ri- 
tur 'habere ter- eam rationem rec^pj^etp <xpg Top Aeyep dp 
quam habet^ad Ibctuidtun , id ir^g rdien , 

• t isr^szfhiffiQP. 
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EUCLIDIS ELEMENTORUM LIB.V. 

PROPOSITIO VllI. 
f'r^S.)*idvla-m^ye6oiyro(iH- TNzqualium magnitudinum 
X TTPoq TodvrdyfJUi^eva. lmajor,ad eandem, majorem 
?^6yov £xh TO e?MTlov‘ rationem habet quam minor: 
Hg^To ciulo, 5 Tf 0 f TO eXarlov, & eadem , ad minorem, majo- 
liei(^ovct Aoyov'£Z<l ^ rat‘one“ hab^ quam ad 

TOfisi<^ov. majorem. 

"Etu dvicra fuyiSrjy T<t A B> Sint inatquales magnitudi- 

r. H^£Too (lei^ovTO AB t5 nes, AB, C: &fit AB ma- 
r. ^ 0 £Tv;^£ TO A. Ae* jor quam C. alia autem quz- 

V 4 J oTi TO A B TTpef To' A (id- lo cunque, D. Dico A B ad D 

majorem ratio- 
nem haberc_i> 
quam C ad D : 
& D ad C majo- 
rem rationem 
habere quam 
ad A B. Quo- 
niam enim ma- 
jor ellAB quam 
C, ponatur i plt 
C zqualis BE. 
Jam vero fi mi- 
nor iplaru A E, 
E B multipli- 
cetur, illa ma- 

KO,orPdT£povTd aliquando 

A E cAarTov t5 E B. )(£(} crit quam D. Sit prunum 
Tf9roaw*5rAamao9-<w TO A E, A E minor quam E B. & 
'iaig S TO ymfuvov (jd^ov yivit - multjpUcetur A E , doncq 
TtuT» A. ilkoiawTifTroA-joqu* inde producitur magm- 
AarAamov to Z H, (id- tudo major fit qu^ D. fitr 
(fov TW A. oo-aMtriov queipfius multipla F G, major 
eriTO ZH t5 AE, Toa-avlor quam D. Etquotuplacft FG 
^?d(novy£lovho»^Ti(ievHQ AE, totupla fiat &GH 


^OVCC A^Ol» £:i^ 

§T£p TO r irpoc 
TO A. )Lto A 
vpog ro r jo«- 
^ova /\.6yov £x4 
riv£p orpog to 
A B. £Trei ydp 
fid^6v£TtT0 AB 
tS r,>dc3-tuTci 
r tcov B E 
TO AJ fAotasov 
raiv AE^ EB, 
jro^?wt'Z5'Aao’<a- 
^6(1£V0V £T0I 7T0~ 
T£ t5 a fid<^OV. 


A 

£ 


ll 


KHBCDI.MN 


DE PROPORTIONIBUS. sS 

ipdus E B, & K ipHus C. fu- rS EB,t(ef)To KrS T. ^ 
maturque ipfius D dupla; Lj d?^ij(p6co Ti A ^iTrAcurtov fih> 
&triplaMj&deincepsunitate to' A, TfiTAaVwv ^ to M' t(e/^ 
fuperantes, donec qua: fumi- s^( f« irAeiag, 'kug av ro Acc(JL~ 
tur^multipia quidem ifiatiplius T ^avofJLevov, Tro^votirXatriov (isv 
D, primo autem major quam yivii^oui t» A, Tr^mrug defui^ov 
K- Sumatur, & fit N,quadru- t 5 K. eytoTO N, 

plaipfius D, primo autem ma- rel^airAda-tov fiev tS A, 
jor quam K. Quoniam igitur laig «JIe K. i-srd 5n t6 

K primo minor cftquam N, »oK T» N eV<V sAarloVf 

idcirco K non eflminorquam to K a^ctrSMiiK egiveActrlov. 
M. Et quoniam atque multi- i(gc/ «t« hcLKtg hi iro7)saTt)\xt- 
pla eft FG ipfius AE, & G H triov to ZH AE, to H 0 
iplius E B, igitur a:que multi- t» EB, iVaxif ofcs hl •jroXtM- 
pla eft FG ipfius AE, & FH ly zr?^et(riOV to ZH t» A E, 
ipfius A B> lEque autem mul- toZGtSAB. hdiug^kht 
tipla eft FG ipfius /\.£) & K TroT^auirAtiTiovTo ZH AE, 
ipfius C. Quare atque multi- f(c^ to K tS V. ia-cuagd^ahi 
pia eft FHi^tus AB, & K i- Tro^ctTAda-iov to Z0 AB, 
pfius C. Ergo magnitudines ao;(g!^ TO K. F. raZ©, K 
FH, K, ipfarum AB, C zque d^aTm A B, F icrd.Kig hl 
lunt multipla. R.urfus quo- Trodi^anrXdviaL. irdAtv iwd 
niam aeque multipla eft G H hdiitg i<;t TToXtMTrAdxrtov to 
ipfius E B, & K ipfius Cj a:- H 0 ri EB, to K t» F. 
qualis autem EB ipfiC; igi-»rTo-oii Jlii-o EB toIF. hova^tt 
tur & GH a:qualis e^ ipfi K. )(gi^ to H© toJ K. to Jf IC r« 
at K- non eft minor <^uam M. M lix hiv eAarlov. dd’dpa,TO 
neque ergo G H minor eft H © t^i M eXadlcv hi ud^ov 
quam M. Porro FG piajor (Jero' i^H tS A. oAovok^aTd 
eft quam D. Tota feitur FH Jo Z0 <rwja(Ji0dlh(t)v, t&,v A,M, 
ambabus, D,M, major eft. fidi^ovhiv. ciXtM crtwctfi(poTt.. 
Sedambz, P,M, ipfi N funt fa,:T4;A,'M,Toj N hlv ia-ct, 
atquales , quandoqqiddm Mi sTiroid^prtf to M t» A Tgi-. 
ipfius D eft tripla j a^nlja: au- ■crAoiriDv hi atuuofi^oTe^a 
tum, M, D, ipfius D J &14 qfia-^r T<i.M^ A, tS A hl Tel^a- 

dtupla:. Eft vero etiam N i- ‘ Ts-?>J(rict . ' hi de to N t» A 
pfius G quadruplaj. Quare TsipaTrAdcnov. amtctixCPoTe^ei 
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a^ct, rd M, A, TU N i'trci htV ambz, M,D, ipfi N funt X' 
d^d To Z0 Tuv Mj A fi^^ov quales. Sed F H ipfis M, D, 
STtv. TO Z 0 t5 n WTTff- major eft. igitur F H fuperac 
s;^i TO K t5 N HX tJTre^ ipfam N ; at K non fuperat 
Z 0> K, s iplam N. Suntque F H, K, 
TUV A B, r itrdtiu; xo^aTrAae- iplarum A B , C atque multi- 
(TtoL' TO N T» A d?k-.o 0 eivxf plz ; & N alia quzdam mul- 
To^wsrAdtriov. to A B <zfa ripla. Ergo AB ad D majo- 
TpoV TO A (lei^ova hoyov sx^ rem rationem habet quam C 
i^TrepTorTT^cf toA. AeyojJ^, load D. Dico porro, D ad C 
OTty^To A TvpogTo F fiei^ova majorem rationem haberc_o. 
Ao'/opf;^'/j7X5f TO AxfoV TO AB. quam D ad A B- lifdem enim 
TUV yd^ duJuv Kalao-nsua^ev- conllruitis fimiliter monftra- 
luv ofioiug id^ofjuv, oti to' fiiv bimus, quod N fuperet iplam 
N Ttf K VTxe^exiy ^o' «Js N t 5 ifK ; at N non fuperet ipfam 
Z 0 ia; VTre^iX^- ^ f « to' (lev FH. Eflrque N ipfius D mul- 
Nt 5A xo^iiKcexAao-WK- TdSe tipla, & FH, K, ipfarum 
Z 0, K, Toiv A B, F, dX^a d A B, C, aliz quzdam zque 
eTvx^v iffdyug TTo^i^ctts' Praeut, multiplz. Quare D ad C ma- 
To A a/:£txpofToF|a«^ovaAo'-aojorem rationem habet quam 
{ov ex^ 'T® ^ TO A B. D ad A B. 

KXt-d to' Czterum fit 


A E fiei^ov egu 
t 5 EB. To'c 5 i?e- 
hailov, TO E B, 

«TO^fltOTAotMOt- 
^ofisvovsTOJivdle 
t 5 a fm^ov. ors- 
•sro?itufsr^ct(rtd- 
S-u , KU TO 
H0,TO^<*xAa- 
(TiovfiivTS EB, 
fiei^ov ii t5 a. 
f(g!j ova-^hdvm 
en TO H 0 t5 
E B , TotravJa- 
Tf^dtnov yefb' 



K ft 


S 




l 


t M N 


AE major quam 
EB. Minor au- 
tem EB, fi mul- 
tiplicetur,major 
aliquando erit 
quam D. Mul- 
tiplicetur , fit- 
que G H,' mul- 
tipla ipfius EB, 
Sc iftajor qum 
D. Et quotu- 
pla efi; G H i- 
pfius E B, totu- 


HE PROPORTIONIhUS. ^5 

pia fiat & F G ipfius A E, & vstu j(gij to fiep Z.H tS A E, 
KjpfiusC. Janifimilitermon- oaom^^Bo" 

ftrab,mus,Hia|n,tudin« FH, zg k, ri, AB. 

K, iplarum AB,C aqueelTc CT. / .> J s 

mulnplas. Sumaturque finii- ^ 

liter N, multipla ipfius D, ^ eiA>i(p9u ofiotagjo N, tto?^- 
primo autem major ips^ F G. TrAda-iov fiev n A, -TT^eircaf ^ 
Itaque rurfus F G non ell mi- (i^^ov rS IL H. <wf re vd^v 
nor quam M ; major autem to ZH t5 M iKe^iv eXarjQV' 

u^eovieToUQriA. SAov 

ipfas D,M, hocefl, N, fupe- ^ a va o- 

M.- V XT r ^ xoaoat to Z 0 rm A, M , rirffS'/, 
rar. at K. iplam N non fupe- - ^ ' V' Lr ■■ vt 

rat ; quomam & FG, major " _ to tfe K Tif N 

exiftens quam G H, id ell) K, CTrH^Trep ^ to' 

ipfam N non fuperat. Et fi- Z H , (iii^ov ov t 5 H 0> Tif/eV/, 

mili modo, fuperiora fequen- W K, t5 N 

tes, demonftrationem perfici- * S dtraimog tutlcutoAaSSmf rdig 

mus. Quare Inarqualium ma- titdvaiy TFt^cdvofiev tjjv diro^- 

enitudinum major, ad ean- Tm dptt dviarm yitMm 

aem,majorem rationem liabet to' /uw^or ^o'f to' dvib (lei^ova. 

quam minor : & eadem, ad X6yov€;(;<i ^irsp rb sActrlov iy 

minorem, majorem rationem a.o to' dulb to' sAarlov fiei^o- 

habet quam ad majorem_>. v« hoyov e^<{ fjirep xpbg to' /««• 

Quod monflrrare oportebat. ^ov. otsn^ sM 

Qijod huic propofitioni fcholium Conimandinus 
adtexuit, non ipfius, fed antiquum videtur. Suis enim 
nomen proprium addit. Et pro iis verbis, per eam dif- 
finitionem, qua dicit, fimplicitcr pofuiflet, per diffinitionem 
feptimanu. 

S C H O L I U M. 

E Rgo AB adD majorem prop(lrrionemhabet,quamCadD.] 
(^artuor funt magnitudines, prima quidem A B, fecunda 
D, tertia autem C, & quarta D. bis enim fumitur D, & ut fe- 
eunda, & ut quarta, atquecft primae quidem AB multiplex FH j 


^ *5W MBJBQMJJ DIALOGUS 

iecuncbtverb D, multiplex N ; & terti* C multiplex K. efl: 
igitur F H major quam Nj qu* quidem N mulnplex eft fe- 
^nd* Dj K vero, multiplex tertia; C, minor eft quam N, qua; 
ell multiplex quart* D. Itaque quoniam multiplex prim* 
major eft multiplici fecunda; } multiplex autem tertiz non ma- 
ior multiplici quart* 5 habebit AB ad D majorem proportio- 
nem quam C ad eandem D, per eam diflinmonem, qu* dicit. 
Quando *que multiplicium multiplex quidem prim* fupera- 
^it multiplicem fecund*, multiplex autem tertia; non fupera- 
verit multiplicem quarta:, tunc prima ad fecundam majorem 
proportionem habere dicetur quam tertia ad quartam-.. 

EUCLIDIS ELEMENTORUM LIB. V. 

PROPOSITIO X. 


, T.' W. M- U habentium^ , 

, « -.Tr, N qu* majorem rationem ha- 

yov get, illa major eft : ad quam 

$ TO dulo fiei^ovet Xoyov yg,.^ eadem majorem ratio" 

ic4v^ illa minnr 


‘E^h‘u ydp To A 
vrpof TO r (ui^ovct Xiyov 
ijTBP TO B TfOfroT. Ai' j 
ym oTt lUH&v ifi toAtS i 
B. « yof |tw;, rjTot iTOP a 
tTi TO A raJ ^Actosov. 
icrov (jtev iv hk Uf to' A 
TU B. inuTe^ov yd^ r 

AjB, 7T^o( TO r Tov du- 
lov nye Xoyov. tix 
ae. SK ct^a, la-o» eti to 
A T(W B. ii^(itjvs/\wr- B 
COP BTt T^ A tS b. t3 
A yd^ dv TTfof ro F l- 
Adosopo. Xlyop ' 

^irff TO B Tfif to' F. 


Habeat enim A ad C 
majorem ratione quam 
B ad C. Dico A majo- 
rem effe quam B. Quod 
fi non , aut aequalis eft A 
ipfi B, aut minor. R,- 
qualis autem non eft A 
ipfi B. ufraque enim i- 
pfarum A, B, ad C ean- 
dem haberet rationem, 
atqui non habet. Ergo 
A ipfi B noneftatqualis. 
Sed nec minor eft A 
quamB. quippe A ad C 
minorem rationem ha- 
betet quam B ad C. at- 


*DS proportionibus^ 

^mndnhaber. Quare A non ^KO^cte?^6vktri 


elt minor quam B. Monfbra- 
ta autem eft nec zqualis eHe. 
Ergo A major eft quam B. 
Habeat rurfus C ad B majorem 


A TK B. Si ori tiSi t<rov2 

(lii^ov a^a, hl ro A tSB, "E- 
^ TreiAjv to F irgog to B 


rationem qu^m C ad A. DiCo fid^ovx Aoyov ijTreg To F tt^o( 
B minorem eiTbquamA. Quod j to A. Aeyu ort tAccarov to 


fi non, aut zqualis efl,autniia* 
jor. Jam vero zqualis non eft 
B ipli A. quippe C ad utram- 
que ipfarum A,B, eandem ha- 
beret rationem^, atqui non 
habet. Ergo A ipfi B non eft 
zqualis. Sed nec B major eft 
quam A. quippe C ad B mi- 
ilorem haberet rationem^j, 


B T 4 f A. fi ydg (juji fjroi iffot 
egiv, i flei^ov, itov fiev Iv vk 
fC/To Bt<3 a. to F ydqa» 
r o v^eg enetTs^ov t A, B, tov aii/Tw 
iinexiSe. ixa^ci 
i(r6* irt TO A tu B. tiSi fjujv 
fjM^ovigt TO B ri? A. to F ya^ 
<£u or^og to B e Adorem Aoyo» 


«uim adA. atqui non habet. j A. 

EtgoBnonoftntaiotquantA. ^ 

monftrata autem eft nec z- . . jt / ^ ./ v 

qualis cfTe. Ergo B minor eft f oti aSsJa-Ov. f. 
quam A. Quare ad eandem ^Tioott^cteglTo Bt5 A, tu» 
magnitudinem rationem ha- of to dulo Aoyov ^oV 

bentium, quz majorem ratio- 2 oluvt to (jui^om Aoyov i^ov, fisi^ 
nem habet,illa major eft: ad Jr^og o to dvlc fiei> 

quam vero eadem majorem.^ sAaoret 

rationemhabet,illammoreft. Sirep ISI Sh^o^, 

quod monftrare oportebat, * ^ 

ARCHIMEDIS DE SPH/E- APXIMHAOTS tlEPl 
ra & Cylindro libri I. (r0difctg Xf kvAivS^h ptSXbt 

Propofitio II. A' or^orcungB'. 

D Atis duabus magnitudini- A to fiele6uvco>l<ruv SbSsvIur, 

bus inzqualibus, poUibile 

eft invenire duas recflas inz'- Q-(ict^ dtl&>igy&gTeT^v(m&v(Z 
qnalet, quatum maiotad n,.- 


norem , minorem habeat ra- 
tionem quam major magnitu- 
do ad mmorem-M 


yov sAdarovot ^ to 
fliyeS®" v^ag to sAjtorov^ 

K 


Drl^LOauS 


u^ovTo AB.' Piffyiti on 
Svm(36v i^t- ^0 ei/Seicef 
avf<rac iu^Hv , f 
yov- eirh(ty^ 
fcei^u' m hrhs^ 
rSix-fshv- T ’Ettf«A«wy 
A iffovTo BF. Jg(^ 
KtiS-at TU eoBaetyia^ 
ra^hT 
kctvTU iiria’twltS'((i£vo¥‘ 

vzrf^i^<{ t 5 a. «■£' 

•jtd^Uiar^^ideS^u 


H 


Sim duz: magnlruf. 
dixtes ina9q^aieS)A;BJBl, 
AiB. F*ir. 
«o^^JoiribiledTe invcuuN 
te duas iie<n]as,uizquar> 
les, quas id, quod dixi- 
mus 5 imperatum facir 
aut. Ponatucjpcriecuur- 
dam primi j^emento-. 
lum Euclidis, ipli U x-- 
qualis B C Deinde 
ponatur reiHa quzdam« 
linea FG. Jam vero ma- 
gnitudo AC fibimetfu* 
peraddita fuperabit ali- 


^ 1 ' ’ X Ot K -rZ kV fit A H. & qliam, 

£« e A « Ar, magmrudo H A 

-ro<ret'a‘^\aiTi©‘ i 9 cc ^ , ipfius A C, rara multipla fic 

H E. hiv d^et, ok TO 0 A tt? of p q jpf,us q g. gft j, 

AF,8T«tff>f ZH H E. gitur,ut H A ad AC, ita FG 
x(g!f dvaTsrakiv hityd^ 17 E Haoad G E. & reverrendo eft, 
HZ, ^ug TO r A xfof ut E Gad G F, fic CA ad AH. 
se. ^LhreifiU^dti^iriAQ Et quoniam magnitudo A H 

tr 3J'?B?1Z£AadAk''r: 

r A TTf 0? A © Aort* eAao’ Bionem minorem habet quam 
aova.’'^ljX 6 eTO AF TTgof FB,»t^ C ad CB. & componenti, 
^ atwSsvh 1^ E Z aifes cf Z H redta ergo E F ad F G mino- 
iAd&JOva Aoyou tjjre^ to rem rationem habet quam 
A B TTfoV B r. icrov to BF magnitudo A B ad B C. At 

T« A. V E'z Zh ^ 

, • , .. / V j V ^ quare E F ad F G minorem 

sAJcscyu Aoyor «J^ationem habet quam AB ad 

A B^xfOf TO A.^ evj>}(w/ai fij- jy Itaque inventz funt du* 

a-h d^a itk svSeiat anaroi,TrotS- redfar inzquales , imperatum 

<roj TO ivtraJ(jMj r^ivi, t^v exhibentes 5 idefl:,majprem 


2) S- O.PXM 


ad 'minorem haborf^-minorem 
rationom>quMnimajor magnil 
i^do admiqocqmut. 

EUTQCiI: COMMEN- 
tariqs. 




fiei^OVCL-T^Of T^iS/MCfOVa, ^ 
yov ex^p. MaftXW 
fiiysd^jBrpfic To sXct^op, 

’£TT0KI'QT 'Tncf- 

(IPtlfiO. 


JAm mh nwOTwda A C fi- ™ Jij A r iaM eVW, 
■Tbimct iMPeraddira fuperabit I q./ ' a e/»w«^/r 

ip&m D. j ■ Scilicet ip4 AB ^ ^ 1 

aijrruperpartiqulari, aut etiam ^ 
fuperpcrtcexiftenteipfius D. 

Quod fi. A B aut multipia f iie- * ° ^ ® to A ^ 


rit ipfius D) a.cc multiplafu 
perparticuJarisjavt etiam mul- 
tiplafuperpcrs , abla,ca ab A B 


t 5 a ^to/ xo^ajrAotVwi' , ^ 
'7ro^U'srAa,<rf£zrtfji6(iOV} fj 
TTo)^(fw?sc(^teja‘i(u^£gi 4^pu- 
f f ^ii7(^ flt-zsro. A B» /iri# t<u 


ipsa B' C, qua: atquaJis fu ipfi. - - „ _ x . , , 

D,reliqua CA fiiperabit ipfam * J' ^ ® E A 

D. adeo ut nunquam ipla CA TH- A* 4? 

multipficanda fitjfed inde ipfi <*VJo, 

ACa:qualemd'efecareoporteat «wowi> ofJj/ AF iiroif 
ip&m A H, eandemq; demon- to A © , H£fi rm 

Urationem adcomrpodare. ^ ojtooh^ip d^/io^w. 

Et er^ <rxw6ivh ^ E Z a^a jrpoc 

go E F ad F G nunorem ZH iAotorom Actyei' i^yj-re^ 
^pnem bilbet qiiam magnku» to A B t^oV B F.] CJt/ 5 /«'^, 

4o ABadBC.] Qjiodcifiqt^fi Tfp^fOP ir^eg ^vre^op e- 

prima ad (eoundaw ininqrcnx»}' Aotorovos Aoyoi» TfP 

ratione^ babeat qu^ni ^e?tia tov Trpog rhaflop, (nwUvk 
^4 quartam, etiam cpiqpo- 0 dyl^ X6y^ ocxoAi<^«, tlW- 
Qenp eadaniratio iequatur,fig 'ireag. eg6p<rap reora^ct 

n^pn(b'ab>fpr. Sint quatup)*. (t£yiSif,Td AB. BF. AE. EZ. 
xn^nitu4ip?s , A 8 . BC. DE^joto ab t^oc to BF (id(iopa 
E F. & A B ad B C ipajorejq r^- Aoyov tjTre^ to A E Tpog 
ripnein habeat qu^pi P E ad to' E Z. Aeyw ot< ayuu^vk 
?F. Pif:p,etjaf|>cpqipqneqtf to AF ^^-poeTo' FB fiei^ova 
ACad CB majoren) rationep) Aoyo» to' A Z Trpog 

habere <jy^ P Eqd FE. Fiat 3 f to Z E. yerorsTti ydp, cig to 
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enim, ut CB ad B A, Hc 
E F ad F H. reverten- 
do igitur, ut AB ad BC> 
ficHFadFE. Atma- 


4a 

FB ^fofTO BA, «Tfflf 
EZ TfOfTo Z0. d- 
vd-JTct^v dpeL, ug To AB 
Tf oV To B r, TO ©Z 

wpofToZE. (idi^ovciie 
P^oFovexiTo ab ir^gTo 
B r, rprsp T(} A E Tr^og 
EZ ii^ToQZapajsog 
Z E fisi^ova P^otov ex^y 
^TTfP TO A E TTgog E Z 
fia^op dpa igiTo 0Z t5 
EA. ;(9VoAoj'To' ©Et5 
A Z )^iid t 5 to to 0 E 
irpog EZ (id^ova Aoyov 
A Z TTfflV 
ZE. a’;A’a)fTO0E T/50fEZ 
TO AF TfoV FB. TOOTU^ 

fi-f i7< TO AF dpetwpog FB 
fUi^ova. Ao/ov «' A Z 


H 


jorem rationem habet 
AB adBCquimDEad 
EF. Ergo&HFadFE 
majorem rationem ha- 
bet quam DE ad E F. 
Major itaque eft H F 
quam E D. & tota H E 
quamDF. dcpropterea 
HE ad E F majorem ra- 
tionem habet quam D F 
ad FE. Sed ut HE ad 
EF, ita A C ad CB, propter 
componenti. Ergo etiam A G 
ad GB majorem rationem ha- 
bet quam D F ad FE. At vero 


TPog ZE fiJP.d TO A F TTfoV zoAC ad CB ma)oremrationem 

W habearqutaDFadFE Di- 
rJiZTMcZE AsyaoTiiJ co tciam Jiudemi AB ad BC 
a£Aoi.Sr»AB TfJcBri»»^»- majorem rat/ontm taberiLj 
,«Air.,e;KV?Trf Td rlE TfeV q“»m DEad EF Rurfuse- 
E Z yif djaoiJJC. «V .,mm Emi. modo, « bciamm, 

T«,V»,«.,*Vo BF jrpir A, "■ B C ad CA, fic FE ad El^ 
irl( tFz E Tgif to' E©. Ad) E H major quain U F. * 
Td E0 l^^o, k AZ Jj a«r» . magmrudme E F 

/»J^riAE. j»jdliri^,.DE. *f°P'“““EadFE, 
Tord 0Z JTjaic ZE, Ts7d«, rd hoc eft, AB ad BQproprerd,- 
ab ^dr B r,«Wrd^^AeW. 

do«»,ST,«^TdABTedcTd,,='g“m““''<>"“>«““fiAB 

B F eAd^cpa Aoyor lx>fy^^e ® ^ minorem rationem ha- 
T^ETTfoVEZ, )(^<nw9ivliy beatquamDEadEF,&com- 
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ponenti, & rurfus dividenti, Hg^TraAtp ^e^ivTt, 6 dviog Ao- 

’E* ii f dvJauv 


^dem fore rationem^. Ex y^houj. . . ^ 

iifdem autem & convertentis^ 6 tS dvcttirphpavK^ iu- 
tatjo eft manifefta. Habeat / (^avrfi hiv, i%eTuydpro AT 
emm AC adCB majorem ra-A tt^cV TB (iei^ovaAorov rTrepro 
tionemouiii,J)Ra.lJF HlL AZ^rfo^ZE. AsyuSTi,(gi 


dva^pi^avh^ ro F A Tgog A B 
e?^dasova?^6lhv‘^i ^TTS^ to ZA 
TT^og A E. fTteiyde to A F 

. \ ’ V I». 


tionemquamDF adEE. A 

eo, etiam convertenti C A ad' 

AB minorem rarionemjhabc- 

requam F D ad D E. Quo- 

niamenim ACadCB niajo-io,^J<Jj 
rem rationem habet quam D F xef ri^A Z Z E , vj Ae- 

ad F E, etiam dividenti AB ad Asm to A B xoog B F uei^ovot 
B C majorem rationem habet Aoyov szi ijTree to A E xpqc 
quam DEadEF. revertendo e1 LLlTi Alfoc 
CB ad B A minoremrarionem ly B A i?uicjovct ^.oyeviyJiiLp 
habttquimFEadEU. & r.'ZE»fi(E/ 
componenti, CA ad AB mi- p A xpig A B iAda- 

norem rationem habet quam a-opa Aoyop rxee to Z A 
FDadDE. TTfoVAE. 


ARCHIMEDIS DE SPRtRA^oT^S^N A’PXlMH'AOTS 

& Cylindro libri 1 1. Pro- xsei <r(PcuPog yg) yuAipipn 
VIII. TiO^xqoTaTigri. ^ 

C I fphasra plano fecetur, non "n AN x(t>oupct ixtxiiu run^ 
l^per centrum-. 5 majus fe- Id rif«ii7o», roW- 

gmentumad minus, minorem ^ ^op Tfiijfia xoog TieAaarop, i- 
quidem rationem habet quam Adasopa fjdp Aoyop e^i ri A- 
duplam ejus , quam habet ma- xXd<riop tS op ^ ij th ad^o- 
joris fegmenti fuperficies ad tooV 

mmorisfuperhciemsmajorem Trjp tS eAdajop<^ im(pdpucU 
vero quam fefquialteram... fj^opa H fj ^fuSAtop. 

Sit fphatra,& maximus in jo ‘Ew a-(Pcu^a, Hg!f sp durij 

ea circulus AB CD. & diame- fJuyiT(B‘ kvkA(^ 0 ' A B F A. 4 
trus B D. Secetur autem plano itofieJp^ tj B A. Tslfitj^ 
per A C, redo ad circulum ixixeStp AaV AF, ogSd-zrpog 
ABCD. fitquc majus Q)haa:a: tw ABFA xdxAov. 
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Tfi^tia ri^Q ><r(PcUgoif ro fegmentum AB C. Dico , (e- 
ABF. Aiy«oT/To' ABF gmentum ABC adfegmen- 
fjM vpof t6 a a F, «Afltojova tum AD C , minorem quidem 
fjiev^mvAarlevct e;^<{ i}- rationem habere quam du- 
a-f^> »7 eTTiCpdveia tS f piam ejus, quam habet fuperfi-^ 

Tpog T^vi‘m(Pcimcai cies majoris fegmenti ad fu- 
TO cAaoroi/(^ TfufjfmK^' (ifi- perficiem fegmenti minoris j 
<^ova }ei^^fJU0?uov.’t-7r£^evxSa)‘ majorem vero quani fefquial- 
<rav ya§ B A A. Hg^kcu ksv teram. Jungantur enim B A, 

reov TO E. wezrot^S-u, ** AD. fitqueeentrum E. &fiar, 

aev avvafi06Tep(^ ij EAZ ut ambas ED F ad D F, ira H F 
^oc AZ,>?0ZTfccZB' <sJc adFBjUtverbambasEBFad 
SiGxwamJpoTS^®^ ^ EBZ ic^ig B F, fic G F ad F D. Intelligan- 

B Z , irm >j H Z Trpog Z A. ^ ^^bentes 

voei<^ai(rav xum , Sct<r(v ,weviy circa diametrumAFC ewften- 
^oHIeg TCP Ti-eft Mfxeliop A ZF tem circulum , vertices autem 
kukAov , Kosv(pdg T« 0, H H, G punaa. eritque asqualis 
a-ru^ct. e<r<m ^ i(T(^ 0 (JL€P AHC conus fegmentofphasra; 
A ©F xap^ Tw A BF Tfi^fjui- AB Cj «Scconus ACG fegmen- 
uuTt TW <r(Pateou;‘ ^ AF H ao to AD C. Et eft , ut quadra- 
TO A A F. wv, ug TO diro tum a B A ad quadratum ab 
B A TrPflV ro' dzro A A, Srag-^ A D , ita fuperficies fegmenti 
iiTi(Dc^fia t5 ABF TfJi4mJ(^ AB C ad fuperficiem fegmenti 





TuracLT(^> t 5 to ya^TTfoye-afPtuttt eft. Monftrandum-., 
y^airltti. isi>3iop oft T», (i^^op majus fphar* fegmentum ad 


\(ioi^op majus fpharx fegmentum ad 
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oiinus, minorem rarionemha- <r(Paipag -nrpog to s- 

bere quam duplam Qus, quam 
habet fuperficies majoris fe- 
gmenti ad fuperficiem fegmen- 
ti minoris. Dico , etiam co- 
num A H C ad conum A G C, 
id eft, H F ad F G, minorem 
rationem habere quam du- 
plam ejus, quam habet qua 


Aaoroi', f’ Aaorora Aoyo>' 
ij St7rAd<rtov rjwep fj eirt^ci- 
veta ri TfiijfiaT@' 

TT^og C7Ti(Pcimav ri eXcLcr- 
(rov@^Tfii^fictI@^. XiyaioTtiy 
0 A © r kiiiv(^ Trpof ToV A H r, 
riUhiv, fjQ>'Z, TT^og Z H, iXda-- 
(Tova Xoyov s^i ^ ^Ts-Xciarmv 


\ 

TO 


dratum a B A ad quadratum i o rif ov to utto B A Tpog 

^ AD , id eft, B h ad F D. dzro A A, niligiv, rj^'Z, x^og 
Q^tmiam enim eft, ut ambx TLA. >i sxth eVii', dg <xuua. 11 - 
EDF ad D F, lic H h ad FB 5 (porep^ fj E aZ xpog A Z» 
em etiam, ut B F ad FD, fic ^ ©z Z B- Uoa fi 

>7 BZ a-eof ZA, fj ©B xpk 
BE ipfi D E. hoc enim m fu- b E. hr ydp >; B E t« A F. 
penoribus quoqueeft demon- 

c xdXfvexdkiv^dg 

utamba: EBF ad BF, ita GF ^uuafM(p6rsp@^ ly E B Z xpk 

efTeHBquamBE,quia&BF Sri ,; © B BE\ 

major quam rD: eritque,ut > 5 ~ v a ' * 

i/c-jcD- /^E-j eVv ’ fir dZ Trjg ZA. tc egeu, 

KFadFB, itaGFadED. ut aux ' 

T>c r Ctigti KZ xpog Zti.ff HZxpcg 

autem BF adED, ficmon-, y J. - 10 - oy \ 7 a ' 
n.ut> j Tjc itZA <wcof»iBZ7rfl!3cZA,£- 

Itrataeft HB ad BE. atatqua- a < r\o a ux: " j" 
liseftBEipfiBK. Ouareut 
HB adB K, fic KF adFG. Et ’ ^ ^ .? ^ 
quomamHFadFKminorem BK,^ijKZ xpogZH. 


rationem habet quam H B ad , / v j v > ^ « 

BK; utautemHBadBK,fic'°‘"T„iT%^^^^^^^^ 
monftrata eft KFad FGj Er- ^ 

go HFad FK minorem-ratio- ^ ,®^ 

nem habet quam K F ad FG. f f"' f ^ ^ eXa<Asom Xoyov 
Itaque minus eft redlangulum iJ K Z x^og Z H. e- 

ab HFG, quadrato ab FK. jt Aaorona^a ro i/tto' t ©ZH t 5 
ergo redbngulum ab l^F G dxxoZEs. Tod^auxofeZH 


)(cpf £xd rj@ Z xpog ZK iXd<x- 


I 
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Tpog To' aVo ZH , Tuligtv , v quadratum abFG,hoceft, 

I./ HFadFG, mmorcm ratio- 

©Z Treoc ZH> s^aasovoiAo- j 

X. X- nem habet quam quadratum 

yor exi t» ov e^i to oe®-o ^ k F ad quadratum ab F G. 

KZ Tpof TO clto Z H. to ofe quadratum a K F ad qua- 

otVo' K Z wfoV TO diro Z H r dratum ab F G duplam ratio- 

‘7T?^oia'lova(,\6Iov exi ^"Z, nem habet rationis KF adFG. 

TTfof Z H. ijdpaQZ v^og Ergo H F ad FG minorem ra- 

Z H eAdcrova Aofov ^ efe- 

^ ejus, quam habet Kf ad t G. 

wAatnom t» ov >; KZ Trpof h F ad F G minorem 

Z H. ij & Z vpog Z H eXaC' i o j-gjjQjjgui habet quam duplam 
<rova Xoyov exi V inrAactovct rationis quadrati a BAadqua- 
t5 ov exifo “■sro B A ^rpogro dratum ab AD, hoceft,recl:ae 
dzro A A, Tiilegiv, ly B Z Tr^og B F ad FD. Hoc autem qux- 
Z A. t5to ie eeriTSfiev. Koq rebamus. Et quoniam B E 
i^mo-vieghiBEr^j EA,lA«o-.t 

(TovaoaTo USTO twBZ At» f^^nguioaBED. ergoFBad 
vzro Tuv BEA. j; Z B et^ct g£ minorem rationem habet 
vpcg B E eXd6sova Xoyov exi quam E D ad D F, hoc eft, H B 
^ire^ EA orfcV AZ>T»7fV<v, ^ ad B F. Quare minus eft qua- 
0B TTfOf BZ. eKaosov d^a, to ' 20 dratum ab F B rectangulo ab 

a< 5 T 0 ' ZB T5u^aT^v 0BE, «BE, ideft, reclangulo ab 
“T, - , X ~ » HBK. Sit quadratum a B N 

t»7w, T» uototo;v_©B]C redbngulo ab H B K. 

ilrov TOotTroBN Tojy9ro ©BK. ut H B ad B K, 

(^iv d^a,dg tj QB TT^og B K, quadratum ab H N ad 
ToaVo ©N 5Tfo?TO atVo NK.*y quadratum ab NK. atqua- 
rod^dird QZx^cgTodTo7.K dratum ab H F ad quadra- 
ueieovct X6yov exi V to «Vo' tum ab F K majorem ratio- 
^ vT .i, .r..} M k- V/») nem habet quam quadratum 

e s TO «=» N K,^ w adqSadratwxabNK. 

TO a-aro © Z apa jrpog jo ^ quadratum ab H F 

dfro ZK fisi^ova Xoyov ah FK ma- 

>; ©B JT^og B K, Turi- jorem rationem habet quam 
w, >? © B Tfof BE, TtfTWv, HB jjflBK,hoceft,HBadBE> 
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hoceft,KFadFG. ErgoHF riKZirpogZll ^ apa &Z 
ad FG majorem rationem ha* Tpog ZH Xoyovexi 

ber quam (erquialteram ratio* rifmKuni t5 t^( K Z 
ms K F ad F G. Hoc autem Z H. t5to yd^ ivi WA^. 
intendebamus. Et e(l,ut H F y egw , ug f/Jp © Z v^og ZH, 6 
ad FG, ficcoilus AHC ad A0F xav(^ vpog top AHF 
conum AGC, idert:, fcgmen- .MiUpop' T»7fV/, to' ABF 
tumABC adfegmentumADC. ^v^ogn-h^T TfirifJM. ugoiif 
utautemKF ad FG, ita B F >KZ vpogZH, tj BZ vpog ZA, 
ad FD 5 id ell, quadratum a 10 T»7fy<,To avo B A vpog to avi 
B A ad quadratum ab AD ji id a A' TtSsgtp, ^ ez!r<(paWa tS 
eft, fup»ficies fegmenti ABC A B F rpirifial^^ vpog t^p ivi- 
ad fuperficiem fegmenti ADC. (pdpeiap t5 A A F TfitjfiaT^. 
Ergo majusfegmentumadmi- vpog 

nus, minorem quidem habet xj ^o e Xaesop^ iXdo^opafjLSpij ii- 
rationem quam duplam ejus, v^atriopd Xoyop exi > tJ op 
quam habet fuperficies majo- iy^^dpeta t5 fiei^opl^ 

ns legmenti ad fuperficienu. rui^/jutli^veogTijpivtCPdpeiap 
fegmenti minoris j majorem r5 iAdcjOP^ T(iikjLd}(^ li- 
veto quam fefquialteram^ ^ ^ 

ALITEIL AAAffiC 

S it fphan-a , in qua maximus 'C' 2 tw erCPalpa, ip ^ (ieyK<^ 
circulus, AB CD. & diame- 0 A B F A‘ 

trus , re<fla A C. centrum ve- Tf ^ <&' i) A F*^ ksptpop ^ to E. 
rb,pun(5him E. & fccetur pia* *f >(gl TeJfjujtS-u ivivida opSu Ad 
tioperredbm BD, redioad t^cBAj v^igr^vAF. Keyot 
AC Dico,majusl^;mentum otito piM^op Ty^fia.,To A AB^ 
D A B ad minus B CD^ mino* to eAaasoPyTo B F A, i- 
rem quim duplam rationeih-, Aieorora f\ AvAdviop Kiytt 
habere ejus, quam habet Gi^ioexi^S op exi V imCPapeiOirS 
perficies legmenti AB D ad lu* A B A Tfjt^fjutll^ vpog tijp eve 
perficiem lamenti BCD j tpdpeiap rS BF A TfnjfiaT^»* 
majorem vero quam lefquialT (uei^opa Ai 9 if/tWAiov. 'Ezre^ 
teram. Junj^tur enim AB» ^evxScotrap ydp eof A B, B F.' 
BC Superficiei vero ad fup 6 > 3 fO ^ Ttjg ivri0aptiag v^og 
ficiem ratio eft circuli , cujus ^^^(pdmeui A6y<^ 6 ri xt/xAv 



TO B r A Acy®* rtW^irlaf tK 
t5 0»' eZ^Tc B AA rfJuj/JMpof 
rov tuivov , 5 1 ? Sucrtf (uv ktv o 
TTSpl ^utfjJlpov TifyBA kukA(^, 
Hopv(Pt} ^ro A (rrjfiHoy- f(cM 6 
dulog wfof T6V ka>m,Sci- 

cm (Mv e^^dyla, r^v doh^i ho^ 
(Ptjv ii rir (Ttjfuioi^ ^ 6 eiptj- 
uev^ X4»^ ir^( To B r A 
Tfjujfjut. ct?Sti 0 (isv n B A A 
Aoy^ TflV 
B A A xaJ»^ <5 T^f H 0 Trqof 

QF* o^rSxeiwrpicTovMa- 
wi»,eT^<A0w^f 0F* 6^t5 
BfA Koivair^fTotfJiijfJUtTe 

BFA>OT^f A0 d^jrpif&Z. 
e ii a-tu/yi(4t4v®‘ 'fS rljg H0 
®r,^ A0 7t^g ©Fj® 


l<^entum BCD ratio coBjuit* 
dtaeft-ex eaj quam habet fe- 
gmentum BAD adconum_j, 
cujus quidem bafis e(l circu- 
t o Ius circa diametrum B D , verr 
texautem putuftum A; &idem 
conus ad conum) qui eandem 
habet bafin,at verticem»puat 
dhim C i & di<fhis conus ad 
tjrfegmenrum BCD. Sed(^ 
gmenti BAD ratio ad conum 
B A D) eft re(fbB G H ad H C } 
Sc coni ad conum ^ reifbe A H 
ad H C ( dc coni B C D ad 
loTegmenTum BCD) redlas 
AH ad H F. Conjundbu» 
autem ratio ex ratione reifbe 
GH ad H C, & redbe AH 
ad H C) >cA ratio redbangidi 
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igh,i fj ixrS ly AB,flrfJf radius AB, ad eireulum,cuju» 
TW xoxAor, S^^ktS xen^it ^ radius B C ; hoc eft,re<ibc AH 
BF,w7iw,0Tijf A0tr^?T»?i» adHC. Ponatur circuli radio 
© F. KficS-a 5 X rS xit/f« tS atqualis utraque ipfarum A F, 
HtiiAif i<rn ixetlepA f AZ, F H* f C G. Porro lamenti BAD ad 

i 


7>£. PRO PORr IONIBUS ^ 

ab AH G ad quadratum ab tv a rau ' \ 

HAadquadratumabHQuna o*TOtA5r<}H0, 

Cum ratione re<51a: AH ad H F, ® f » i<«Ta 

eft ratio re<5lan^ aGH, HA t 5 A © ir^eV ©Z,o tSwt(J 

in HA, ad quadratum H C in r tw H0, 0A k^)v iirtnjv ©A, 
H F. At vero ratio rectanguU xgog to ctis-d ©F rari rrp ©Z, 

!fPi?r o^rSMr^pHQAMnjp 

abHCmHG, eftrauo qua- Gix — 'r^T- * > 1 

drati ab H A ad quadratum ab 
HC. Ergo quadrarumab AH ° f 
in HG, ad quadratum a C H dW 

in HF, minorem rationemha- ^ ^ ©H, roaVo' 

bet quim duplam rarionis AH F © eri t>;V © 2 , eAdcsopct 
ad H C, hoc eft , quadrati ab Aoio» tSt^(AQ ttpoc ©F 
A H ad quadratum ab H C. ^yrAcuri^, ^ ktv rS ci'ori A© 
Ergo quadratum ab A H ■ \ 

H 6, Jd ,,«draram a C H in "T^ fr” 

HF, minoremration«m habet ^ wore 

quam quadratum ab A H in rG eTi r^i» ©Z. oria^afiei- 
H G, ad quadratum a C H in to octo F © rr/ n;V © Z, 

HG. Ergo majus eft quadra- rS diro F © eVi © H. ort 
tuma CH in HF, quadrato liod^afiti^aive^iv^ ®Z rtjf&H 

r^H FquamH G. Porro T{dtW?A«or», A^or nS 
diCo,etiam majus fegmentum ^ . ,, 
ad minus, majorem rationem ^ ^ ijfUoAtov ra Ttji emCPa- 
habere quiun ferquialteraoL.* r««f Tfof i^itpdvHM AJyu, 
rationis fiiperficiei ad fijpcrfi-»f<*^’o jtw ruu rfjuifJMTm» fd«- 
ciem. At Tegmentorum ratio 6 dvrif ra ov^ to dvi 
monftrata eft eadem , quam A © eiri r^v ©H, wek to' aVd 
to^t quadratum ab i Hm 

in HF.kmmis autem fuper. ?<<»« Adyn 

feiciadfiiperficiemfefquialtD'^®^^®'^®^^*^'*' ® to«to A B 
ra eft ratio cubi ab AB ad cu.- to'v a^ro B F 

bum^BC Dico quoqusi xu&k dl;,. en to' «to 
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A 0 svi Ttjv ©H, TT^og TO d-cro quadratum ab A H in HG, ad 
r© i«r< T«V © Z, iiM^ova. Ao- quadrarum a C H in H F, ma- 
V .j X A R iorem rationem habere quam 

,T£f 0 TV A “ ’„bu5 ab AB aacubam i BQ 
f r h„„ft,cabasab AHadau- 
KU&tv' Tdk^fVtoavorrig i bum ab HB 5 hoc eft, ratio 
KvS(^ oV Tov diro © B ku- quadrati ab AH ad quadra- 
Sov' Turhiv^o T» «Vo A © tum ab HB, & redbc AH ad 
TTPk ro dwo © B , 0 T^f H B. At ratio quadrari ab AH 

A 0 iTpk 0 B. 0 <?6 T» «OTo adquadratumab HB,affumta 
A V„' <=)R nronrrXef ,o f^tione re(Ha: AH ad H B , eft 

em imrtf A 0 0 B , 0 aa,™]u„ J j) h C. Et 


ratio 


fi d‘TS'0 A © w» TTf of TO t/ 3 To quadrati ab A H ad redlangu- 
TdIvB©r. 6 Siri avo A© lum a BHC, eft ratio qua- 
Tfof TO uVo Tiwi' B © r, 0 Ts dratiab AH in HG,ad redan- 
dvo A© hiv Evt Trjv © H,ifguluma BHC in HG. At- 
vmr^ dTciTAip B©r ivr]Tf,y quehinc quoque dico, quadra- 

/», " ' > i tumab AH in HG, ad qua- 

©H. (utiiJU^iOTt dfiaToavo , „ > /-u un- • 

, i t A u X . N oratum a CHmHF,majorera 

A& BTvlrrjv &n,T^ogToavo rationem habere quam qua- 
r© ivlTtjv @'Z,(ui^ova?d' dratum ab AH adrecilan^a 
yov exit^TfeS ^ ® xfofaolum a BHC j hoc eft,quadm- 
rothro B©P t« 7 «V<, ro' « tto' tumab AH in HG,adre(ftan* 
A© «ro-i Ti?!' ©H, ir^o'f TO oVo a BHC in HG. Mon- 

B©r«WTi^©H. SoiKTiou ftrandum Igitur, quadra^ 

«v,oTlTooeToJ©^TlTl7l'©Z guio^BHCinHG. Quod 
«Aotoroi/ w T» 0x0 Ttov B ©r *f idem eft ac monftrarc , qua- 
iwi Tiji' © H. 0 ToxjJov £91 ToJ dratum a CH ad redbangulum 

, oTi TO 06^0 r © vgog i B H C, minorem rationem^ 
TO vvro B © r iAdcjova A^ habere quam habeat reda 
yoi' j H^© ^ vpog GH ad HF. Monftrare ita- 

©Z ieid^a 3 ii^ai, 0 Tnj H©3oque oportet,redam GH ad 
v^g © Z fui^ovot Aoyov s^i HFmajoremrationem habete 
rpn^ r © v^og © B. ^ ^ 5 -«i qu^ C H ad HB. Ducatur i 
avo T¥ E Tol Er v^og oqQdg pundo E ipfi E C ad angulo* 
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redtos E K. &apundlo B per- f\ EK. ^ aVo t5 B Kd6il(^ 
pendicularis fuper ipiam, B L. eir’ dvlrjv,vi B A. sirlKonrov tj- 
Monftrandum nobis reflat, (jtlv , ^oriij H© jr^og 
quare G H ad H F majorem 0 Z fui^ovet Ko!ov ij 

rationem habeat quam CH ad r F® Tr^og ©B. tani H egiv >f 
H B. zqualis autem efl H F © Z <rwj<tfi(PoT£fia rij AQ, 
ambabus , AH, K E. Mon- K E. dgci oh> oti >; H© 
Itrare igitur oportet , redlam tt^oV <rvvofji(p6T£^ov Ttjv A ©, 
GH ad ambas, AH, KE, ma- K E fiei^ova. Aoyov £X^tjTT£P 
jorem rationem habere quam loF© v^og ©B, )(^ d(pcu^£Sei- 
CHadHB. adeoqueCHab- o'J7fai?a awoT^f ©H F©, 
lati ab H G ; & L E , quz at- diro ai rijg K E r^g E A, <<nyc ' 
qualis efl ipfi B H, ab E K; TjjBQ,i£tjo'^^€<;^6Sjvaji,oTtAet- 
monflrandum erit, reliquam >srij ^ FH xfcf Aonrrjv a'WJoi(j^ 
CG ad reliquas ambas, AHjircpoVffev, t^V A©,KA, 

KL, majorem rationem habe- XoFov ^ j^T© irgogQB’ 
re quam CH ad HB, hoc efl, T^i<rtv, ;; © B ir^og © A’ T»7f- 
HB ad H A, hoc efl, L E ad AE ©A. )(g)ivaA~ 

H A. & permutando K E ad Ad^, ort j; K E ar^og EA (i£t- 
ELmajoremrationemhabereio^ya Aoyoi; £xii^ir£^ <nwot 4 Ju> 
quam habeant ambat KL,H A (p6r£§@^ tj K A, ©A t^oV © A. 
ad HA. & dividenti, K L ad JifAoVr». >; K A ir^og A E 
LEmajoremrationemhabere fM^ovoiA6yov£%<{>jir£^^ KA 
quam KL ad HA, quia minor © A , ot/ iAdosm £<riy tj 

efl LE quam HA. ^JAE r^g ©A. 

EUTOCII COMMENFA- ’ETTOKI'OT md- 
riusinLdemonflrationem.’ 

R Edla H F ad FG minorem TT* © Z irgog Z H eAdarovet 
rationem habet quam du- -^Acyor £^i ij ^z^Actaiovet 
piam ejus , quam habet qua- gj, g ^ 

dratuma BA ad quadratum • ^ * a. t' ' n 4 < 

. » ^ u a O.J c-m ^ ^ Tii/fw, r, EXireog 

ab ADshocefl, BFadFD.J , v . , « % 

Quoniam enimintriangulore- ^tt£* yttf £v og3‘0'y(i)vla) 

^Wulo ab angulo refto per- r^ildveu^ diro r^g^ o^Sijg Kd6il^ 

pendicularis du(fb efl AF, tri- ^icrof AZ,Tajv T^ogr^ xa^e~ 

angulis ad perpendicularem.^ 3frA> Tptydvtuv o/xoMy oyTm,fg/y, 

N 
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iJf jj Z B vm B A, )j A B T^og cxiftemibus fimilibus , eft 
BA. tm m n ^ A® ® ^ 

, V j_j ut prima ad ternam, lic qua- 

r^iT^r, yraif ^ ^ ^ ? dratumaprimaadquadraturti 

7T^ t5 avo ^ fecunda ; & quadratum i fe- 

To' dvo T^g ff£OT^dg,v^og j ^-y^da ad quadratum a tertia, . 
To' avo tijg t^lfijg > di/utte^u yt fupcrius eft monrtratum-.. 
Si^nyJaJi. a!f i} Z B v^g Ut ergo FB ad B D, lic quadra- 
BA, Toa^OToABTreecToaVo tumab AB ad quadrarum i 
BA. a^‘4.jBAVf ^ 2 :. BD Sedut BD ad DF, fic 
V \ > 'oA io quadratum a BD adquadra- 

^rmro avro BA Tfoc -q ^ Ut enim pn. na ad 

A A. agyas fj irjog TTjv ^ qyadratum d pri- 

Srag to dvro rijg v^u- quadratum afecunda_>. 

T^g vgog ro dvro rijg ht^^^ttg. Erg6 & ex aquali , ut quadra- 
ittu aea.dg to dvo B A tum 1 B A ad quadratum ab 
x^VTotftsro' AAjifTiWfi? BZ>fAp,fic BF ad FD. Se<i& 
,ScZA. modo idem colligi poffit 

im^ur^do fic. QuiaenimeftjUtBFad 
atJIo m zT S FD» rVredtanguIum d DB F 

f^i^tug^ fo \ , adreiflangulum d BDF,redi4 

xo v^o ^ ^voii/M ud/ac 20 B D communi altitudine fum- 

BAZ, TT,g eftquerectangulodDBF 

^ , V o^. atqualc quadratum d B A j (Sc 
B AZ ivov t 6 dvi recHangulo dBDF aquale qua- 

AA, STC^gri BZ ^ 3 bAD,ficBFadFD. 
v^og ZA. 

KitifWi; 0Z ir^cV ' ^t quia HF ad FK «tiA^ 
^ ^ «R remrationem habetqudmHB 

A,5/3^^ dd B K.] Univerfaliter enim, 

TrfiJf BK*] K^oAi? y^->eavu ^ magnitudines inSe- 

S 60 fisysT^ avtont) ^ ^po&Tta^ i O ^ ^ aquales Hlis addaA-> 

awTor? r<nt, Ti fiei^ov ti 2- ^ ihajbt ad minorem , ma^ 

Kaasov fui^avaXolov^ljTre^ jotetrt i^ioHem liabet qodm 
TO awjfeSev ts^k to tru^eSiv. ebrtijJ&rtta ad cotopofitanu» 


prOportionibu:^^ 




Smt enim dux redi* in- 
arquales, AB, CD. <kad- 
pofit* nnt illis <equales 
B ]^, D F. Dico A]B ad 
C D majorem rationem 
habere quam A C ad 
C F. Quia enim major 
eflAB quam CD 5 AB 
ergo ad BE majorem ra- 
tionem habet quam CD • 
ad B E, id ell, ad D F. 
(^are & compo nenti AE 
ad E B majorem ratio- 



e^axrav itio iv3-^ 

dvicroi, of AB,FA. 
vpotTKtiS-itxrav dvTpug 
icraji, AZ. ort 
A B TTf oV r A (i$i^ovct 
k6rov evi ijTreg » A E Treoe 
Z. f 7T« yct^ fjUi^ctiv e- 

<Tiv^' AB A' ^AB 
a^a Tf oV B E fui^ova. Ao- 
yov ^ i^Tte^ A 05 
T^v BE, Ti#7«Vi, TT^egAZ, 
ug re jqv' a-wjSevn A E 
TT^og E B (jui&vci Aoyoi» 


nem habet quam C F ad D F, ‘M ^■ueq >; F 2 -jr^lg r<jV A Z, 
ob prius demonllratij. ifSidrd v^odeipty^eL 

Minus ergo eft redlartgu- *'EAatT7ot' dpob ro J-ar^ rap 
Itimab HFQ quadrato ab FK.} © Z H t« ctVo 2 K. ] ’E«V 
Si enim fint tres redbt conti- d&i rpiig ev-^eiai vtim- 

Hu*,ut A,B,C. itant AadB A,B, F. ci^rit^ 

ntinorem rationem habear ao A Tcd? Wr B «ActoTota Aoyi» 


quam B Sd d } redlan- 
guJum ab extremis A, 
C, minusell quadrato 
5 hiedia B. Si enim 
fkciamus, ut A ad B, 
Bc B ad aliam qua- 
dam, erit ad majordn 
^^m Cj ftu rainu'ei^i 
Oportet ratioiiem i- 
pfiusBadC. critque 
redlangillum ab A, & 
«teijore , C , *qu4lt 
quadrato k B. ut!rt*- 
dltegulum ab A, 
rtt minus qu4dm6 
aB. 



rjve^ rtjy B 
njv F' To tnro ruv d~ 
H^o)Vi Tuv A, Fjf Aaoxoj» 
cV< t5 dx.6 rijg fjida-tjg , 
Ttjg B. edv yd^ xoi^ 
(TOi^Vf uc rrfv A xp^g 
B,ilrfl^f T^v B xpog dA- 
Ai?v TtvdjhoLf x^g fiei» 
^em T^g F' i^p d« 
t?\,aTlai<ra 4 rov rijg B 
x^og F Ao/cr. >(epl eg-of 
TO uxro Tfjg A, >(g!f r^g 
fiti^oy(^, Tijg F > Jiroti 
TtS disro Ttjg B. ugT$ 
uxo TU» A» F, 5 Aao*- 
0 ^ igi Tidxo i^g B. - 
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To imo rm 0 Z H .QuarerecbngulumabHFG 
ZH- n ad quadratum ab FG5 id eft, 

' r»ii >1 ' Hbad FG,minoremrano- 

0ZTpofZH,f flw . nem habet quam quadratum 

tXi "n;? K Z ^rfof ^ k F ad quadrarum ab F G. 

TO aVo Z H. wV y«V ^ ® Z J" Ut enim H F ad F G, fic re- 
jTfof Z H , TO (Hangulum ab H F G ad qua- 

0ZH7rfo'fTo'«To'ZH. Tod^ dratumabFG. Atre(ftangu- 
djTO 0 Z H t 5 aVo Z K f-' ■ lain ab HFG minus eft qua- 
, , V, ' drato ab F K. Major autem 

A^6J0V« to os (JLSicOU TTOO^ TQ , . , , 

. V »o j» ^.^macmtudo, ad eandem, ma- 

«yro fiet^ova, Xoyov exi jorem rationem habet, qu^ 

TO eAooxoi'. minor. 

Ka) e?r« w"»! ^ B E t^ Et quia atqualis eft redla 

E A» eMcsov dpa to viro rm BE ipfi E D 5 minus ergo re- 
BZA T5d7tro'T£v BEA.] ^ngulumdBFD reft^gulo 
^ r“ N ' ' ' n c A £’« I c ^ B E D. ] Etenim rectangu- 

To aewctpuwo bea «rovET/ry 'T ^ 

1 0 > n -7 A Ium ^ B ED zquale eft qua- 

ToJ otTTO E A.^ TO oe xmo drato ab E D : at redlai^- 

(Lielfit t 5 «esTo E Z , «rov eti tw jnni d B FD, una cum quacua- 
ttw7(5. >(5M <3 ^ Aoi/, ot< oo-<w T^f to ab E F, eidem atquale eft. 
^ydlofJUOL( cL(pkrjKev to' Z /ww- Etmanifeftu, quo ^ bifedhone 
^oi/ eXaasov hi tS vzro rm i' »0 magis diftat punctumF,eb mi- 
^ .. nus efle redtanculum a B F D 

<rm-^ jUfTa y ppe y ^ rei5tanguloab.-equaIibus.quip- 
aTsro rfjQ fiera^^ rm jofmv^ quadrato 4 reifta 

tcrov yiveroj ro^ imo rm Krm. ^nter fedtiones fita, atquale fit 
d)f TE evSeia, xuv «f ct»era re~ reiftangulo ab «equabus, adeo 
fii/^laujxal a^oi^a^oo-i^iuwoi/jaf ut,quamvis redtaininatquales 
TO i>5ro' rm rfitifiarm rm ey- partes fccetur in alio atque a- 

ymrriiiiXorofjJa^.fjai^Svirt | ho pundto,re^ngulum4 fe- 
- ' ' ~ ementis bifedcioni propiori- 

Tit UTO TO/E aiemle^m rpififia- , redtan^oa fe- 

^ ^ i gmentis remotioribus. 

H'ZBaeotTpo'fBEfAaVjti PrgoFB ad B E minorem 
ffova Ao/oe exi W^P tj EA irpof rationem habet quam ED ad 
A Z. ] ydg > eci» ucri D F. ] Univerlaliter enim, li 


2 )^ PROPORTIONIBUS, 

fint quatuor rcrmi- 
ni,ut A,B,C)DE. 

& fit contentum ab 


SS 


AjDE minus conten- 
to aBjQ AadB mi- 
norem rationem ha- 
bet quam C ad DE. 

Sit enim contentum 
S B, C aequale con- 
tento ab A, FE. Efl 
igitur,ut Aad B,ita 
C ad FE. at C ad 
FE minorem ratio- 
nem habet qu.im ad 
E D. Ergo etiam-» 

A ad B minorem ra- 
tionem habet qu^ 
CadDE. 

Elt igitur, ut HB ad BK> 


A B C E 


reexapef opet > ag oi 
A,B,r,AE. 
imro ru¥ A, A ^ 'i- 
Aatorai/ r5 wsro B,P 
0 Av^ogTovBeAda^ 
covu Ao/ov Ijzrip 

e r T^og A E. e^a 
yd( t6 vtto Tm B, F 
ttrovrm wrp r A, Z E. 

dpa^dg 6 A xpag 
ToV B,or irpogrot 
ZE. oH r TT^ogrov 
Z E iAdosova Aofov 
w^e 'fov 

EA. ^ 6 A d^a, 
vrpog Top B sAdoropct 
Aoyov jj^ep 6 F 
Ifppg A E 
'Egrip d^a, dg ©B T(og 


C j® ^ IlAity apciy Cug fj \y D W^C 

fic quadrammab HN aJqua-„BK, ro' aVi ©N a-,* &i 
totum ab NKO ^la emm nk.] %TAyiiTi ua-i ©BK 
^ngulo ab H B K atquale ,v* L rS IJ BN, w 
uft quadratum i BN, tt« r,^ ^ , y 

cta* proportionales funt, ut Wr RM i w R r > 
HB ^d BN, ficNB ad BK., ^ 

&. ut prima ad tertiam, HB ad ©r 
B K, tre quadratum a Lunda 
ad quadratum ^ tertia 5 ideft, 

quadratum i B N ad quadra- S r’J / X?^7 r 
im a BK,utfuperiuseftmon- 

ftratum. Rurfus quoniam efl:, ® 

ut HB ad BN,ita NB ad BK; NB BK. 

componenti , ut HN ad NB , ® N vpog N B, >7 N K 

licNKadKB. permutando, epoJAa^, ug yj ©"(A 

ut HN ad NK,fic NB ad BK. ^ N K . >7 N B ?rfcV B K. 

Q^re etiam ut quadratumab 3 j >(gtf <wf «fa to «■aro © N -Trpog 
^adquadratumabNKjfic ro dzrd MK, §rag rodzrd 

O 
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NBTT^cTortJTroBK. a>g quadratumab NB ad quadra- 
V > 'vrn RK tumaBK. Sed ui;quadratum 

BK i bK, 

irm ? ©B »e« ^ nc lionftrata eft H B ad B K. 

u( d^ct © B B, K,^ »' Quairceriam ut HB ad BK,lic 

noi To aTTO ,0 N of to avo T quadratum ab H N ad qua- 

NK. 4f2tumabNK. 

^ ^ ^ iAt quadratum ab H F 

To de dvo ©Z vpogroavo gj quadratum ab FK majo- 

ZK jit«^owt Ao/ov %</ ^Trep Td rem rationem habet qu^itij 

dvo 0N vekro dvo N K.] quadratum ab HN ad qua- 

TT '-i -r«7/»iodratum ab NK.1 Rurfuse- 

n«A» y«e amm , H F, 

©Z ZK, a-e.^»<;<(l H2. BK.adjaaacftrtc-h.NF. & 

ha TO n Nuperius diftum, H F ad 

©Z v^og ZK nei^ova JPK 'majorem rationem habet 

>? ©N TTfOf NK; ' oif quamliNadNK. quare & 
TS ^ Tfl' hvKdarta. to' i s dupla. Quadratum igitur ab 
«Vo © Z oroof "ro qu^ratum ab FK ma* 

uAd«aXiY 0 >"sxifm ri ’"T habet Quim 

r quadratum ab HN ad qua- 

©N T^og TO avo NK raleji^ ab N K 5 id cft, H B 

^ ©B v^og BE- nle^tv, ad B E 5 id eft, K F ad F G. 

xfof ZH. ^d^a ©Z TTfOf togj.gQ jjpgjj pQ jjjgjQj.g,„j.g. 
Z H tiei^ova Koyov e%i ^ rifjuo- tionem habet quam fefquial- 
Awk T^T^f K Z v^og Z H. teram rationis K F ad F G. 

yie Mltg^niten^feorrimpo- 

>/i~ ' 'arta Air fitxrectatjut AB, C,D. Jtaut 

iictjev aa^i^of ^ vr- 4 quadratum ab AB ad quadra- 

te TottTO AB ^eofToot^a-or,»y^^^^ majorem rationem 
laet^ovaAoyope^eivtjve^ Tf/vr j^gbeat quam re(fla C adD. 
vgog T)ji' A. /Jyai Srt A B Dico , redam A B ad D majo- 
A fiei^ova ij tjfuo^ov rem quam fcfquialteram ratio* 
yov ex< rS op e^H T tt^oV Wp «em habere ejus quam habet 
A. 7 <ip tJp r, Aio^adD. Sumaturemmirit^ 

, , \ i t c > • » » C,D media proportionalis,E. 

fj^^navaXsyovr,^ Quoniam igitur quadratum.. 


l^ROPO'It^T0mhl^^ 




ab AB ad quadratum ■ 
i C, majorem ratio*’ 
nem habet quam C ‘ 
ad D } ratito autertt 
quadrati ab AB ad 
quadratum a C, du- i i 
pia eft rationis AB'* 
ad C j & ratio ipfius • 

CadD dupla cfl ra-4_ 
tionis C ad E ; ergo 
& AB ad_^ raajo: 
rem rationem habet 
quam Cad E. Fiat 
igitur, ut E ad C, ira 
C ad B F. & quia x 
quatuor funt recTai ' 
deinceps- proportionales , B F, 
C,E,U j fergo B F^adD tri- 
plam rationem habet rationis 


1 -' 


B C E P 


To diro A B to 
dvri F 

' exi tiiTe^ ri 
■ A‘ dm 9 
»f- tiico' Afr irp^ Tto dtitp 

r ifJcXdTlOg 

Ktv TH Ttjg -lA B ir^og 

F‘ O^Tfjg r WfoV 

_ TJ/V A , ^XcCTtUV 
^^TTfoV E* 
m.y A B d^a, TT^og 
r ftei^ova X6yov ’i;^<{ 
r TTfoV E. 
, yslovsTo^v, cig ^ E 

J\^ r ^^’3V 

B ii )(gjl e^H Tsar- 
ofapsg evB-iiai i^ijg dvaXayov 
einifjVU Bi,F,E,A’ t} hZ 
dfaiTfSg A TSiirXcUrIova Xo- 

■ r* 


BFadCj iioc eft, rationis Cio yoi/ ly B Z ir^g i ' 
ad E. Sed & C ad D duplana r^e<;iv, ijTir^og^. 
rauonem habet rationis C ad p v^og A ^Xatriova Ao- 
E. Quare B F ad D fefquialte- yov t5 rrig F ir^k E. ri 
ram rationem habet ratioms B Z ir^ig A [^(u6?^ov Xoyev 
CadD. Ergo AB adD ma- 2 j.|^^ 7 -y p ir^k A. ^dpct 
jorem rationem habet quam a B A iMU^ova tj ^fju6- 
fefquialtcram ejus , quam ha- Aior X6yov exi « F 

bet C ad D* ir^og A.J 

LEMMA AD DEMON- AH'MMA EIC TO 
ftrationem fequentem. 

r»2rAi<rai;Tior«e^? Spoi.oiX, 
*JD,B. Dico, rationem com- P/_ . „ , / ^ . ’ 

pofitamexrationccontentiab , ^ o «ri/y- 

A, B^ ad quadratum a C, una xeifier(^Xoy^ac th uttotcSv 
cum ratione B ad D, eandem A , B, ir^ to dwo F, f^^rd th 
efle qua: eft ratio redbanguli sr rif B T^ig A Aeyis, odvrSgeTt 


5^1 m. MElhOMll niALOQUS 

TU Viro A, B k'sri rov B, ir^og ab AjB in B, ad quadratum a 
To diro r sir\ tov A. egeo yd^ C in D. Sit enim contento ab 
TM fisv VITO A, B i'oi^d K* ra Af B zqualis terminus K j & 
ie aVo' T 6 A. f(ef!l yt- quadrato a C zqualis L. & 
yoveT6i)t<ik o B irgdg 6 j ut B ad D j fic L ad M. 


% —r ‘ 

ArfoVM. od^'^r5Yi ir^dg QuareipfiusKadMratiocom- 
M Aoy@^ avyK^auj fx t» K pofita cft ex ratione K ad L j 
9 Tfof A* Ttiligi, tS thrd A,B hoc eft, contenti ab A, B ad 
v^dg TO dird P )(gij tS A ir^g quadratum a C 5 & ratione L 
M* ti;7«V<,t 5 B TfoV A. ©^'loadMj hocell, BadD. Por- 
K ToV B icol^irAaundarag tov ro K ipfum B multiplicans fa- 
N TToteiTOii' ddi A tov B ttoA- ciat N ; & L ipfum B multi- 
ActirAourida-ag tov H ttoihtoo' plicans faciat Xj & ipfum D 
TOV AiroX^ir?^td(raig,TGV multiplicans,©. Quoniamigi- 
O. iirei 5v rd thrd toSv A, B 0 ' i f tur contentum ab A,B eft ter- 
K egtVyd di K tovB iroPitMirAto- minus Kj at K ipfum B multi- 
(Tidcrcog tov N irsToroii^Kev' d plicans fecit N : Ergo N eft 
d^a N ETiv d VTo A, B eVi tov B. qui continetur ab A, B in B. 

irdAiv erei to diro F 0 A «w, Rurfus quia quadratus a C eft 
ddHATOvA iro?iuinrAot(rid<rag ao L, at L ipfum D multiplicans 
rdv O irtarohjKsv'. oOd^ai<ilv fecit O 5 ergo O eftquadratus 




PROPORTIONIBUS. j/ 

& G in O. Quare ratio con- p dvo t 5 T ivi tov A, &(Tto 
tenti ab A)B in B ) ad quadra- y^j-o A» B ivi to¥ B, vpo( ri 

tum a C in D , ^dein eft qu* ^ ^ ^ 

ratioipliusNadO. Monftrar , . - ~ vi ' ^ 

reigitur oportet, ipfius K ad ^ . 

M rationem eandem eHequz ^ o t« K vpog M 

ipfius N ad O. Quoniam igi- Ao'/^ 6 dvlog igt tu t 5 N T^of 
turuterqueipforum K, L, i- O. ivei h fKdTfp@^TuvK.,Aa 
pium B multiplicans, utrum- rov B vo7Stutv?<aa‘ida-agyiKdr 
que ipforum N, X feat; eft i- refiov tuv N, S vtvottjxev era 

f irur,utKadL, licNadX. « ' > ' ' a " 

r ^ ■ j ’ • r ^°etett,ugoKvfia(Tov Ay uTug 

.urfus quia L utrumque ipfo- \ ^ . x. ; 

rum B,D multiplicans, utrum- ° ^ ® 

que ipforum X, O fecit } eft oi- tu» B, A voTkavKa.- 

igitur, ut B ad D , fic X ad O. i>taTepo»Tu» a, O 

SedutBadL,ficLadJVL ergo €Tt»a^a,ug o B 

etiam ut L ad M, fic X ad O. * ^ ® f O* 

Ergo termini K,L,M cum ter- A v^ogM. 

minis N,X,0 in eadem ratio- o A vpogU,o a vpdg 

ne funt, bini ac bini fumti. Er- P' K’ ^ 
go &ex zquali eft, ut K ad M, Aoy« ««' » 

fic N ad O. Et ratio iplius K ^(Ji^vofieva. ^ Hsi ^J<nt d^a, 
acTlVI eadem eftilli, quz com- wi'i ug 6 K TfOf M, «raif o N 
pofita eft ex ratione contenti O. ng^ iTi K v^g M 

ab A, B , ad quadratum i C } Aoy(^ <5 dvlcg Tu avyxetfiim 
Sc ratione quam habet B ad D. A,B vpog to dzro Ty 

At ratio ipfius N ad O eadem ^5 o» e^<l 6 B vpog A. oH 
eft quz contenti ab A, B in B, tS N vpog O Xoy(^ 6 duTig 
ad quadratum A CinD. Ergo fTi tu wro A, B earl tov B» 
compoiita ratio ex rationc_? vpogToavro 1 tvri tov ^ o 
contenti ab A,B ad quadra- apa(ruyxeifiev@^A^(^ixT5 
tum A C, & ex ea, quam habet jo vzro A, B vpog t«' «Vo F , Hgi 
B ad D , eadem eft quz con- tS ov o B vpog A > 6 dvTSg 
tenti ab A, B in B ad quadra- i^i tu vvo A, B ivi tov B,vpog 
tum A C in D. . to dvo F izri tov A. 

Evidens quoque hoc, con- ^avepov de >(g} on to vrri 

tentiun ab A, B in B , «quale 3 r A, B ivi tov B, ilo-o» iri tu dvo 

P 


tM M£7B0MII DIALOGUS 

t£ B hri rov A. hrei yctp S 7 i»t efie quadraro 4 B in A. Quia 

«f 6 A to, Byhoi? ri t)- «m® «ft» « A ^ B, fic co^ 

tentum ab A, B ad quadrar- 
A, B Tfof TO «TO B, « B ^ communi alri- 

mvsuiPits tudmeiomto. Jam vero, 4 

iJlf Ttasctpet opot-etvdXoFov co<rm, f -quaruor termini proportiona* 
to vitro rav axpuv tcrov htr£ les fint, contentum ab eitre- 
'wsro rm (tscrav. ro apct inro -mis aequale eft contento i me- 
A,B'^i toVB iVoreWra; «Vo diisiEftergocontentumab^ 
*rv B eisr) rov A. BmBaequale quadrato iB m A 

‘EfC TO' KAASIC loiN ALTERAM DEMON- 

jfbationempropofitionisviu. 

Iw7of iv Totg v^oXa^rn, T^IAum eft: in praicedenti- 
idv ivo (jteytSav Xtj^S^ ■»— ^bus, fi inter duas magni- 
To' uirovy 6 rm oxpuv X6y<^ fumatur ,eitre- 

i<niy>t^cUiiK rSSvy ri Tr^m- ,ynwumrationemcompofitam 

rovnoi ri>(iia-cv,H»it^<rov P"™“ 

forfiigr^r^rov. o(io'mM>4v ad mejam, &>media ad ta- 
.«rLw ^rct 0 rm &- «««"• quoquefi plu- 

■ Xoy^. rtiyK^a, hcr£v res medi* fumantur, extrema- 



^ <P,«r»r/o °^dme ad feinvicc^ 

~ D * A ' 1 /a ' i magmtudines. Quare & hic 

” BAA )?AD adii- 

Br A Tfujftct X6^ (TvyxeSa^ gmentumBGD rationem com- 
fK re rsov'hcir6 B AA Tf/jjfjuttt pofitam efle& ax ea, quam ha- 
' rrgog riv xuvov, § Sd<rtg fitv e- bet fomentum B A D ad co- 
. riv 6 'srs^'1 hafUT^ov r^v B A «um , Cujus bafis quidem eft 
' xvhX(^, Kopv(pij ro' A trtj- circulus circa dianwtrum BD, 

~ . V ’i' .“../a ' vertex autem punctum A 5 '& 

(iMv jjjgjyj conus ad conum, qui ba- 

TOV >MV0Vy rov Scurivtuv e%ovlctio fin quidem eandem habet, ver- 
njt dvlrivi m^v^v^ to F <r^- ticem vero pundtum C } . & 
. pJiov‘ Hgj{ 0 d^(iev(^ hoov^ diftus conus ad l^ntentum-i 
x^og ro BFA Tfjujfta;- ^ijXa^ BCD» nempe inter tegmentwn 


•hE PROPOETIO^JBU.S ^ 

ftAB ) (Sc B€D, mediis fumtis t» ,A A B ^ Tfiyfiol^ , )(^ xi 
«tidbs coois. Porro fegmeati B T A , {li^uv 
BAD .adcoaumBAD ratio e- xiav ^ 

3^nieft:qua:re(fbeGH.adHC> B A 4 Tf^/jt^<^jr^o( 

ph pprifinafecundi.theorema - 1 toVB AA >(^^,.0 njf H.0 cfi 
ti^ilibri fequndi. Dicebatvu: T^«V' © r)>MA 

WAPi fegmentuma4 conumirf x^mvl^ 

ipib) hanc habere rationem^) &oMi. iX^m y^TorfJiijfioi 
quam habet utraque fimul , w^og to» ev eaulu nuvov, rirov 
nempe re<fka ex centro fphaira;, i o rcv Adyev, dv e;^ aiwafi- 

&aititudo reliqui Tegmenti, ad (pdT£g(^, ijte sk tS ksvt^h r^g 
altitudinem reliqui legmentL (r^cu^ag, jggjj to Ctp^ rS Xgi- 
Catterumconi BADadconum ?r» wgoV to vd/^ 

BCD ratio eadem ell.quz re- tS X otTri TfjujfutT^. o ^tS 
dfcc AH ad HC. quippe iupra » f B A A Hoiva xgdf rdv BF A >im- 
eadem bafi exiftentes , inter Te tovy 6 A © eVi jrgoV ©H h-i 

Tuntutaltitudiqes.;Peinde cp- yu^ rijg dvxijg Sdorscog opregy 
pi B CD ad T^mentjim B GP -n-flog dJXijXvg dirh dg rd v^. 
iptio ea eft quz rechc. A H ad o 3f t» BFA nmva T^og to BFA 
H F, propter reverteqdo di<5Ti *o Tft^/jUtyO rifg A© ixi ‘X^og &Z, 
porilimtis. adeo ut Tegmenti dia' to' dvctTsraXi» t 5 ei^fuvit 
BAP ad Tegmentum B CP. ra- &g t 6 d t» B A A 

tio componta fit & ex ratione TfjdjfJMl^ x^og to BFA TfjJj- 
1*41* G H ad P C, dc AH ad fict X6y@^ cruyjurri^eK. ts tS 
HC,&AH.ad HF. Batio au- 2 ^ H © T^og ©F, ng^TS Ttjg 
tem compofita ex satione re- A © Trgcf © F , t» A © 

GHad HC, iui4 cumra- Tgo'c ©^ i di avyxeifisv^ 
pone ipfius AH adJTCi eft ra- Ady^ sK Te TS.Tijg- H © TPog 
tio reaanguli 4 QP A ad qua- ©f, fxStLxS, t^gJ^ veog ©F, 
dratumab,HC. ,i^uangula jod.r» ixd )|i©-A Axls'gog ro d- 
«mim parallelogrammaja ra- ^^-d ©F. Jtd.^iaoyma. tcl- 
panem habent ?oi^fitam^ ga^^Aoyc^^ra Adyo» ^ 
.ex Jateri^s. P prro ratio re- o^t/yxftpewi' en.Tuv xAfw- 

^gulid.GHA ad quadratum o Vd Tif thrd H © A jrgdf 

.abHQiAnU.umratiopeipfiusjyTd «Vd 0 F, ixtrd tS Tt/g 
4P ad HFjofl: ratio redanmi- © yr^og 0>Z, d t 5 tJ«rd 
di a_G H A.in H A> ?d:quad^- .H© A- x^ ©A, srgdf 


io MEIhOMlI DIALOGUS 

ri diro, r© M Ttjv ©Z, ek tum a CH in HF,ut monftr»» 
h^eiKTajiv TU tumeftinpratcedentelemma- 

Rimari. 6 hrS vts-o H0A te. Terminus autem rei^an- 
e-nri T)jr ©A o dJiof ey/ tmuito guli 4 GH A in H A , idem eft 
A© Mrtjv ©H. tSto r qui quadrati ab AH in HG. 
yde (TtwaTsroSeieMTom h> tu nam & hoc quoque inpra:mil- 
ireo^(p$hTt. 6dp<tTSr4^ folem^teeftdemonftratunu 

0 auloi €Tt Tu^ Tu axo A© ^ quadratum 

T^v ©H,Tfo? TOfltisro r©«T< «o^cHinHF. (^ia igitur mon- 
ttJj» ©z. f-srti iv <5« S^H^ai, 0 Ti (Vrare oportet, I^gmentum ad 
To TfifjfM' iTfkTO TUtjfUti^ar- fegmentum , nunorem ratio- 
a-ova ho!ov Mk hurhiiffiov t5 nem habere quam duplam ra- 
tSc i 7 :r,(pavdag ir^k eW «onis fuperJiciei ad fuperfi- 

oTi TO ttiro A O euri TTjv^ ® * ad quadratum a C H in H h , 

TO oiTFO r © eirl TTJV © z, minorem quam duplam ratio» 
iPuicijova rj iizr?^iova ^oyov nem habere ejus , quam habet 
e%iT^ov exi ^ eTFt(pd»ua t5 fuperficies fegmenti B AD ad 
BAA TuriuuI®^ irPcgT^v eot- aofuperficiem fegmenti B CD j 

JiBr A- .re7s«,r» 

X „ , » , X . Q X X .X dratum ab AB ad quadratum 
S,^T»a^ABTe«„.». s=d ut quadrarum ab 

B r. TO ctiro A B ir^og quadratum 4 B C, fic 

TO dm BF, STug ij A© ir^og hc. Hoc enim mon- 

© r. ie^iSojj ydp t5to ev Toig 2 f ftratum eft in praecedentibus 
■isreo?‘M^(ri Q-eu^fJUKTi. <Ji5 theorematis. Monftrareigi- 
i^a i^PaUyOTi Ti diro A© eiri tm oportet, quadratumab AH 
4 ©H, ir^TidirS r© M HG, ad quadratum a CH 
( a.x*< eA •» ( mHF, minorem habere ratio- 

rr,v ©Z, e^ova^itir^io- qu^mduplam rationisrc- 

ea ?i6yov exi w tijc A © Tfof Jo ad H C. Sed rationis 

©r. dXtM t 3 Tijg A. © ir^g redfcc AH adHCduplaeftra* 
© F A^y» iurkdariog ertv 6 t3 tio quadrati ab AH ad quadra» 
avo A0 vfogro dvo ©F. tum ab H C. Monftrandum 


T>E PROPORTIONIBUS. 

igitur eft, quadratum ab A H a^ct to «ito A0 (ttI t^p 0 H 
in H G ad quadratum :i C H in ^^ 5 '^ ^Vo T 0 siri t^p 0 Z 

HF, minorem rationemhabe- ^p IW iyrf/) to' d- 

requamquadratumab AH ad \ a ’ '/-> 1 - >ia' 
^ LUA- c j irokQ iTPog ToazroQY.a/A 
quadratum ab H C. Sed ut , v . x » „ , x . x 

quadratum ab AH adquadra* ^ ^ ® rpogroa-sra 

tum ab H C, ipsi HG commu- 0 F, 0H wupS tnpug 
ni altitudine fumti , fic qua- QctPO{isp*ig , ^ug to diro A O 
(Iratum ab AH in HG^ad qua- gVi ti^p 0 H » irpog to diro F 0 
dratum a CH in HG. Mon- 0 

ftrandum jgitur cft, quadra-,^ x^ 

tum ab AH in HG^ad qua- x x . x > ' ' 

dratuma CH inHF,n^no- to airoTQ^H 

rem rationem habere quam^ a © AfA^oxovot P^oyop s;^ fiTrsp 
idem quadratum ab A H in to duJo , to d'o-o A Q sia-l t^p 
H G, ad quadratum a C H in © H, T^og to diro F © fwi Ttju 
H G. Ad quam autem magni- x y © H. ir^og 0 to dvlo iAcicjo- 
tudinem eadem minorem ra- ^Sygp e^iy skhpo (joH^opstL 

tionem habet, illa major eft. sszCr., «?— ' r -x 

’ oetctpot OHrctJ, oTi TO airo r-3 

iVioiilLr3rc luitur oportcr^ous* * \ ' ^ ^ o/ » .«• » « 

dratum a CHin HF, mljus 

cffe quadrato aCHinHG; '*'*?*' TiiisTiP^oTt 

hoce£b,majoremeireFHquam»«>/*«^*'‘' 7 T^f ©H. l«Jlr 

HG. Eft vero hoc manife- TSro(Papsp6p. dpuroigyd^ralg 


ftum. Inxqualibus cnim,ipris 
AH, HC, xquaies adpolita; 
funr,redbc FA, CG, 

Cum hatc dixiffet,iplequi- 


A 0 ,-© F , taroj ir^ooTteiPTOj af 
ZA.FH. 

TauTflt eiirojp, dvJog fisp 


dem compofitionem non fub-^l^'^'yrsyep TtjP trwjSstrtp. t^fioig 

junxit 5 nos autem illam adpo- d'’ dvr^p irfocrdijcofJLSP. iirei ij 

nemus. Quoniam FH major Z © T^f © H eVi, t<J 

eft quam H G, quadratum a ^ 0 siri ti^p © Z u«<foV 

CH m HF majuseftquadrato , ~ . x - /-x • ) ' /-..x 

1 A-u • UA"' t .. ^ J STITH CLITO L & siri Tt]P Q H. 

aCHinHG. Itaque quadra- ; , , x.^ • x x ^ 

tum ab AH in H G,ad quadra- 3« ^ ®H, 

tum a CH in HF, minoremra- to diro F © «Vi t^p © Z> 

tionem habet quam idem qua- iPidorova. Aoyop s^i rjzrsp ro 


(Iratum ^ CH in HG. Sed ut 
quadratum ab AH in HG, ad 
quadrarum 4 CH in HG, fic 
quadratum ab AH ad quadr» 


dratum a CH in H F, minorem 
rationem habet quam quadra^ 
tum ab A H ad quadratum ab 
H C. Sed ratio quadrari ab 


isi tJU MEIEOMIl EflALOGUS 
dvlhriwxo K&evlr^v ©H, dratumab AH in HG,ad<jua? 
irpcf dvo r 0 end ©H. 
dXtt! ug To dvrd A© hri t>;p 

© H» Tpog TO dzro F © «•ari _ 

Tfjv&Hy TO aTSTO A © WfOf ri i jum 4 C H. Quare quadra? 
tfTO r©. TO d^a dvo evi tum ab AHinHG, adqua- 
T(}V ©H, TfOf TO dvo T& hrl 
T^v ©Z, iAdorova Aoiop ‘ex,i t5 

cv 2W TO diro A0 TO utto 

©r. 0 T» ot^o A " ^fof gj quadratum ab HC du? 

tS avo © r Aey@^ <w?rAcw( 0 f pj^ gj^ rationis redbe A H ad 
ht t5 Ttjg A© © r. TO hC. Ei^o quadrarum ab AH 
a^advoA& eViTJjp ©H, in HG, ad quadratum 4 CH in 
TO dvo r © evrl Ttjv ©Z, H F, minorem rationem habet 

kAdc^ova r h'sr?^(Tiova Aoyov t s ejus , quam ha- 

» a.r\ /ar bet re<fta AH ad HC. Tam 

eyi Ti? TWf A® iTfiog ®1 ♦ s ^ ^ 

J r ^ f /f9, • vero fegmcntornm rationem 

0 (UP T^P rfifjfiaTm Ao>^ o eandenrmonftravimus,quam 

dviog eae^aij Tot 'op e^i to «to Jjabet quadratum ab AH in 

A © evl T^P ©H, v^g To avo H G , ad quadratum a CH in 

r© exi Tjjp © Z. ode Tojp i-»oHF : at fuperlicierum ratio- 

vi<Pai>6id}P, OP tj A Q v^dg nem, quam habet recfta AH ad 

© r. TO d^a TfjujfjM vgdg to H C Ergo fegmentum ad fe- 

Tfjujfjta iAdaropa ^ divAaa-topa gmentum minorem rationem 

Aoyop M t 5 Tjjg evn(paptiag habet quam duplam rationis 

OTfoV iviCpdpeiap Aoy«. 2 j-fuperficiei ad fuperficiem_.. 

i^^g M dvaAvoiP to mf op (U-‘ Deinde refolvens Creram par- 

t 5 evdyi. tem theorematis, fubjungit. 

d^yOTiTOfiei^opTfJu^ quoque, majus fe- 

ua vpdg TO «Aoorop, ud&pa 

e^tCPapoiog veog Tijp e^i(Pa- fupcrficicni_.. At fegmenro- 
p«otpAoy». aTA ofi^TUPTfitj- mm quidem rationem moB- 
ftoiTftiP ide^dt} 6 duTdg tu Sp ftravimus eandem dfe^ quaie 


2)5 proportionibus:. 65 

habcr quadratum ab A H in t 6 dxo A 0 exi t^p ©H, 
H O, ad quadratum a C H in x^0( To axoF® ezrl TtjP ©Z* 
. H F 3 rationis autem fupetfi- t» Se exnCPapeicif x^og t>)P 
ciei ad fiipcrficiem ferquialte- ixiCpdpeiaP Xoys Sf^oXiog igip 
ra eft ratio cubi ab AB ad cu-* r, o tS ciisri A B KvOi x^og top 
bumdBC. 1 Rationis quippe dxo rijg BV xvSbp.'] TSyd^ 
re<na? AB adfBC dupla quidem rjjg AB x^^ BF mxXdo't®‘ 
cH; ratio qtiadrati ab AB ad fievhip orSdxi fiB Telpa/apH 
quadratum i B C 5 tripla au- x^og t6 dxo B F Ter^ayupop' 
temeratio cubi ^ re< 5 te AB ad.ioxpi-arAaV/^' Si 6 tS dzro jijg 
cubum i B C. Sed ut cubus A B tcuSa x^og top dxo Ttjg B F 
ab AB ad cubum a BQfic cu- nt^Sov. d^‘ ug 0 dxo Trjg A B 
bus ab AH ad cubum ab H B. H" SJ' 

Utenim AB ad BC, fic AH 

«t HB,ob triaMulorum ABC, ” T". ® 

ABHfimilitudmem. Jam ve- ^ A©7rfflV ©B.Jiir^VoAeofrf- 
vo fi quatuorredfa? proportio- ripa tup ABF, AB©, t^iyd- 
nales fintjetiamfolidaabipfis, pm, edv Si uxri veasa^eg fu* 
fimilia & fimiliter deformatajioS'^»^ dpdXoyop,i(^Td dx dv^ 
funt proportionalia_5. Quare ^s^sd , rd ofioia >©!/ ofxoioog 

cubus ab A H ad cubum ab dvaye^^afi^m dvdXoyov «- 
HB, fcfamal.<iainrarionsm ^ MTSoa^orjt A 0 «.> 
habet ejus, ,uamhabe.,aa-„^Tf«™‘5^“”'' ®®.«r 
iatum ab A B ad quadratum A B rerpdyaipop 

aBCj hoc cft^fupcriicics sd ^^igToct^iro BF TST^dyc^pou* 
fuperficiem. Sed ut f^men- Turegip, ij exi(pdpeia x^og TtjP 
tum ad lamentum, fic qua- exitpdpeiap. dXt^’ oigTorfJLtjfjut 
dratumab AH in HG,adqua- 3® ro rfiijfia, Sraig to dxri 

dratum a C H in H F. Dico A © ^< T^V © H , x^dg to dxo 
igitur, quadratum ab AH in ^® 

ur' ^ * _ ' a-u • '*'® A® exrt xm © H, 

H G, ad quadratum a CH in j \ ‘^rr\’ )Li 

, , xeegToaxror®exiTrip®Z~ 
HF, majorem rationem habe-,,^^,^ ^ 

0 axo 

te quam cubus ab AH ad cu- rJjg A © kvS^ x^og top dxi 
bumab HBj hocell, qtia- rijg ®B kvSov' TUrhiPfTodxa 


t 
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A0 v^ofridiro 
A © 7Tf cV © B. e yd^ tS d-sro 
A © TTf oV To' dzrd ©B, dtzr^ct- 
a-tojv Ttf A © iTfoV © B , 
v^oarKaSuv tov A © tt^oV j 

©B, 0 dvlof ht tutS diro rij( 

A ® KvSu irpog ro\) dzro © B 
KvSov. hcdre^®^ yd^ tQ dvIS 
1 9 < T^< arArt<ri(^. 6 di tS diro 
A © TT^of TO dzro d' B, ‘jr^oar- > 
AaSsJt' ToV Tiyc AS" xpoV •9’B, 0 
TS ofaro A ^ fT< ir^og to yzsro 
r B. yd^ 6 Ttjg A 3- 

vgcg S^B ?<6f@‘6 dulogegrru 
lijg v§og S^T’ rijgBQ’ (jJ-t 
crtjg d»d\oyov vzra^dvtjg' 6 
t 5 dzrd A 3- tt^oV to' dzrd 3'B, 
(isid t 3 rijg A3- z^cg 3-B,d du- 

Tog kgi T<w tS dyrd A 3^ o'f to' 
aVo' 3- B, fjJld T» T^f B 3- e'f * 
3 r. a’^’ o' B3 TTf df 3 F, 
d dviog igi tu t 3 dird B3 T^og 
TO vzrd B 3"r, Ttjg B 3 xoivS 
v\pn,g XafjJSavofjdvijg. ug ts o 
t5 dvo A 3 wfo'f TO dird 3 B a 
Ac'y(^> f^d t 3 Ttjg A 3 ir^dg 
3 B , d duTog sti tu tS dzrd 
A 3 vpdgTodirQ 3 B, fisrd 
T4< a^sro ir B to vtto 

B 3 r. dXtk 6 tS dzrd A 3 j 
irpdg TO t/srd B 3 F Ady®*, 
d avyxH(i8v6g Ka sk tS dzs-d 
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dratum ab A H ad quadratoiil 
ab HBj dcrecHa AH ad HB, 
Ratio enitn quadrati ab A H 
ad quadratum ab HB, dupla 
rationis reifbe AH ad HB, ad- 
^ fumens rationem redtz A H ad 
HB, eadem eliqua; cubi ab AH 
adcubumabHB.utraqueenim 
ejufdem tripla elV. Porro ra- 
tio quadrati ab A H ad qua- 
^ dratum ab H £ , adfumens ra- 
tionem rc(ffcc A U ad H B , eH 
ratio quadrati ab A H ad re- 
«Hangulumd CHB. Quoniam 
enim ratio recfbe AH ad H B 
eadem ell qua: rcchc H B ad 
y H C ; redH B H medi^ pro- 
portionaiiter exilVente 5 ratio 
quadrati ab AH ad quadratum 
ab HB,una cum ratione redae 
AH ad H B , eadem efl quz 
quadrati ab AH ad quadratum 
oab HB,una cum ratione redae 
B H ad H C. Sed ratio redae 
B H ad H C , eadem ed quz 
quadrati a B H ad redangu* 
Ium a B H C, red& B H com- 
muni altitudine fumta. Qua- 
^ re quadrati ab AH ad quadra- 
tum ab HB ratio, una cum ra- 
tione redae AH ad HB, eadem 
ed quae quadrati ab A H ad 
quadratum ab H B , una cum 
ratione quadrati ab HB ad te* 
° dangulum a B H C. Sed qua- 
drati ab A H ad redangulum 
4 BHC ratio, conipolitaed ex 
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ratione quadrari ab A H ad A © vpd( ro dtco B ©, t5 


quadratum i BH, & ratione 
quadrati a BH adre<5tangulum 
a BHC, quadrato a BH medio 
liimro. (^are quadrati ab AH 


«■aro B © Tf of to vtto B © F, 
rsavo B© fjJ(rn AafiSuvofie- 
vn. ag re 6 t 5 djro A© irpog ro 


ad quadratum ab H B ratio, ^ ® ® Acy©*, ^urd rS rijg 

una cum ratione reflas AH ad v^og ©B, o dviog eri ra 
H B, eadem eft qus quadrari ri dvo A 5- v^og ro wro B^-P. 
ab AH adredangulum a BHC. h <&' t5 dnrh A 5- TPk to' uVo' 
Katio aurem quadrari ab A H 
adredi^lumd BHC, ea- 
dem( 
in HG, 


0 axjTog eri ru 


Lutmmium a D it ea- *• » \ * a » % \ r. 

eft^iquadmiab ah'"*,"'"” ^ 

3,adredfan^lumaBHC to vto B5-P ers-i rrjv 


redtangul 
in H G, rec"ta G H communi 
altitudine fumtx 

Atque hinc quoque dico, 
quadratum ab AH in HG, ad 


B" H , rijg B H aoivi vtpag 
^afi^avofievtjg. 

„ ^W^^^iOTid^aroaTTo AB' 

quadratum a CH in H F, ma- ‘ ^ t^vBH^ v^og ro drro P3- 

jorem rationem habere qudm f®"' t^v B"Z., fid^ova holov e)^i 
quadratum ab A H ad retlan- rjTre^ ro diro h.B T^cg ro thro 
mlum^BHC} hoceft,qua- BS-P- rnleri,ro diro ABeir} 
iaramab AH in HO, adre- ^h, ^pifri dard F5 B 

^luma CHB.n j T,i(S3iria„. 

Ad quam autem magnirudi- , ; - v . , “ 

nem eadem majorem ratio- to fiei^ova Aoyov e^i y eKeivo 


nem habet, illa minor e(V. 

Monftrandum igitur, qua- 
dratum a CH in HF minus 
clTe redlangulo a BHC in HG. 


eAaosov eri. 

AenSeov 8v,ori to' diro P3* 
eiri rrjv B7. eAaesov eri rtt wro 
quod idemell ac monftrarc_5, B S-P eirt r^v B H. o rctvl6v 
quadratum a C H ad re<ftan- en ru ori ro diro P B 

gulum a CHB minorem ratio- xfo? to oVo' P3-B eAdaxom 

I^^rovex^Wee^HBireigBZ.-) 

termini, ut hic, quadratum i , '> 7 ^i 0 }<ri fcir^ego^ 0 h tog^ 
CH, & reaangulum a C H B, 3 “ ^^ravBa , to « wo TByX 34 Tro 
&r«asc HG, H Fi fitquccon- P3-B,i^ i? BZ. ^ ro 

R 
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viro Tu»\'aHfim ‘iAaarov tj t» tentum ab extremis minuS 

tiirir£v,iiacoy,oireo}r(^'ire^ contento a medus 5 primusad 
N is / « ^ ' -i > ^ fecundum nunorem rationem 

rou^vrseov, e;^csovu Aoyor 

ex<( rpjr®' toi/ re- monftratum eft fupe- 

Tctslov , <wV ^i^HKtan dm-rk^. 1 j-jus. Merito igitur monftrarc 
kuhjoytuq tt^ot k^i^v . ro oportebat, quadratum a C H 
diro r 0 kirl t^v ©Z fAooroi' in HF minus effe redtangulol 
tS viro r©B eis"! T^v ©H. CHBinHG: quod idem eft 
tovt6u km rik Sn^aJt , on ro 

, CH ad redlangulum a CHB, 

azro r© irpogroviro T © B.io . > u u - 

.V / -.ir « j» ' u/^ minorem rationem habere_9 
eMcsomAorop tiires G H ad HF. Sed 

ir^og ©Z. aAi. cogro airo F© utquadratuma CH adreiftan* 
ir^og To vrro F ©B, ^ F0 guluma CHB, ficredtaCH 
ir^og © B. ad H B. 

A« dficL ^a^oui, oTt >;* F © */ Monftrandum igitur eft, 

ir^k ®B,k?^om?^6rovkxi C H ad HB minorem 

« «IT/-V ' /^- 7 . ' rationem habere, quam recta 

,T£f,H©xe«0Z oHadHF, hoccll,reaam 

w, , H © w-fOf ©Z )^ 0 M oHjJhF majoremradonem 
Xoyov exi yjire^ rj F© irpog 0B. habere quamre(fta CHad HB. 
i^Sco diro t9 e EF 7rfoV*°Ducatur a pundto E, ipfi EG 
6^9dg i; E K. ij diro t» B ad angulos redlos re<5ta E K. 
S-el®^ kis-' dulyjv rjBA. kiriXoi- & a punrto B perpendicularis 
r,^P on 'f, H © >plam, reda B L. Mon- 

r«", ‘4 GHadHF nujorcmmionan 

»? F© ir^og ©B. <o->; «ar haberequimrecla CHadHB. 
knv 1 ; © Z (Tuucm^Pork^a r^ Aqualis aurem eftredla H F 
©A, KE. rj ydq kl. kK ambabus HA, KE. quippe 
T« KkvT^n i<rti kgL <?« aga A F radio zqu^is eft. Mon- 
on H © ir^og atwotfjt/pk- Arandum igitur eft, redlaav» 
fe^ovr^p ©A KE,|tt«(^<* A^joGH ad ambas HA, KE majo- 
yov exi ijTsre^ i^ F© T^og © B. rem rationem habere quwv 
i(g]i d^au^^eioTjg dpcbdrrd r^g CHadHB. <^are etiam, 

H © rrjg © F, atto ^ vig KE lati CH ab HG, & jLE, qtus 
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arqualis eft ipfi B H, ab E K, EA, icn?f B 0 , 
monft^ndum erit , reUquam ^ - p ^ ^ ^ 

C G ad reliquas ambas, AH, , > \ 

KL, majoremrationcmhab^ 

re qu4m C H ad H B. ] Quo- ^ ’ f^<;ova Koyov e^i rprs^ ^ 

niam enim monftrandum eft , ^ T © ^foV © B. J 'E^rw' ydp iii 
r«5tam G H ad ambas, H A, °ti ijH& v^oq <nw- 

KE, majorem rationem habe- afjtJpore^ov-, rij» © A, KE, fiei- 
re qu4m C H ad H B. & per- ^om Ae/oi/ h^t^Trep » F © Trfiog 
mutando, redam GH ad HC ©fi. oVi «' H © 

majorem rationem habere.? '>> arV •' j» 

quam ambar H A, KE, ad HB, 

hoc eft , ad L E. & dividenti, . >? © A , K E 

redam GC ad CH majorem ©B, TiPegi^jr^og A E. ^ 

rationem habere quam ambae «JieAom, i; HF -r^og F© 

H A, KL, ad L E, hoc eft, ad *'« ^fov ^ire^ (nwafi<p6Te- 
BH. permurando,redam GC V © A,KA, Tr^og AE,th- 
ad ambas, HA, K L, majorem TKiyirqbg B^-. svaThA^^ ort 9 
rationem habere quam CH ad H F Tr^bg <rtwau(p6T£eov, rrv 
HB. Sed ut reda CH ad HB, ^ A , K A , (lei^ova Aoyov 
ficreda HB ad HA, hoc eft, >?' F-9 - tt^oV 3’ B. d^ug^ 

reda LE ad AH. Monftran- »0 F 3- Tr^bg 3’B, «tw? ly 3’B jr^of 
dum ergo eft, redam G C ad ^ A* r^ktv,^ A E Tr^bg AS-. 
ambas H A, K L, majorem ra- ori d^a i; H F T^bg avjuofiipS 
tionem habere quam reda LE Tf^ov, Ttjv 3- A, K A, (lei^ovtt 
.ad AH. & permutando, re- Aolov rjvep A E -jr^bg A 3-. 
dam CG, hoceft, KE adELar»WeVa 5 !^, 0 T />7 FH,TO7iw, 
majorem rationem habercj» ^ KE ir^bg EA (isi^omAb^ 
quim ambar,’KL, H A ad HA. yov ^4 intua^tpoTff^, 
dividenti , redam K L ad L E >7 K A, 3- A, T^bg 3- A. disAbvIt^ 
majorem rationem habere.? K A Tr^bg A E fjtei^ova Xbk» 

qukm ipla K L ad H A j hoc jo tjyre^ dvri^ »7 K A t^oV 3-A‘ 

eft, redtam LE minorem effe rarkiv, ErieXoas-m »7 AE t»c 
quam HA. Q-Air(v. ' , 

Deinceps nos coirtpbfrtid- «fi ^ 

nem adponemus. (^omam 3-ftf-iv -r^ogS-ijaVfm. hrei i 
L E minor eft quam XH> igi- ?r A E r^r A 3- Maoraiv, 17 o^a 
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K A Ir^oq A E (lei^ovot Xoyav tur K L ad L E majorem ra- 
^ KA TTfof A©.<ru«' tionem habet quam K L ad 
bevxi »? k E 7 Tf oV E A \uH^ova. A H. componenti KE ad E L 
Aoyor a-twafi(p6Te- majore rationem habet quam 

e(^j;'K.A, A©, TTfoV A ©. r ambzKL,AH,adAH. recfb 
A E B © klv j ^a. autem LE atqualis eft ipfi BH. 

H r xf of B© fiti(^oya ^fov exi Qi?"c reda G C ad BH majo- 
KTTep (TWJcujL(pDTep®‘ ^ K.A, remrationem habet quamam»- 
A © , TT^k' A ©. «0^0^, >? ba: K L, A H,ad AH. permu- 
HF irpog (rtwafjUPorepov lotando ergo G C ad ambas 
KA, A ©, fjiei^om^6yoy KL, AH, majorem ranonem 
rzxep ij B © TTPog ©A, ra- habet quam redta BH ad HA, 
S < F0 -rfVe B. hoc cft,rcaa CH ad HB. per- 

>1 HF irpog F© fJi^^ova, Aoyov mutando recta G C ad C H 
Li, fl^ep majorem rat^ 

K A, A©, T^V ©B. <rvuj6e»h ambz KL, AH, ad H B. com- 
r H© Treog ©F ud^ovaXi- ponenn rec^a GH ad HC ma- 
yov txi te <rwjofi06rep@^ jorem ranonem habet quam 
iKA, A©,A«r«'T,~c ©B, 

r>ilki,<ruvctfi<P6rep®^,^Ae,*o^^^ eft,amba: AH, 

KE, Tf^B©. 
t^AZ.%'«>H 9 xfcV©F 

/ V ’ ' 7 r\ redte GH ad HC majoremra- 
fUi^omAoyovexi tionem habet quam FH ad HB. 

xfOf©B. permutando,reaa GH ad HF 

TfOf © Z : (ifi^ovet hhyov exi^^ majorem ratione habet quim 
F© 7 TfoV©B. redtaCHadHB. ut autem 

F © v^og © B, irag ro dTxro redta C H ad H B, fic quadra- 
F© 7rm To vzri TQB. ijdpci tum 4 C H ad rc^n^lum a 
H0 TPig ©Z (jiei^ovaXiyoy CH B. Ergo redta GH ad 
Vj.' HF majorem ranonem habet 

exi >7«e Toatsro F© ^rp^rdio . q^ad^atum a CH adre 
v^o reB. Ka^SiaTr^oTepov Angulum a CHB. &ob 
eiprjfievctt ro diro F © STrirriv p^us didta, quadratum i CH 
©Z sAdoTov igt t5 vxo F© B in H F minus eft redtangulo a 
cwJtjjV©H. ro d^ct dzrd CHBinHG. Ergoquadra- 
A© inrlniv ©H, ypof rojy tumab AH in HG, ad qua. 


I 
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drarum 4 CH in HF majorem dvo F © hri Tfjv 0 Z fui^ova 
rationem habetquim quadra- ^6yov ^ to' aVo' A © 

gulum a Hofw F0B 

eft, quadrarum ab AH in HG, Jf 1’^'! 

adredangulum aCHBinHF^ ® 

majorem ratione habet quam r©B hn r^v ©Z, fjui^ova Ao- 
quadratum ab AH ad re<ftan- yov exifjTre^Ti dm A © irpof 
gulum 4 BHC. Ratio autem Toi/ 7 roF©B. oiiT5diroA& 

u ^ re(ftengu- to' thro' B ©F, t5 «tto' B© 
Ium a B H Cj quadraro 4 B H .' > /» < > n 

medio 

« ratione quam habet qua- «^ro A © 

drarum ab AH ad quadrarum ® ® t» «Ve' 

ab HB,&quanihabetquadra- ®® tt^c? to i/Vo' B©F. o'Ji? 
tum 4 B H ad redangulum 4 rs aVo' B © o'f to' t/Vo' B©F 
B H C. Sed ratio quadrati 4 1 y Ao'y(^ o' dvrop e<ri rd Tr,g B © 

Mei ^ te(Hanguli^ 4 BHC Tr^ogOP Tarhi^rd Trg A© 
eadem ell quz re<ffce B H ad n ‘ a 

H C 5 hoc eft , re<na: A H ad ® T f T° ® 

BH. Ergo quadratum ab AH ®H, rfoCToaxo F© 

in HG, ad quadratum a CHin 

HF, majorem rationem habet *“ ” d^o A © to' «tto 

quam quadrarum ab A H ad © B j (jurd tS T^g A © Tpog 
quadratum ab HB, una cum ©B, 6 Ji myxtluii^ 
mmuerefeAHadHB. Ra- „r5d«' A0 a-feVrS 
oo autem compofita & ex ra- r^n ' - - » ^ t, 

tione quadrati ab A H ad qua- f P’ ^ 

dratum ab H B , & rea:z A H ° f ^ ® 
ad HB, eadem efl: qus cubi ab ^ xuSop' 

A H ad cubum ab H B 5 hoc rnT£7f,TS diro A B xvS^ 
efl, cubi ab AB ad cubum a tov diro B F xdSov. to d^et 
quadratum ab AH diro A © ixl rtjv © H, iroig 
inHG, ad quadratum 4 CHjoro'«Vo' F© i^ir^u ©Z, 
mHF, majorem rationem ha- A^or IW t« o'v ^ 

^quam cubusab AB ad cu- ^ diri A B ,rfo'f SJ 

bum a BC Sedratio quadrat» diri B F *d&v. d»: a ah tH 

S 
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diro A © euri © H ir^oc ab A H in HG, ad quadraturi! 
TO diro r © T)ji/ 0 Z Ao- ^ C H in H F, eadem monftra- 
y@- 0 duTog xSi xm taeft qus Tegmentorum ratio. 

xuTjudxm ^ 6 ru. 0 t« diro at ratio eubi ab AB ad cubum 
AB xi;& ir'pk Tov diro r a B C, fefquialtera nionlba- 
Ki^ovX 6 y^,^(J»l)Xi( 3 ‘ e- taeftratioms fuperficierum.* 
ipiyStj x 5 xm siri(PcimuvA 6 rn. Ergo Tegmentum ad T<^mcn- 
Todoa xfififiot ir^og xo XfJujfJM tum majoremrationcm habet 
uei^ova Kbyov ij ^fjuo/jov quamTeTquialteramejUsquam 
nopezUe^‘((>‘*veiet 7 rp 6 gxiiviohibet Tuperficies ad Tuper- 
im<pdvetav. ficiem-.. 

SEOyiTUR TABULA RATIONIS SUPER- 

0(5tagefim3ej (quam commatis rationem rccentiores fa- 
ciunt,)centiesduodecies fibiTuperaddita; : quS,tanquam com- 
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O Mnkhxc veterum auftorum loca adducenda an- 
te cenfuit Euthymius , quam ad ipfam rationum 
compofitionem veniret. Qijamvis etiam ad alia, vel 
probanda, vel refellenda, quxdam pertineant, qux u- 
num in locum congerere latius fore judicatum eft, quam 
ut liic illic infarcirentur. Cxterum rationum compo- 
fitioni illa prxmittam, inquit, qux ad explorandam ea- 
rum quantitatem pertinent, adeoque earum inter fe dif- 
ferentiam cognofeendam i quo nempe exceUu major 
ratio fuperet minorem 5 vel contra, quanto defedu mi- 
nor a majore deficiat. Quod fit redudione propofita- 
rum rationum ad communes terminos, vel anteceden- 
tes, vel confequentes 5 ut in Aritlimeticis minutiis ,vul- 
go ad eosdem terminos confequentes, leu denomina- 
tores. Sint enim dux minutix 4 & ‘ , quas conjungere 
velim, aut quarum differentiam, minore a majori abla- 
ta, cognofeere expetam. Hoc fieri nequit, additis binis 
fuperioribus terminis, 3 &2, quos numeratores vocant; 
& binis inferioribus, 4^3, quos adpellant denomina- 
tores, ut fiat compofita minutia ' , xqualis binis, ’ & 
quandoquidem in diverfas partes harum binarum mi- 
nutiarum integra, feu unitates funt divifx. quod exem- 
plo in materia fundato clarius evadet. Tlialerum im- 
perialem quem vocant, non integrum habeo, fed tres 
tantum illius partes quanas,feu tres quadrantes ; id eft, 
thaleri imperialis in quatuor xquales partes divifi ; puta 
ortas thaleri, quas Germani vocant, quarum fingulx 12 
folidos Lubecenfes valent ; non habeo omnes quatuor 
partes, feu ortas; ita quippe int^rum thalerum impe- 


2 )^ PkOPORTiONIhUS. ' 
Halem haberem j fed tres tantum illius habeo partes } 
id eft, ter duodena, feu, minutae pecuniae, ^6 folidos Lu- 
beccnlb. Rurfus , thaleri imperialis habeo duas partes 
tertias 5 feu, thaleri imperialis in tres trientes; quorum 
finguli valent marcam Lubecenfem, (euid Lubecenfes' 
folidos ; divin habeo duos tantum trientes, id eft, duas 
marcas Lubecenfo, Icu, minutae pecuniae jz folidos. 
Duarum harum minutiarum > nempe, trium ortarum 
thaleri, & duarum marcarum Lubecenfium ; addita- 
rum fummam, in minutiore moneta, feire defidero. 
Ad easdem itaque partes, feu nummos,ut in hoc exem- 
plo dicam , utrisque partibus, quartae tertix numeran- 
dis communes, binx illx minutix funt reducendx. quod 
fit, multiplicatis inter fe denominatoribus, 4- & 3 ut cx- 
urgantn. utnempccogitem,utrumquethalerum impe- 
rialem, quorum ’ & * habeo, in duodenas partes fiiifte 
tributum, quarum fingulx 4. folidos Lubecenfes valent. 
Prioris igitur minutix ’ , denominatorem 4, per alterius 
minunx ] denominatorem, nempe 3, multiplicavi 5 per 
eundem igitur denominatorem 3, etiam prioris minutix 
i numeratorem,nempc 3, multiplicare debeo, ut fiant p. 
Itaque per eundem numerum 3, utrumque terminum 
minutix ’ multiplicavi,adeoqueeft,ut j ad 4,ficpad 12. 
Ergo pro minutia ’ habeo aliam in majoribus numeris 
minutiam, fed qux quantitate priori plane congruat, 

quippe prioris minutix integrum fe<flum erat in quatuor 
partes, quarum tres habebam ; fed in hac minutia 
fingulx prioris minutix partes fubdivifx funt in partes 
tres. In pofteriore igitur hac minutia partes adeo 
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minutx funtjUt tcrnx fingulis prioris minutix fintxqul- 
les. Sic porro pro fecunda minutia * $ aliam xcjue ma- 
gnam, fed qux denominatorem habeat 12, fubftitue- 
mus. Per 4, prioris minutix \ denominatorem, mul- 
tiplicavi fecundx minutix denominatorem, nempe 3,5c 
fadla funt 12. per eundem prioris mirtutix \ denomina- 
torem, nempe 4, multiplicandus quoque eft fecundx 
minutix ‘ numerator, nempe 2,ut fiant 8* Itaque per 
eundem numerum 4, utrumque terminum minutix j 
multiplicavi j adeoqueeft,ut 2 ad 3, fic 8 ad 12. iEqua- 
lis ergo eft minutia minutix *. quippe fi minutix, vel 
rationis uterque terminus, per eundem numerum mul- 
tiplicetur, ejusdem quantitatis minutia, vel ratio exurgit. 
Hoc adhuc clarius, inquit , 6 Hermotime, qui rudis adeo 
adhxc cognofeenda accedis, ut prxtcr ingenii aliquod 
acumen nihil adferas, tibi exponam. Duo mala me 
habere puta, xque magna, qux inter tres pueros, xtate 
differentes, diftribuere velim, ita ut major natu accipiat 
* unius mali j natu medius, \ alterius mali ; minimus 
capiat utriusque mali reliquias. Scindo unum malum 
in quatuor xquales partes > quarum tres accipit puer 
maximus : alterum (cindo in tres xquas partes, quarum 
duas capit medius. Ergo minimus primi mali, in qua- 
tuor partes divifi , accipit unam partem ; ^ alterius 
item mali , in tres partes divifi, partem unam, habet er- 
go binorum malorum, inter fe xqualium, duas partes, 
quartam & teniam. Sed quantum quisque acceperit, 
ob partium inxqualitatem, ignorant. Ut igitur accura- 
te hoc videant , fcindo maximi pueri , qui tres partes 
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quirtas acceperat, Cngulas partes quartas, feu quadran- 
tesjin tres particulas, ut pro tribus habeat novem : qua- 
les integrum malum habet duodecim. Porro fecundi 
pueri, qui duas partes tertias acceperat, feu duos trien- 
tes, fingulas partes fcindo in particulas quatuor : qui 
propterea pro binis habebit odonas } quales integrum 
malum habet duodenas, adeoque lingulae aequales fune 
finguhs particulis, quas primus puer ceperat, id eft, 
quales novem particulas acceperat primus puer, tales 
odo accepit fecundus. Similiter minimi pueri unam 
partem quartam in tres Icco particulas j 6c unam par- 
tem tertiam,in quatuor. quaeadditaclaciunt particulas7* 
Porro p particulae primi j 8, fecundi; & 7, tertii, compo- 
fitae exhibent 2^ particulasjin quotduo illa malafunt di- 
vifa_3* Itaque plures quidem finguli partes accipiunt, 
fed minores : nec hilum amplius habent in pofteriori- 
bu6 minutiis, t. quam in prioribus, ^ 

Tot verbis rem non adeo obfcuram declarare, non fine 
meo faftidio, volui,ut ad hujusmodi fubtilitates clare in- 
Ipidendas te praepararem. Redudis igitur hoc modo ad 
eundem denominatorem minutiis, facilis eft earum ad- 
ditio ; fcilicet additis numeratoribus, hic p & 8, unde 
cxurgunti7; fubfcripto communi denominature 12. fic, 
JJ.feu i,[. & facilis quoque minoris a majore ablatio, 
nempe 8 a p, unde i reftat ; fubfcripto communi deno- 
minatore I2,fic quae pars duodecimaefl: excelTus, quo 
major minutia \ fuperat minorem Similiter minutiae 

J & ’, redudae ad eundem denominatorem, erunt * & J, 
quae compofitae&ciunt minutiam feu 2 integra, & mi* 
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nutiam Verum fi rationum magnitudo fit cxploraii^ 
daj illa major eft, cujus termini longius inter fe diftant; 
quomodo ratio \ major eft ratione J j quia inter 9 
majus fpatium eft, nempe ternarii j quam inter 8 
nimirum binarii. Differentia autem illarum eft ratio J, 
quxin uniusq^rationisanteccdentibusfpetftatur. Qjjod 
perinde fit, fi earundem rationum } communes facias 
antecedentes, ut “.'J. ubi ratio rurfus major eft, quod 
ejus termini , iz & 8> longius inter fe abfint, nimirum 
quaternario i quam alterius rationis termini 12 < 3 cp, 
nempe ternario ; quae propterea minor eft. differentia 
autem iterum eft ratio ^ Eodem modo, rationes 1 
ad eosdem confequentes terminos reductae, funt t. [. ma- 
jor quidem quia 4 longius abeft a 2 quam ab eodem 2 
abeft 3. eftque exceftus,quo major l minorem \ fuperat, 
ratio *. Nec aliter, fi easdem rationes |. [. ad commu- 
nes antecedentes reducas, ‘. *. major eft minor ex- 
cefsivaautem ratio, ut ante, *. Alia exempla funt, ra- 
tiones ad communes confequentes redudtae, 1 % 
quarum differentia eft ratio , in qua comma Juniores 
conftituunt, U. Sic rationes *°. ” redudae ad eosdem 
confequentes, funt '°l. %. differentia autem Atque 
hic cognofeendae rationum differentias modus idem eft 
atque ille, qui vulgo adhibetur , rationem minorem al 
majore auferendo, quem deinde videbimus. Nunc a- 
lium tradam, quo rationum magnitudinem evidenter 
explorabimus. Scilicet minuta menfura adhibenda eft, 
qua illas menfuremus. Haec menfura, rationibus adpli- 
canda, nonnifi ratio efle potefl:. Uri enim longitudines 
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tnendiramus longitudinibus 5 fuperficies, luperficicbus > 
corpora, corporibus ; fic rationes, rationibus. Ratio 
quippe rationem fuperat, non numero, aut alia quacuri-* 
que magnitudine, Icd ratione. Menfuram autem > vul- 
garem ufum fecutus, adfumli latis minutam, rationem 
Io, qua rationem J , in qua tonus major fpedatur, fupera- 
re vidimus rationem in qua confideratur tonus minor, 
quam excelsi vam rationem antiquo vocabulo, com- 
ma vocant. Intervalla igitur Harmonica, feu rationes, 
in quibus illa intervalla fpedlantur, & univerfim omnes 
rationes, ipfa menfurali ratione J' non minores, bac me- 
timur. id eft,exploramus,quotieshancrationemJ‘,feu 
comma, habeat ratio \ feu J®. & \ feu‘^ & | feu feu 
& innumerae aliae. Unde perfpicuum eft, minutam 
hanc menfuram, feu rationem aliquoties efle compo- 
nendam,five addendam fibi,utcompofita ad propofitae 
rationis magnitudinem pertingat. Citi pannum decem 
ulnas longum menfuraturi, decies ulnam componimus, 
ut panni longitudinem adaequet. Hoc improbo labore 
in praecedenti tabula confecimus , ut centiesduodecies 
eadem menfura fibi fuperaddita,proxime, nondum ta- 
men uno commate, fuperaret rationem t,in qua dis dia 
pafon fpe( 5 tatur. Itaque inquifiturus, quot commata,id 
eft, quot rationes J’ , habeat ratio , ,fumo ex illa tabula 
novies compofitum comma, his nufneris compre-i 
henfum ; 8 t facio, ut 1500^4 ad 1^4217, fic 9 ad g.ioJ* Sed 
8. ,0* minori fpatio abeft a 94 quam 8 abeft ap. adeoque 
ratio g major eft ratione in numeris’9. 8,, id eft, ratione 
novem commatis , fpedaitl Quare novem 

V 


yS MEJBOMll DIALOGUS 

commata non explent rationem J. Rurfus igitur ex ta- ■ 
bula fumo commata decem, & facio, ut 121576 ad 107574., 
fic9ad7*,l|. Sed7||| majorifpatioabeftap^quamgab- 
eft a 9. adeoque ratio J minor eft ratione in numeris 
7;;|,id eft,ratione|”|J4,feu,Xcommatis,fpeaata. Qua- 
re X commata fuperant rationem J. Dico igitur, ratio- 
nem J, in qua tonus major fpedtatur, minorem cfle X 
commatis, majorem commatis IX. Eadem ratiocinatio- 
ne invenimus rationem \ minorem 56, majorem 55 com- 
matis : & ejus duplam * minorem commatis 112, ma- 
jorem III. Sic reliquarum rationum magnitudinem in- 
veftigamus. quarum aliquas praecedenti commatum ta- 
bulae pag. 71 lubjecimus. His praemifeis ad rationum 
compofitionem accedimus 5 quam Euclides tradidit de- 
finitione V libri VI. fed non fine obfcuritate,qupd vel 
commentaria in eam feripta docere polsint. Caeterum 
Graecadefinitionisverbapaullumvariant,adiverfis rela- 
ta. Elementorum Graeca editio fic habet : Aoy^ sk 
ym (TurKsiS-aj{ AeyBraf, "orav aj ruv Aoytav ynj?wcoT)j}e( TcXtut» 
vhetffiaSrHtraui , T0<«<r< Tivdg. Ratio ex rationihtt! compofita 
dicitur, cum rationumquantitates multiplicata fecerint aliquot, 
Bene,nifl quod in fine pro rtydg, aliquot legendum cenleo, 
ruoL Neque enim TtjAouTijJagi quantitates, facile fupplebis > 
nequaquam certd Aoyw> tationes , ut poflea videbitur. 
Eutocius pag.i6. V.52. redld habet tW, nempe XoFo». quod 
habet Scholiaftes pag. 21. v. 55. quomodo etiam Com- 
mandinus in fuo codice reperifle videtur, quem fecutus 
eft Clavius. Addit autem Eutocius , f(p’ in fi- 
multiplicatae 5 minos re<ftd pro stc inter fi. 
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quomodo ipfe rc(5te loquitur pag. ip. v. 27. Et certe hu- 
jusmodi aliquid tamen erat addendum , ut de fcnfu me- 
lius conftaret. Scholiaftes ille, Theo Alexandrinus, 
pag. 24. V.52. prima verba explicate profert : R^tio ex du4~ 
hus rationibus i vel etiam pluribus conjlare dicitur, fed in fine 
inepta haec eft paraphrafis } cum fecerint aliquam rationis 
quantitatem. Simpliciter dicendum fuifiet, Adyov, ratio- 
nem. Porro difficultas omnis eft in vocabulo irtiXotortiOy 
quantitas, quo numerum fignificari putant, a quo pro- 
pofita ratio denominatur. Sic duplae rationis quantitas 
iplis dicitur numerus duo, a quo illa nomen habet ; tri- 
plae rationis quantitas, ternarius. Atque haec quantitas 
invenitur, divisa propofitae rationis antecedente magni- 
tudine per confequentem. ut rationis \ antecedens 3 , per 
confequentem 2 divifa,exhibet ejus quantitatem i|. Sic 
rationis ^ quantitas eft i}. rationis i quantitas, minutia 1 . 
rationis J i minutia ]. Quod Eutocius & in hoc com- 
mentario docuitj &inaltero>in XI propofitionem lib.L 
Conicorum Apollonii PergxL Et ante ipfum magni 
nominis Mathematicus, Nicomachus Gerafenus ; & 
Heronas, commentario in Introdu(ftionem Arithmeti- 
cam. quxduo faipta interciderunt Deinde ita hoc ex- 
plicant Scholiaftes pag. 22. v. 2. Theo, pag 25. quorum 
omnium verba probe confideranda mihi commendabat 
Euthymius. Sed altius aliquanto jam penetremus , in- 
quit, quomodo hoc vocabuli ■jrrjXuiorr\( antiquis Mathe- 
maticis fit ufurpatum. Antiquiores equidem Euclide 
laudare nequeo, qui in binis definitionibus id ufurpavit 
nempe in hac V. Icxti, & in I IJ^Iibri V, qua Tl^tto dici- 
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tur duarum magnitudinum ejutdem generuyKard. mi?wio'njIai 
fecundum ifuantttatem; ve\iinquantitatej^e6fatarum,mutua 
quadam relatio. Caufam, cur hoc vocabuli Euclides ad- 
diderit, profert Scholiaftes pag.io. V.22. ut rationem fepa- 
raret ab infinitis magnitudinibus. Q^ntitas enim terminus 
eli continui quoti ; quot it as difirett. quippe difcretum quo- 

tum non eii magnitudoi/ed multitudo. Qijod cjuale fit fcho- 
lium , forfan non omnes a:qne vident. Itaque ex Nico- 
machi Arithmeticse libro 1. plenius id explicabimus, ad* 
ditis codicis noftri MS. fcholiis interlinearibus. 

Tuv Tolvtw of}o)p, Toov TSKU- Omnium quzexifTrunfjtum 
, ?(g^ Tm KctS"’ ofXMWfiiav, proprie, tumfecundumhomo- 
OTff fVi, vo»jTm re i(gt/ nymiam ; quod eft , intelligi- 

ruv, rct fjJv ew ijvufiiva bilium & lenfibilium, alia funt 
d>h.rjXii;^)slJi.£va: o^5^',^<ioI'•^J'iI^‘I5'unira &coha-rentia 5 ut,ani- 
KQ<r(i^‘ td ofiota.a.Te^ mal,arbor,mundus,&fimilia: 
Kv^iuc (€ditm codex addit, ^ qua: proprie ( ^Jpcciatim) vo- 
iSiuc) uaXuTccf fieyiSri. rddi cantur magnitudines: alia funt 
iirjqi^fiiva re iv Tca^a^eari' dilterminara, &inadpofitione 
( TrXrjoruiv ndfJLSva') oicv,Kct’ 10 (prope j'etmjicempcfita)(pcdcan- 

rd cTMpdav' d KaXinojj irXtjS^’ tur, & quali in cumulo, qua: 
ohv,voliivri' Xo^og’ a-m- vocantur multitudines 5 ut, 
fof )(gjfTdirapaTrXrj<ria,. ruv grex, populus, chorus, acervus, 
d^a dtjo dduv ciwe- & adiimiliaj. Sapientia igi- 

ri SiMpurpteva) ersvtf-zj^Tur harum duarum fpecierum 
fii^ votjreov ( €ditus , vouureov X (cattinua maptntudims ^difere- 
rijva-o^iav. d?X’ ixeioij ( 6 di- fcientia eft cenlenda. Sed 
tHs,exei) xdvxXrj 6 (^,)^xaiv quoniam omnis multitudo, 
fjJye$-(^ , dxet^it rij saureHv omnisque magnitudo, fu& na- 
(FditHS,dvTm)^ 6 <rii^avdy- joturS neceflario funt inJinitaj : 
xtfc iri" To ftsv ydg xX^d @^ , fiquidem multitudo ( dijcreta 
(ro duo^io^fiivop) dxe (uptcfuvtjc ma^ttudo) a terminata radice 
( rrjg (Mvdd^)dp^dfxevop, (unitate) incipiens non definit 
uxctOerojxsoKoxlav progredi} &magninjdo,ara;^ 
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'tairatointe^oCfeM,quanto)di- yed(^y «Vo' u^ta-fuvfi^ SASrtf 
vi(a , nullibi ( m mfittitwn enim 'r@‘ (i^m t5 ‘irtf^oca ) diauli. 
dividiUfr) fcdlaonem fifterc_» (ievov,jii^ct(M (ett UTra^o» yd( 
potefty&d in iniinitum (poten- ^are^ Traveiv tijV 

tid) per hanc fecfhonem pro- ^ 

o^mo a,,ron.m 6 n. fcien- 

tia:,noi.infin,t<,riiiii.. Ideo fjm. M, dApm 

adparct, nec circa fimplicirer > o ^Si^ore. (Pmvstoi '6ri 
magnitudinem, nec circa mul- » (Sdttui, «rs ) jre^i dvXug (i$- 
titudinemfimpliciterconfillc- yre we^l aVA«f 

rcpolTe fcientianu.. Indcfini- cv^airi uv ttoIb emirij/iti. 

tum enim utrumque per leefl:: yct^ iauTepov (Sdittu 

multitudo quidem, progredi- 

j • • j fiev, ezTl to wAfo»* 

ens ad majus j magnitudo au- ^Sdttm, ttAUov ) fieye6(^ di , 

tem, ad mmus. Sed circa ali- to eAarlov. d?Aci Treel n 
quid ab utrisque feparatum.. : d7r'dfi(poivd(pupt(rfjiJvov.(upt(r‘ 

z tnulxi^iofjJpop^ ^$pctTcifievop) cctto uey 
tudme quidem,circa quotum 5 Tr/^dap, to Troaoy (ri Aoo- 

(mA^ntudinem dijeretan}) Jeuy ^tirpiivop, ljynvt tov det^uov ) 
m$merwn,)z magnitudine, cir- dvo di fisyeS-apyTed t6 jr^Ai- 
ca quantum. (JeU}Co»tinu4tn-) xov, ( fjya»i to anu/s^ip.) 

Botthius vertendo haec itafuo modo collegit, vel po- 
tios disjecit, libro I. Arithmeticae : Horum igitur^ ideU^ 
^dfunt proprie^ quaque Juo nomine epntu nominantutifeien- 
ti^mjapientia projitetur, Effintu autem gemine, partes funt, 
Unacontima) ^ /uu partibus juniia^nec uUu finibus difiribu- 
ta\ ut eii arbor^lapisy Q* omnia mundt hujus corpora^ que pro.- 
prie magnitudines appellantur. Alia Tjerb disjun^ad fe>&’ de- 
terminata (ficrihtxxixxmjifierminata^ut habeo in vetufto 
codice membranaceo) partibus ^ ^ quafi acervatim in u- 
futm Ttda^a eoneilium ; -ut grexypopulut, chorus > euervus» 0* 
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quicqmdeomm eH.) quorum pArtea 

propriis extremitatibus terminantur,^ ab altermfinedtfcreu 
/unt. His proprium nomen eU multitudo. VoUtc^ilUud quoque 
addendit arbitror, quod cunila uU multitudinis abunoprogrefa 
termino, ad infinita progrefitonis argumenta (optimi mem- 
branae, augmenta) concrefett. Magnitudo vero, afimtair^ 
choans quantitate, modum in divifione non recipit. Infim/ifit- 
tnas enim fui corporis fufeipit /eciiones. Hanc igitur natura m- 
fipitatem, indeterminatamque potentiam, Thilofophtafiont^ 
repudiat. Nihil enim quod infinitum ell, vel fetent la potefl col- 
ligi, vel mente comprehendi. Sed hinc fumfit fibi ipfa ratio, tn 
quibut pojfet indagatricem veritatis exercere folertiam. De- 
legit enim de infinita multitudinis pluralitate, finita terminum 
quantitatis-, interminabilis magnitudinis feHione rejeHa,de- 

finita fibi ad cognitionem fiatia depopofcit. ^ 

His, per fe claris, adjungere poffem Afclepium , in- 
fignem commentatorem in hanc Nicomachi Arithme- 
ticam, quem M S..habeo. Paucula inde, quae vocabu- 
lum TTfjAiKOTtjc explicant, delibabo. 


Ylepi Ti eitpoi^io-fievo» 'irotH- »0 Circa determinatum ali- 
rcu rijv BTTKsmv ° quidfacit fcientiamMathema- 

MC , diro>uM(pug d-x dp.(po- ticus , poftquam abfcidit ab 
xha, t 5 ts TcXribag, m utraque, (fi>eae quoti,) nempe 

viW dxS fjJv multitudine,* magnitudine : 

iepi TocrovSs xocrov xomTout Trjvzj a multitudine quidem , circa 
ixUfim dxoKOxliyds^em tammagnumquotumtacitfct 

laovd^ug, ^ <5 (mSriiaariuk, cntiam. ^^femdu en^dewm 

ua) TTset ydv dvTdg xoia Trjv e- i^tates, aut XV, I^rhema- 
^<rrur,v. dxo k (isyeSng, xffi ticus , & circa illas feat fcien- 
roM T^AiKOP, ijroi pjre6(^, ,o tiam 5 a magmtudme autem, 
etsnWP- dxo- circa tam magnum quantum , 
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fcu magnitudinem , facit fcien- xottH. ydp dzro . t5 
tiara, abfcindit enira a magni- 
tudmcquinqueaut decem cu- r^\ 

Diros, & circa illos facit fcien- , , \ ^ / 

.tiara. Quanritasaute,&quan- >K 34 ro xr,?uHOv, (U- 

tum,eft magnitudo continua. S yiS(^ e^Krwje^Bi. 

Eadem fignificatione & multis aliis hoc vocabuli cft 
ufurpaturh. EgregieTheoSmyrnaeus. T5 /itii' Troff-as-ci- 
Xeiov rj fiovd^' rs ^ mjAiKH, ^lyf^ij’ ?^oya Se dvaXoyiaf > 
itroTrig. »re ydp fiovdSa en Jif A«v inv elg to TO<rcv’ ire ny(ii^v, 
(ig To TryjAUoii’ Stb itroTjjJcCjeig yrAeiag Aoyitg. Qmti elemen- 
tum eximit at i quanti t pundusi rationu ^ proportionit,a- 
quahtat. Neque emm unitas amplius diviM potefl inquotunpi 
neque punctus, in quantum ; nec aqmlitasy mplures rationes. 
ident : fiovdg en 7 re^alvis<ra Toa-OTtjg, d^^i^ f(^ < 70 ixeiov Tuv 
doiQfidiv. Hnitas ed terminaris quptitas, principium (s" elemen- 
tum numerorum. Significanter admodum Porphyrius* 
initio commentarii in XIII caput Harmonicorum Ptole- 
maei, explicans, quomodo fpatiis inter fonos interje(5lis, 
pro ipfis fonorum. rationibus ufus fuerit A riftoxenus, 
dicit quod ratio ipfi fit, Sm (P$dy/^u dvo/iotuv nald TrrjXt- 
KOT^a. TTOid ar^^ea-tg, duorum fonorum Spmilium , fecundum 
quantitatem certa quadam relatio. Ex his veterum auifto- 
rum locis evidens eft, quid fit ^roo-ci', quotum, & xoa-drtig, 
quot it as ; item inj?dKov, quantum, & TcrjAucortig, quantitas. 
Jam videamus, quoniodo in rationis definitione hoc vo- 
cabuli locum habeat. Duobus autem modis ibi ufur- 
pari potuit. Vel enim , ut relationem illam duarum 
magnitudinum fpc<5tandam innueret in quoto continuo, 
fcu quantitate, & magnitudine i non autem in quoto 
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difcreto, feu quotitate, 6c multitudine, quorum aiteru> 
trum eum de magnitudinibus inter fe comparatis (latim 
quilibet cogitaturus cflct, necefland blc erat definien- 
dum. Q^iaeexplicatio utcunque etiam eftScholiafiaepag. 
12 . Vel, ut fignificaret, infinitas magnitudines ab hac 
comparatione e(Ie exclufas. quod priori Scholiafix pla- 
cet pag. lo. Ac fi ita locutus fuillet Euclides : eB 

duarum magnitudinum ejusdem generis^ quatenus Jrnita /unty 
mutua qusdam relatio. Qu* quidem vera eft determina- 
tio, fed ab Euclide hic non attentaj vcnim,ipfa magnitu- 
dinum adpellationc,fuppofit<i-s. Ideoque quales funt 
magnitudines, nempe finitz, talis etiam efi illa relatio, 
finita & certa : & propterea 7r>;A<xoV^7/, certa & finita ma- 
gnitudine minorem fuperat major. Quod fi magnitu- 
dinibus hanc determinationem neceflarid adjungendam 
cenfuifiet, niliilominus his vocibus, tteOd, ■TrtiPuMnjJa, re- 
tentis, definitionem his verbis concepifiet : fW A/o 

fieyeGuv Trezregctffftevcov, rj udld TiyA' Ratio efl duarum magni- 
tudinum finit arumipeundum quantitatem, quomodo Ele- 
mentorum libri primi propofitionibus I <3c X. ivQUctv irtr 
■nepaa-fievtjv, reBam finitam , adfumfit. Quare vocabulum 
illo fine non adhibuit j fed alio, ncfcilicet fini- 
ftre in numero illa relatio fpedlaretur : utfadtum ab Eu- 
tocio, Theone, & aliis. Univerfalior enim eft ratio in 
quantitate fpedlata, ea qu* fpedlatur in numero : quod 
non omnis ratio in quantitate fpedhita,numerisexplicari 
pofiit. Deinde in eo graviter peccat , dodlus alioqui 
odioliaftes, quod has voces, KcSd fecundi 

quantitatem, cum magnitudinumxiotione conjungendas 


! 
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putatjcum Euclides ipfe relationis notioni illas adjunxe- 
rit : quod articulus »; in Graeca definitione indicat. . 

hi iiio (isyeSm ofioytvm fj xctlct TTfjKtxorrila Troui. 

axeariq, Cxtenim Tuppofuifie Euelidcmj magnitudinum 
adpellatione finitas hic intelligi,ex eo adparet,quodali^ 
primae definitioni libri V eodem modo haec decermina- 
no fiiifict addenda, cum pars ipfi finitur, ma- 

gnitudinis, minor majoris, cum minor metitur majorem. Q^od 
idem dicendum de fecunda dcfinitione,qua,quid multi- 
pla magnitudo fit, explicavit. Itaque fola prior explica- 
tio vera exiftit. Hoc enim voluit Euclides, fecundum 
quantitatem capiendam eflfe hanc relationem, non au- 
tem,fecundum quotitatem. feu, in quoto continuo, vel, 
ut ita cum vulgo loquar, in quantitate, feu magnitudi- 
ne continua, fpedari relationem illam_. > non autem im 
quoto difereto, feu numero, ita enim quadrati diame- 
trus ad latus rationem habet, aliaeque numero inefiabiles 
magnitudines, fi cumejusdem generis magnitudinibus 
comparentur. Et hac de caufa huic tertiae definitioni 
(latim quartam fubjunxit, quae hoc melius explicaret } 
nempe, omnes ejusdem generis magnitudines rationem 
inter fe habere, quae, fi multiplicentur, fe invicem fupe- 
rare pofsint. Si rationem in Arithmetica definire yo- 
luiffetEuclides,nequidem additurus fuilfet,««7a?ra<roT;i7<*, 
^eundum ^<w///4/^»»,duorum numerprum,autetiam,nu- 
meratarum rerum> inter fe relationem fpedari : quod 
numerus cum numero comparari nequeat, nifi fecun- 
dum numerum» quo major fuperat minorem } vel con- 
tra, minor, a majore fuperatur j vel ctjam, alter alteri 
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cft acqnalis. Qiipti enim ad aliud relati duae funt fummJt 
& generales divifiones > aequalitas 6c inaequalitas. Itaque 
Nicomacho II libro Arithmeticae Ratio finitur, <Wo Ipm 
‘Ttpk d/ 9 ulj^( cr%e(ri4. duorum temmorum (duarum rerum 
numero finitarum) inter Je relatio. Theoni Smyrnaeo> 
cujus definitionem Arithmeticam fupra pag. 9. primo 
loco retuli J ^vatopuvo/xorevav, duorum terminorum ejutdem 
^eris : determinatione adjedla , ut fmt ejusdem gene- 
ris. Porro idem fere fuiflet, fi pro Kctxd iry\hadn:^ct, fi- 
eundum quantitatem tcdld (uyed^, ficundum ma* 
ffiitudinemt quod Scholiaftes habet pag. 11. v.22. nifi ad pe- 
culiarem vocabuli tti; ufum refpexifiet. quem ex- 
emplo fum illuftraturns. Sintenim in fchemate pag.42. 
duae lineae BF, FA. quarum major BF referatur ad mi- 
tiorem F A. Sunt itaque finitae. Si enim vel utraque* 
vel alterutra infinita efiet, neutra ad alteram referri pof- 
fet. Itaque fuppofita illa determinatione, generaliter 

? uaero xr 6 (r 6 p.,quoto,[oh quota parte minoris AF, major 
B illam minorem fuperct. Refpondere poflum, roa-u$t 
rriXka, tanto quanto, demonftrative 5 vel, quod commert- 
furabiles fmt magnitudines, roo-ukvocu, tanto quoto. 
Nempecum BF talium fit IX partium, qualium FA* 
VI5 major BF fuperat minorem V Ayiroa-oxi^heptotitate 
’ * * ’ ic etiam vfiAuion^i, certa magnitudtnei eXcmpli 


AB, BF'. Qijxro, TO(T«, quota parte minoris F B* ma- 
jor BA illam minorem FB fuperet Non poflum di- 
cere, quod ratio lineae AB ad lineam BF 

fit ineflabilis* feu, numero inepcpKcabilis. rc< 5 teautem 



Sint rarius in eodem fchemate duae lineae* 
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dicam, tanta quantitate, exempli gratia, 

F N. fcu, ut cum Euclide loquar , udid TrrjXiMJorrjra FN. 
Qparero' quantum femper exhibere poflumus; quotum 
autem, non nili cum rationis magnitudines funt com- 
tnenTurabiles. Casterum generale elle vocabulum to 
•jroarov^ quod & magnitudinem , & multitudinem com- 
prehendat, difeimus exScholiafte pag. lo. v. 24 . & ex 
Afclepio, multis locis. Sextus Empiricus jrpoc (laS-tj/jut- 
riKiif quarto libro eodem ufu accepit. t5 ttoo-S to 

ftif f w ev rotg <rwje}^e<ri arcifiactv-, S Sij fjJyeSl^ xaP^araf , zrepi 
o S7i fidXtgoi fi ‘yscofjtJlpta, rd ii sv AsToitrtv, 0 ’srep d^i^piog HaSrs- 
9tpt£y Trepi^v ij dptOfujrnc^ KciJctyhBTtzi. Quoniam cfuoti aliudeB 
in corporibus continuis y quod magnitudo 'vocatur, circa quem 
in primis 'uerjatur Geometria ; aliud in diferetis, quod nume~ 
rus exifiity circa quem Arithmetica occupatur. Latinus ler- 
mo adeo proprie haec vocabula exprimere nequit Re- 
(ftius lorlan to ttoo-w verteretur aliquotum, quia tfco-ov eft 
quotum, caeterorum interpretarionem haud lacile melio- 
rem reddemus. Ex iis autemquae haAenusdilIcrui,lique- 
re potelljcx interpretibus nullum, quid -zj^TiKOTtjg ellet , 
percepifle. FedericusCommandinus, limati judicii ma- 
thematicus, verut j quatenus ad quantitatem pertinet, per- 
peram ; fed cum pejore adhuc expbcatione : Videnehoc 
poti$udi3umJit, ut intelligatur proportio, qua in quantitate i 
non itemeay qua in aftimatione confifiit. Hunc autem Icru- 
pulum ipfi,injecifle videri polsit fcholium, quod in Grae- 
H^editione ante V librum legitur^cujus hacC funt verba: 

Hrf&v brX©' ikfi ■ rb TTocebv, itrUf ydg 6 Aby<^’ 0 fiiv eu 
e\di iu Ttecr^. ifgi .T^^u st dd^uieu e<sm ( le- 
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gendum a(p£A(^. aut addendum xp^cn/xov, poft vocem 

XP^ctv.) zr(of Ttjv Ts-a^irav xpeiav’ tS xard t6 zro<rov »dt] 
fV<' f'. Sed hAc(rationiiratio)Jub quotum cadit. DupUxemm 
ratio eU : alia m aftimatione ; alta in quoto jpeUata. Et qui- 
dem rationis in sflmatione fjieiiau nullus in hac contemplatio- 
ne ufui : alterius aut em ^ in quoto, quinque funt jj/ecies. Ifta 
ergo explicatio admodum mihi videtur inepta. Q,uid 
enim i in Mathematicis, cum tam multa de magnitudi- 
ne docuiflet Euclides, putandus ne eft ad hanc relatio- 
nem Iecuiidum3cftimium,qu3c incerta eft, &,utita di- 
cam, infinita, definiendo refpexiffc Necmagis hoc ve- 
rum eft, fi vel primo loco hic quintus liber fuiftct poli- 
tus. quippe jam, quid pars eflet, definierat, & quid muh 
tiplum. Hunc fecutus Qhwiui, fecundum quantitatem 
cxp\\c2X, fecundum quod una major eil quam altera j vel, 
minor ; vel, aqualis. Qjaod aeque verum elfet, fi pro xald 
•xyj^uKOTtjlay Euchdesdixiftct,x£(7<t 'Z3'0(rOT;77<<. Qyinimo li 
plane haec verba omifilTet, ut Arithmeticis fa(ftu fuperius 
vidimus, nihilominus haec confideratio locum habuillct. 
Nec egregium illud fcholium, pagina 12 adpofitu,Com- 
mandinus intellexit, ut ex ipfius verfioiie liquet, 6c hoc 
adjundlo commentario: Hoc idcirco di£lumvidetur,ut infi- 
mta magnitudmesa proportionibus excludantur. finita enim ma- 
gnitudo quantumiibet multiplicata tantum abeil ut infinitam 
ma^itudinem exuperet, ut ne aquare quidem pofiit unquam, 
Qvae quidem omnes hallucinationes inde propuUula- 
runt, q^uod vim vociibuli interpretes ignora- 

rent Videamus nunc, quid ad alteram definitionem 
explicandam hoc vocabuli, re<5le acceptum, conferre pot 
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Ac» Eucu HflX noa finc admiracioqe qu^am, Her-» 
mocime» te narrantem audiO» Haud putaiTe^, tantum 
obicuritatis interpretibus priebiturum fuilTe vqcabulpm 
TiiIaxiTfjc- quod eo (enfu > quo re<fte explicavit Bu- 

tbymiusiab omni antiquitate eft uTurpatum. Nimirum 
ex Grate* litteraturae» in Graecis difciplinis cognofeen- 
dis, negle^ cultura quid non ubique errorum eft ena- 
tum:' Hexmot. Majore cum admiratione me de alte- 
ra definitione diiTercntem audies. Nam & clari mathe- 
matici » & Gr*ci, reprehenfionem incurrent, quorum 
duos» ne ignotos accerfam, & oblcuros,hic pr*fentes vi- 
des j Eutocium dicOj&Tbeonem. Diferteenim utcr- 
que per rationis TnjXtKo-nilch ^jHWtitatem, te infelligere di- 
cit Too-oTrjk^^uotnatemS^xxtnix^^^i loquuntur» numerum 
denominatorem»a quo ratio denominatur, quod quale 
fit» fuperius tiarravi< Nempe»cum dieo,ratio dupla» nu- 
merum duo nomino,a quo haec ratio nomen habet: qui 
numerus duo» efi quantitas Teu magnitudo rationis du- 
Sic tripi* rationis quantitas eft numerus ternarius» 
a quo illa denominatur : fextupl* rationis» numerus fex: 
fiipernone rationis quantitas eft ij: fuperoftogefimae, 
1 , 0 . Eucl. Hoc equidem mihi perfuadere nequeo, adeo 
inconfideratum fuille noftrum Eutocium» virum exi- 
mium» quem omnes ex editis in libros divini noftri Ar- 
chimedis commentarus/M<*tf^l*a7<»uT«7oi' [.udicant. Eutoc. 
Nunquam credidiftem, 6 Euclide» tam facile» non di- 
cam, novis dogmatis te capi potuifte» fed verbis»qu* no- 
bis fiurere videtur hic Hermotimus. Quamvis non pot 
fim non adfentire iis> qu* de vocabulo Tr^Atxorijc.expli- 
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cavit. H*c enim clarorum madicmatieorum aadori- 
tate funt roborata. Sed quid dices» fi non tantum ex tux 
definitionis verbis hoc me collegiflfroftcndam ,fed etiam 
demonftradonehanc explicationem cbnfirpiaffe. Ciim 
propofitarum rationum quantitates in fcipfas multipii-f 
cantur, inde fieri inquis rationfem. Per 9n?A<*<»r^7(«,quaa-. 
titatem cujusque rationis, vel intelligis illius rationis ma- 
gnitudinem , quae in duorum terminorum, vel conti- 
nuorum, vel diferetorum, relatione fpe<5tamr j fecun- 
dum quam magnitudinem una ratio altera major mi- 
norve cenfetur 5 vel etiam, ipfas magnitudines, feu ter- 
minos, qui rationem conftituunt, & quafi comprehen- 
dunt. Pofterius intelligere nequis. Neque enim ratio- 
nis alicujus termini , inter fe multiplicati, alterius ratio- 
nis, cum qua illa comparabitur, vel antecedentem ter- 
minum, vel confequentem conftituent. quod exemplis 
probabo. Sint enim duae rationes , fcfquialtera 1 , & fu- 
perquarta quarum terminos, feu quantitates, nempe 
rationis fefquialterae, 3 ita enim 

loqui amas, vel potius, ex’ dTi^rj^agi inter Je multiplicatae» 
faciant 6. item rationis fuperquartae quantitates, 5 & 4» 
inter fe multiplicat* faciant 20. Nequaquam , fcio, di- 
ces, rationem feu X- aut» f‘ majorem numerum ante- 
cedere velis, 'J. compofitam efle ex duabus rationibus, 
j Quamvis in innumeris exemplis id fit verum_j. 
Sic enim multiplicati rationum termini compofitam 

exipfis rationem facient J feu ]. & J. ♦ rationem ". & 

” rationem feu 'J, feu ‘. quoniam in his exemplis 
tres numeri immediate fefequentes, rationes duas con- 
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ftituunt : adeoqncyfi duo cxtrcmiVrationcm exhiben- 
tes, eodem numero intermedio multiplicentur, ratio illa 
variari nequit. Hermot.; Optime hoc, Eutoci , & 
plane exEuthymii fentenda. Infulla eflet illa rationum 
compofido. Attamen nec priorem tuam fententiamuUo 
modo veram cenlet. Caufam jam dixi, quod 
tjuantitates , velis efle iroa-oTtjJag, qmtitates. Atqui Tryj?\i- 
x6t^o(, quantitates rationum inter Ic multiplicandas di- 
citEuclides j non Troa-ortfJcK, numeros hujusmodi, quibus 
rationum effabilium antecedentes, ad unitatem , tan- 
quam communem confequentem, relatae explicentur, 
quod hoc modo rationes numero ineffabiles componi 
nequeant. Sed&ipfc y quod notandum dicebat Euthy- 
mius ; de hac tua explicatione, quam aliorum matliema- 
deorum au<5loritate fedu<5lus, obdnere petis, dubitas, 
cum in fcholio in XI propofitionem libri I. Conic. 
Apollonii, magnitudinum numerisineffabilium 
mentionem facis, quas fecundum hanc explicationem 
componi poffe redlc negabis. Componi autem polle 
docebit te deinde Euthymius. Per quantitatem , inquis, 
Commandino ixittt^^vtttsinteUigeHdo numerum^aquo pro- 
portio ipfa denominatur. In multipltcibui quidem quantitat 
erit numerus integer ; in reliquis vero habitudinibus neceJfeeH 
quantitatem numerum ejfe , £?* partem yfiu partes, nifi forte 
quipiam veitt etiam dppjjr^f, videlicet qua exprimi non pojfunty 
habitudtrus ejfe , quales junt magnitudinum irrsttionaliumj, 

Eucl. ReAe hoc ultimum addis, Hermodme. Non 
videre illi, me vocabulo ■xfiAiKOTtjf refpexifle etiam ad 
numeris incf&biles rationes, quas componere Geometra 
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poteft} autillarum minorem a majore auferrc;^ HermoiC 
Contra Cenfet Ecitocias, qui rationum compofitionem 
Ariihmctic* confiJerationis efle (latuit, & primo nu» 
meriS) deinde per numeros etiam magnitudinibus tnelTe 
dicit. Verba ex illo in Apollonium fchoiio proferam-: 
Non pertuf(>entHr MHttm tfni ta htc inciderint , ijitod ratiomtn» 
cpmpofitio ex artihirteticu demonftretur. Anitejut enim bujut* 
modidemonflrationibMfAOeutt conf neverunt ; qtu tamen ma^ 
thematiat potiue funt cjuam anthmettet, propter analogias, 
tAdde ejuod cfuefitum Arithmeticum efl. nam proportioaest 
proportionum quantitates^ 0* multiplicationes primo numeris ^ 
fecundo loco per numeros ^ magnitudinibus in funt. Ad haec, 
inquiebatEuthymiustmultisdifputare nolo, quippead 
illam quaertionem devenietur, utra harum fcientiarum 
natura prior fit; Arithmetica, an Geometria. Sed in no- 
ftra difputatione illud quaeritur, inquanam harum feien- 
tiarum generalius ratio (peAetur, utrum in Geometria* 
an in Arithmetica. In Geometriadicit cum Euclide, <3c 
procul dubioetiamcuindivino Archimede Euthymius. 
Archim. AttenteHermotimum,Euthyrnii fui dogmata 
narrantem, audio, quem commodiorem ha<5lenus,6Eu- 
clidednvenifti quam putaras. Illa ipfi js explicatio voca- 
buli trri^sitoTtjc in tua rationis definitione eft verilsimi_*4 
Eandem illius vocabuli fignificationem,& ufum, in de- 
finitione rationum compofitionis fumma cum ratione 
admittendam (latuit. Ut autem ibi duobus modis hoc 
vocabuli acCeptum difieruit ; ira etiam in hac definitio- 
ne duabus fententiis, ex diverfa hujus vocabuli acceptio- 
ne, variatur. quarum illa, quam Euthymius profert» 
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iiem^ ini^uH0Tij}ei(y {jHdMtt4tes te dixiHej ut fignificares, 
■toauiRumed^ ineffabiles magnitudines rationem habe» 
fe,&hujufiimodi rationis componi pofle,noftra eft,& ve- 
terum oittniumf<thtentia*adeoque Verifsima. Hermot. 
£xplosa Ttai^j ^utbciia & reliquorum/ententia, de quan- 
titate ratkmknumero exhibenda, altera non minor dif- 
ficultas verttiknda reftat 5 utrum per mjXptoT^uc, quan- 
1it4tes,m hac definitione, ipfae rationum magnitudines, 
ftntccedentes& confcquentes,intelligendacfint j an vero 
Vationum quanritates ; quae in antecedentium ad confe- 
quentes relatione fpedlantur i non quidem numerisjf^ 
magnitudinibus, exhibitae. Utraque fentehtia fuas cau- 
fas habet, quas ordine pandam_*. Sed prius, inquiebat 
Euthymius, quomodo rationes, numeris exhibitae, com- 
ponantur, tibi explicabo. Sint duae rationes, 1 < 3 c quas 
componere, Icu addere, velis. Antecedentes igitur ha- 
rumduarumrationum,j&/^,interfemultiplicabisj fiunt 
li. 6c item confequcntesiZ 5 fiunt 6. Hi duo fadti nu- 

meri3 nempe antecedens 12, fadtus ex duobus antecedefn- 
tibusj &confequensd,fatfh 3 s ex duobus confequentibus*, 
rationem conftituunt duplam "jfeu in minimis termi- 
nis \ » compofitam ex duabus rationibus, nempe fefqui- 
altera [ , & fupertertia *. quod fic planum fiet. Multipli- 
cetur decufiatim,;}'/£t9-«aif, vel prioris rationis antecedens 
ih pofterioris con(equentem,utfiatp ; vel prioris rationis 
tonfequens in pofterioris antecedentem, ut fiat 8- Si 
enim alterutrum numerum 3 vel p, vel 8 5 medio inter 
iz & d loco collocaris, videbis rationes duas,".*, vel J, 
prioribus duabus [. * aequales. Sic J & ’ compofitae, fe- 
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ciunt rationem * feu J.. multiplicatis ipter fe rationunjbfr 
rum antecedentibus» 2> & 3 5 ^ conletjucntibusji i 
Item ^ <3c [ compofitae i id eft, [ duplicata j , faciunt *. ^ 
ratio 1 duplicata facit rationem ^ ,, Qi}odfiwii>oren)far 
tionem a majore auferre velis» primum explorandunai 
tibi, utra propofiurum rationum fi? minori . quod fi|i re- 
dudlis rationibus ad communem terminum j. vclantCr 
cedentem, vel confequentem i ut fupra pagina vidfc 

mus. Ita enim ad communem confequentem rjidudte 
rationes erunt * & Major J ; minor * , ob cau> 

fam ibi didlam. Exceffus autem , quo major ratio l mir 
norem \ fuperat, eft ratio J. Similiter rationes, 1 & J, re- 
ductae ad communem, exempli causa, antecedentem , e^ 
runt “ &'J. quarummajor '* fuperat minorem 'j,ratiot 
ne l. quod fi ad communem confequentem illas reduxe- 
ris, *i eandem excefsivam rationem ’ habebis. Idem 
vulgari operatione confequeris. Alterutrius enim pro- 
pofitarum duarum rationum termini invertantur de-: 
inde antecedentes inter fe multiplicentur, &item confe-: 
quentes. fi infuper decuflatim multiplicaveris, habebis 
communem terminum, medio loco collocandum, ad 
quem extremi relati, majorem rationem & minorem im 
dicant. Secundum hanc operationem rationes fic 
collocatae ,, dabunt hos tres terminos, 8-d.p. quorum 
extremi 8 & 9, rationem excelsi vam conftituunt: medius 
autem communis eft , ad quem utriusque rationis ' & J 
quantitas expenditur. Si pofterioris rationis in hoc ex- 
emplo terminos invertas, M operatione lacfta hos liabe- 
bis terminos , 9. 12. 8. 1 » quibus idem perlpicitur. Jam 


DE PkOPOR^lONJBUSi pf 
ad propofitum revertamur. Si igitur per 

irttelligi Euclides voluiriet iplas rationum ma- 
gnitudines, antecedentes &conlequentes} quales fune 
termini, 3 & 2, rationis J. item 4^, rationis * aliter lo- 
cuturusfoiflet j certe loqui debuiifet. hoc nempemodo: 

X6y<^ SK Xoym crvyxeicS-aJi ^systttj, ^rav aj rm Xofiav xjyAi- 
KOTijlsf fV To)^aTrXcia‘iduB-Ha-aj \, «/ (jdv ^yil/jusvaf izr} 

T«V ^yvfJtdvac df ^ ixofieveti ext rdf eTrofjtJvuft voturrl rtm 
^ov. Ti^tio ex rattonibut compofita dicitur , cum ratio^ 
num quantitates inter fi mukiplicata : antecedentes qui- 
dem in antecedentes ; confiqueMesdktem in confimentes : fe- 
cerint aliquam rationem^. Eutoc. litio vero his verbis 
illam definitionem concepifiet : ormrd rdv Mym rjy» 
fU¥U izd dXisjj^a, voPi^airAatrMo^EiiJct, voiMnv ijyij/ievop' 
epjdag rd sTofuva^eTrbfievo». cum rationum antecedentes (ma- 
gnitudines') inter fi muUipUeat af fecerint antecedentem Jl- 

militer confiquentes, confiquentenu. Nam quid ijydfisvov fjJ- 
yt6®‘ucf4ex6iisvoVf antecedens magnitudo cfiet, dc quid 
confequens, jam quinto libro definierat Hermot. 
Acut^ hoc mones. Attamen magis Euclidi placuit vo- 
cabulum T^AixoT»;?. pro quo, ut fupra monui, pagina 8<^. ' 

in rationis definitione ulurpare potuifiet vocabulum». 
(Uye6(^. nifi Pythagoricos (ecutus, omnis mathefios pa- 
rentes; quorum inter rb iro<rbv, quotum,dCTb -x7j?Jxov,quan - ' 
tumy diftindtiones paulo ante retuli ; folemnia illorum 
vocabula potius adhibenda cenfuillct Iftud autem». 
e<(>’ eaoldff in fi ipfiu, quod & tuo, Eutod, tempore in hac 
definitioneledlum fuit, pro quo en-' dXt^^Mc reponendum 
monui, ab inlulfis librariis, dc naqttdwpBuleug., mutatum 
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ccnfet. Porro fi alteram fententiam fequamur, qua ma- 
jorem in re, quam in verbis difificulfatem p^it,ita loqui 
pocuiHet : Ady@* ex Xoym ffuyx«o^«f Asyera^i orae <y ta«» 

Ady«» 5n?A««}T^7ef, iv' ToX^7r^MS-Mc3-^ajy(riYpVi 

TroXtMir/uta-tda-affcoi}) Troiuai rm Tnj^^JKon^u. Ady» 
ex i^ationibtu conjlare dicitur ^ cum rationum illarum 
qiMntitates inter fe multiplicata ([feu poftquam fi invicem mul- 
tiplicaverint i) fecerint aliquam rationis quantitatem. In ipla 
re dixi majorem eflcdimcultatemsquod hac multiplica- 
tione quantitatum, tantum unam quantitatem, feu ter- 
minum antecedentem nancifeamur, adeoque non ratio- 
nem 5 quod erat propofitum. quippe non terminus ex 
rationibus componi dicebatur, fed ratio. Hanc tamen 
fententiam infigni quadam interpretatione fe juvare pofle 
dicebat Euthymius ; nempe, ut dicamus, confequentem 
rationis terminum ubique efle unitatem. Quod etiam 
adparetex ipfis ratiorium nominibus, quae illarum quan- 
titatem, fecundum Eutocii,& Arithmeticorum fenten- 
tiam, exprimunt j cum tantum antecedentem rationis 
effabilis terminum nominent, cujus confequens eft uni- 
tas. Hoc in multiplis rationibus eft evidens ; ut in du- 
pla, denominator eft duo, terminus antecedens rationis 
duplx, cujus conlequens eft unitas. Sic tripla rationis 
denominator & antecedens eft 5. odlupla, 8- In fuper- 
particularibus denominator illeeft unitas particula^ in 
fefquialtera,unitas &femis,ili in fupertertia, 1 ] ; in fu- 
perquarta, infuperquintadecima,!, J. quxomnes com- 
munem habent confequentem,unitatem. Superpertes 
nomen habent ab unitate & aliquot partibus, tanquam 
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antecedente terp3inp, fttniU^er ad unit^tein , tanquam 
omnium rationum communem confcquentem, relato. 
Et quidem fi partes ill* fint duje tertiae, ratio fuperbiter- 
tia dicitur ; at antepedpote 1 1 fi tres quarta:, fupprtri- 
qoarta,abantecedente i*. Hicautem antecedens in nu- 
meris invenitur, diviib antecedente propofitac rationis 
termino per ejus confequentem : adeoqueeft,utpropo- 
fitae rationis confequens ad fuum antecedentem, ita uni- 
tas, tanquamconfequens, ad hunc novum antecedentem, 
exempli gratia, ut 2. 3 : i. ij. & eft,quod tu,Eutoci, 

de rationum compofitionedcmonftrafti. Eu^oc. Hsce 
confirmandae meae fententiae faciunt. Hekmot. Si quo- 
que de confequente rationis termino, feu unitate, men- 
tioneni injeciife. Ita enim ejenominatores tuos confi- 
deras, ac fi uno illo antecpdente termino^ quan-> 

titas eflcntialis exprimatur, quod plane impofsibile dicit 
Euthymius. Nec Euclidem puto huic pofteriori expli- 
cationi definitionis fuatadfenfui-um. Eucl. Primaek- 
plicatip mentem meamj quam definiendo exprefieram, 
interpretatur ; quamvis ingenipfa quoque fit pofterior. 
fcd illam incommoda non pauca fecum trahere video. 
Illud fane me maxime adfiigjt, tantum errorum fuccre- 
vifle ex meis dcfinitionibus,quaF'^ni lenfum partim non 
perceperunt viri eximji » pa^Um fupini librarii corru- 
perunt Her mpt. Praeterea, quod toties dixi, nu- 
meris jncfFabiles rationes h?ecdo<ftrina de denomina- 
tpribus non comprejvendit, , quod maximum ?ftin Eu- 
tocii interpretatione erratum-: r 111^ aptem, quibuscun- 
que irrationalibus lineis exljjbitas , ita componemus. 
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Sint dux rationes ineffabiles 3 A« B : Cs D. quas coni' 
ponere , feu addere, velim... Ducatur linea infinita . 
FG. & a quovis in ea pun<5lo E ponatur linea E F, x- • 
qualis ipfi A ^ & ab altera parte pundli E, linea E G, 



xqualis ipfi C. Deinde fupra diametrum F G defcri- 
baturfemicirculus: &a pundto E erigatur perpendicu- 
laris E H. Rurfus in linea F G infinita, fumatur ab una 

f )arte EK , xqualis ipfi B ; & ab altera parte EL, xqua- 
is ipfi D. & fupra diametrum K L defcribatur femi- 
circulus, perpendicularem HE fecans in M. Poftea 
fiat, ut M E ad E H, feu EN ipfi xqualem, fic HE ad 
EO. Dico rationem OE ad EM,compofitam efle ex 
duabus rationibus A, B } C, D. Cujus demonftratio 
ex Euclidis Elementis eft manifefta. Cum enim re<ftan- 
guloab A,Ci hbceft; F E, E Gi squale fit quadra- 
tum ab HE: Item redtangulo a B, Dj hoceft, KE, 
E L, xq^ualc fit quadratum ab M E 5 & xquangula rc- 
ftartgula rationem inter fe habeant ex lateribus compo- 
fitam ; erit ratib quadrati ab H E, ad quadratum ab 
EM, corapofita 'ex ratione A ad B, & ratione C ad D. 
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Rationis autem quadratorum ab HE & EM dimidia 
eft ratio laterum H E, E M. & hujus rationis dupla> ex 
conftrudtionc, ratio OE ad E M. quod monftrarc o* 
portebar. Harum autem rationum magnitudines fc- 
cundum hos numeros adlumfit- A media & irrationa- 
lis, aequalis eft lateri lateris quadrati j feu, ut loquuntur, 
radici radicis ex tJpiz. B, eft partium 6 . C, radix ex 32. 
D, radix ex IO. Eucl. Optime hoc, Hermotime, 
& plane ad noftram mentem_t. Sic antiqui rationes 
compofuerunt , pofitione datas, & numeris ineffabiles. 
Hermot. Non intellexere iginir propofitionemXXllI 
fcxti elementi, qua definitionis illius de rationum com- 
pofitione exemplum demohftrafti. Haec aUtem omnia, 
quae vobis narro dc ratipnum compofitibne, & de ver- 
bis, quibus illa eft tradita, nunquam, inquiebat Euthy-* 
mius, fe moturum fuifle,nifi falfifsirhurh dogma, &qu^ 
maximam errandi anfani aliis praebuit, inde fuiffetfabri- 
datum. Hac enim denominatorum inter fe multiplica- 
, done fultus hicTheo Alexaindririus, geometra alioqui 
eximius, quod ex Commentariis iri Ptolemaei Magnam 
Conftrudlionem videre eft, adleruit, triplae rationis du- 
plam efle fextuplam. V erba ejus fopra, pagina 25.v.2g, 
dcpag.ld. v.ig. propofui 5 quae eX Commentariorum 
libro primo, vulgatae editionis pag. 62, funt defumpta.,» 
Hunc fecuti recentiores, volumina fua his paralogifmis 
impleverunt. Elementa quoque tua, Euclide, ad quae 
fufe hoc tradidit Clavius , hanc explicationem ferre funt 
coadta. Eucl. Hac narratione percellor, nec, quid di- 
cam , habeo. An Theo , nofter Theo , dixit » rationem 
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fexmpUmefleduplainraaonis pipiat adeone raripncm 
jam illo tempore finc ratione mathematici confider^- 
runt i nec Graea verba tura homipes intellqcerunt, 
anibus qua ratio alterius cllet dupla^ qua tripla > qpa- 
drupla 5 qua fcfquiaitera elfet ratio alterius raupnU, & 
fupertertia, &fuperqugrta,&,ut yerj)o dicam, quacuur 
que polsibili rapone alteram fuperans » aut ab pia defi- 
ciens i T H E o. Cefte cum ratione hoc adfirmafie vi- - 
debor,fi demonftratio mea infpiciatur,&remm natura, 
ex qua exempla, ad afnulsim quadrantia , depromere 
polium. Hermot. H9cpoft, ea videbimus. Huneverd 
arorem ampliavit Gr^orius a S“ Vincendo, qui gran- 
de illud opus Geometricum, deQuadraturaCirculi,an- 

te feptem annos edidit, fi effeiaum fpedlemus , conam 
folo laudabile. Hic,ut fcopum ferirepde rationum pro- 
portionibus, leu,ut ipfc cum Boethio vocat,Proportio- 

nalitadbus Geometricis, prpuilitnova inventa i revera. . 

autem mplta. nova errata. Namque in folo odavo libro,, 
qui hujus doiftrinae lundamentacontinet,cenramfepten-. 
decim fallas prqpofidones numeravit Euthymius : tot 
nimirum,quqtEuclid^ fundamentis carent. Apollon. 
Hic magnam tempeftatera furgere video. Revera mira 
mihi accidunt , quje hic narrat Hermorimus j cum ab 
illo tempore,quo hac quiete mihi frui licuit, nulluna hu- 
jusmodi evidendbus erroribus dreumventum audive- 
rim, cujusmodi, florentibus adhuc literarum ftudiis, & 
QraEcahumanitate, eximios virosabadqs dicit. Archu^ 
Et me ,fat^qr,haec turbant. jSi enim Euclidis elementis, 
facdibu 5 ,& extra errandi a^ni, ut nqbis fcmpervifiup 
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tot 


efl:> pofitis , ifthuc accidit» quid de meis fcriptis, eorumr 
que interpretatione,fa(5tum putabo^ Illis enim, t^nquam 
firmilsimis fundamentis Tuperllruens, in demondranda 
odlava propofitione libri fecundi deSphxra & Cylin- 
dro>rationem dixi ifibuoAidv/erquialteram rationis i feu 
&rationem*elIe(liTAc((ribvct,duplam rationisgleu 0.ui 
aliter loqui potui ; qui aliter ratiocinari ^ Her.mot. 
padem lolida explicatione confirmavit tuus Eutocius. 
S,ed, ut vides, nec Theo hoc intellexit,nec ex pofteriori- . 
bus mathematicis, ad noftra ufque tempora, ullus. Illos 
autem errores, ut dicere folet Euthymius,ob negledlum 
Muflces (ludium, qux in rerum omnium rationibus ac 
proportionibus inveftigandis occupatur, mathematicis 
Deus immiht j uti olim Deliis Apollo pellem, quod 
Geometrix , qux in rationibus ac proportionibus de- 
monftrandis verfatur, nullam ilh operam darent. Hoc 
ex propofito iis problemate de cubi duplicatione liquet, 
cujus perHciendx nullam aliam viam reperiemus,quam 
qux, inventis inter redlas duas lineas, quarum major mi- 
noris dupla efl, duabus mediis proportionalibus, foler- 
tcr ab Hippocrate Chio efl excogiuta. In naturalibus 
autem vix ulla evidentiora exempla reperiemus omnium 
quae in rationum doc5lrinadifquiruntur,quam quxMu- 
dea fuppeditat. Sed noflro tempore fi quisMuflca co- 
gnofeere defideret,, fundamentis illorum n^ledis, ad i- 
[>l&m praxin fe(linat,quam fmecaufa&demonflratione 
ad^ifeit t^q|Ueini^le^^uju^pdimuficisvixupus 
.canonicus mvenietur, cum olim omnes Pythagorici, d- 
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collocarent. Cacterum multa hic movenda dicebat Eu- 
thymius, antequam folide ad Theonis argumenta, & 
Vincendi omnes falfas propofitiones, refpondere polsi- 
mus. Haec vobis edilTerefe conabor, led ea lege, ut filen- 
tium plane Pythagoricum fervetis. E ucl. Servabimus, 
modo paralogifmis nullis tua intricaveris. Hermot. 
Evidenrilsimis exemplis, & ex media turbapetitis eafum 
illuftraturus,quaereram naturam preflb veftigiofequen- 
do in rationum Geometricarum do(5lrinaprimus,omnis 
antiquitatis,& veftra poftea,uti fperojconfefsione, inve- 
nit Euthymius. Firigamus itaque lineam Nn (in dia- 
grammate pag. 98 .) efle terrae diametrum, cujus centrum, 
A. quatuor autem homines, Septimium, Odtavium i 
Nonium,Decium,in A, tanquam terrae centrojconfifte- 
re 5 quorum bini,Sepdmius&Odlavius,ad nos evade- 
re conentur per radium A N j reliqui bini, Nonius & 
Decius contra, ad noftros antipodas, per radium A n. 
Ponamus primum, omnes xquali celeritate ad fiiperais 
auras tendero. O^are quo temporis (patio, ex eodem 
loco A, ruditer loquendo, iter ingredientesSeptimius& 
0(5tavius veniunt in B ; Nonius & Decius, in alteram 
verfi partem, perveniunt in b : & cum Septimius & 
Odtavius veniunt in C 5 Nonius & Decius veniunt 'in 
c : bini ac bini, aequali celeritate iter accelerantes,donec 
eodem tempore omnes, ad fuperas auras evadant; fed in 
diverfas partes, nernpe Septimius & Ocflavius,ad nos ; 
Nonius 3 cDecius,ad noftros antipodas. ItaqueSeprimii 
celeritas ad celeritatem 0 <flavii eft in rarione nulla, (eu 
nihili ; quia cum Septimius unum milliare confecit. 
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etiam Odavius, ejus comes, confecit iftud milliare u* 
iium ; quare iter unius ad alterius eft, ut i ad l Et cum 
Septimius duo milliaria confecit,etiamOdtavius eadem 
[ duo milliaria eft emenfus, quae inter fe funt, ut i ad 2. & 

1 porro progrediendo, ut 5 ad 5. ut 8 ad 8. ut 100 ad 100, 
Cum itaque nulla inter Septimium & Odtavium in e^ 
l menfo itinere fit diftantia, xqualem rationem, quam 
I nihili feu nullam Euthymius vocat, in ipforum celerita- 
I te lpe< 5 tamus. Omnes autem nihili rationes , uti funt 
[ I- !• ^ Io^ inter fe funt aequales, quemadmodum in 
I Logiftica omnes notx nullx, 0,0, o inter fe, tanquam 
[ nihili res,xqualesexiftunt. SimiliterdeNonio&Decio, 

I in alteram partem tendentibus,ratiocinabimur. Rurfus 

f ponamus feptemhomines,Mxvium,Septimium, 0 ( 5 ta* 

I vium, Sempronium, Nonium, Decium, Sejum,in terrae 

I centro A confiftere, quorum medius, Sempronius, in 
centro A immotus mafieat : quatuor autem xquis paf 
fibusiteraccelerent jbiniac bini; SeptimiusdeOdaviusj 
ad nos tendendo j Nonius & Decius, ad noftros antipo* 
das. Mxvius autem duplo celerior fit Septimio, vel co- 
mite ejus, Ocftavio ; feu, duplo majus iter conficiat Mae* 
viuseodem temporis fpatio, qudmSeptimius, vel comes 
cius, 0 (fta vius. Sejus item in alteram partem verfusj 
duplo celerior fit Nonio vel Decio. Qjaare quo tem* 
poris fpatio Septimius cum comite Odtavio veniunt ad 
D i item Nonius cum comite Decio ad b ; Mae^^^ius venit ' 
adC,&Sejusad c. DeindequandoSeptimius cum co- 
mite Odtavio veniant ad C ; item Nonius cum comite 
[ Decio ad C', Maevius perrexit in E,&Sejus in e. dcfic ul- 
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terius prpgrediendo» in dupla djHantia. Q^aigitur cc* 
leritads ratione, nempp dupla,Mxvius, nobis fpedtanti- 
bus, adfcepdcndo ex centro. A, fuperat Septimium dt 
0(5d|yium j eadem celeritatis ratione Sejus luperat No- 
nium & Decium dcfcendendq, nol^i refpediu, a^ qOr 
ftros antipodas : id eib, eadem celeritatis rauone Nonius 
velDecius deficit aSejo. Quare hoc ordine nobiscon* 
fpicientur , M^vius, Septiqiius cum comite Odlavio, 
Sempronius, Nonius cum comite Decio, Sej us. Itaque 
bini, Maevius & Septimius nobis viciniores,eadem ratio* 
ne a centro A abfunt, qua in alteram partem ab eodem 
centro A difiant Nonius dc Sejus. Ideoque fi omnes 
confifterent, forte in E,C; c,e,&iterSempronio,incen- 
tro A confidenti, ingrediendum efiet in alterutram par- 
tem, tantundem laboris furcepturus efiet,ut vel adSepti- 
mium in C veniret, vel ad Nonium in c i item, ut ad 
Maevium in E pergeret, vel adSejum in e. Haec itaque 
fic funt fignanda : numeris au- 
tem fic : [. Seu, una nihili rationum omil^, 

Porro ratio dupla, * a ratione nihili | tanto Ipatio abeft, 
quanto ab eadem ratione nihili in alteram panem abed 
ratio dupla | , quam noftri refpedtu, & difiindius lo- 
quendo, fubduplam cum antiquis vocabimus. Itaque 
ratio l aequalis efi radpni ' j fubdupla duplae : qvanpvis 
ratio l non fit eadem quae ra^o % Ideo auteni rauo [ ae- 
qualis ed rationi h qu,od inter iUius (erminpsi & 2 ,Ho 7 
nium ^ Sejpn;! , taptum ipten^allum fit, quantum ipcer 
hujus. ;g;idid9^ 2 i> M^vipm.^Spptimium. Eugju 
HppQeP.o^^^^l^j^^^cntis^duupjetrprep^^^ 
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Padhis ftiqi filenrium. poftea>ubi quap dicereinceperaipi 
fdiflcruerpjtuasdenionftratiQnes videbimus. IntervalT 
Ium auteuijfeudiftatitia inter has duas rationes eftrj^- 

tio bis duplajfcu Qjjpniam enim ratio nihili J fuper 
Kf rationem 1, ratione fcd rationem nihili fuperat ra- 
tio 1 1 ratione It EfgO ratio dupla J fuperat rationem 
fubduplam 1 » ratione bis dupla > id eft , quadruplans, 
Qupd edam ex addidoqe planum fit. fi enim rationi 
fubduplae addatur ratio quadrupla, inde fit, feu compo- 
nitur rado dupla» in his terminis minimisjZ. 4.1. nempe 
binariusadunitatem relatus duplam rationem fecit, com- 
pofitam ex fubdupla, 2 ad q. 3 & quadrupla, q. ad l 
R urfus ponamus odto homines, quorum quatuor, Lu- 
cius, Maevius, Septimius cum comite Odlavio, a cen- 
I tro A ad nos tendant 3 reliqui quatuor, Noniuscum co- 
! mite Decio, Sejus, Tidus, a centro A tendant ad no- 
^ Rros antipodas. Celeritatis autem inter iplbsfitdiverfi- 
tas : & quidem Sepdmii celeritas ad celeritatem Odla- 
vii, fit in ratione nihili 3 quia dum Septimii comes po- 
nitur Odtavius, aeque celeres ambo intelliguntur. Sic 
de Nonio & Decio. Maevii autem celeritas ad celerita- 
tem Septimii fit in ratione fefquialtera 3 id eft, Mxvius 
triamilliaria Conficiat quo temporeSeptimiusduo. Rur- 
fusLucii celeritas fit fefquialtera celeritatis Maevii3 id eft, 
Lucius tria milliaria conficiat, quo temporeMxvjusdup. 
Ergo eodem tempore, quo.Sepdmius conficit milliaria 
duo 5 Maevius conficit tria 3 Lu€ius,quatuorfemis. & 
cumSepdmiusconfecifqu.atuor,MaBviuscmcnfuseftlcj, 

[ Lucius, novcm_,, IgKur Lucii celeritas ad celeritatem 

bd 
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Septimii (novem miliiaria ad quatuor) dupla eftcelcrv 
tatisMxvii ad celeritatem Septimii, (fex milliarium ad 
quatuor.) Lucius enim eadem celeritatis ratione fupe* 
rat Maevium , qua celeritatis ratione Maevius fuperat Se- 
ptimium : nempe Lucius tres milliarium terniones(hoc 
elL novem miliiaria) coniicitidum Maevius conficit mil- 
liarium terniones duos,(^ hoc cft, fex miliiaria.) Rurfus 
Maevius tres milliarium biniones ( id eft, milliana fex) 
conficit, dum Septimius conficit biniones milliarium.* 
duos, ( id eft , miliiaria quatuor. ) Haec ita fignantur. 

numeris autem fic : Similiterad 

alteram partem,Titius fefquialtera celeritatis ratione fu- 
peret Sejum j Sejus item fefquialtera celeritatis ratione 
fuperet Nonium, utprorfus iifdem rationibus inter fedi- 
ftent hi ad antipodas noftros tendentes, quibus inter fe 
diftant,quiad nos evadunt. Haecita fignamusj^l^iT 1^” 
numeris autem fic : *. Conjun<5tim utrafque ea- 

rundem rationum in diverlas partes progre(siones,una 
nihili rationum omifia, fic exponimus : *. Cum 

itaque ratio fefquialtera * tanto fpatio abfit a ratione.^ 
nihili % quanto fpatio ab eadem nihili ratione ^ abeft 
ratio fubfefquialtera hx dux rationes, fefquialtera, 
fubfefquialtera, inter fe funtxquales ^ quamvis non 
fint exdem. quod una tanto exceftu nihili rationem fu- 
peret, quanto defedlu altera a nihili ratione deficit : feu, 
quod una tanto (patio ad dextram diftet, quanto alte- 
ra ad finiftram. Inter fe autem hx dux rationes, fefqui- 
altera dc (ubfefquialtera, diftant ratione bifiefquialtera, 
feu duplafuperquartl quod edam cx additione fit evh 
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dens. Si enim rationi fubfefquialterae duplafuperquarta 
addatur>inde componitur ratio refquialtera> in his mini^ 
mis terminis, 6. 9. /f. quippe ratio felquialtera 6 ad q., 
clonftat ex ratione rubrefquialtera^ ($ ad p,dcratione bif^ 
(efquialtera , feu dupiafuperquana , 9 ad 4. Similiter 
rario biliefquialtera, (eu duplafuperquarta *, major ell 
quam rado fubbiltefquialtera. feu rubduplaruperquarta, 
radonequaterrerquiaItera,reurationebirduplaluperquar> 
ta,hoc eft, ratione quintuplafuperfextadecim^, 'c. id 
^ quod ex additione quoque patet. Si enim rationi fub- 
biflcrquialterx ^,feu addatur ratio quaterfefquialtera, 
Ji, inde conficitur ratio biflef ' 


ginta deberet, deinde autem ct , 

bito retineret quinquaginta.,. Si pro centum tantum 
acciperet quinquaginta , foluto debito nihil retineret. 
Idem quoque redudtione planum evadit. Reducantur 
enim propofitx rationes ad rationes alias : ma- 

gnitudine quidem eafdem; diverfasautem, quod omnes 
eundem habeant terminum confequentem : nempe ad 
has, f J. If. Ratio aequalis eft rationi J. rado 

rationi *. Sic aequales inter fefunt& reliquae, jJ&J. 

Major autem eft ratio | j quam ratio J‘, radone 'J. 
Nihil autem ad rem, quod hac redudione, praecedenti 
exemplo adeommodata, Lucius 81 milliaria conficiat, 
dum Tidus, quem Lucio celeritate parem antea ftatue- 
bam, conficit tantum 16. Poni enim poftiint hi duo, 
Lucius 6c Titius diverfae celeritads, fcd in hoc exemplo 
propordonaliter ab utroque abefte debent Maevius & 


minimis terminis, 36. gi. 16. 
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Sejus : iliemilliaribus 5^i hic 24. Ideoque Nonius fef- 
quialtera celeritatis ratione fuperat Sejum,dc hic eadem 
ratione Titium j contra atque priori fuppofitionefe in- 
vicem fuperabant: hoc modo,l^t.. 

Porro idem eft» 11 ili* rationes reducantur ad a- 

lias aeque magnas, (ed quae communem habeant termi-* 
num antecedentem^ quales funt,i^J‘.^J.|J.J*. 
dST Tititr Haecalio exemplofum illuftraturus. Sup- 
ponantur enim quinque homines, Cajus,Lucius>Mae- 
viusjNonius cum comite Decio, in centro A confiften- 
tes, qui ad nos per radium AN evadereconentur. Illo- 
rum autem celeritatis hoc fit diferimen, quod quo tem- 
pore Cajus ab A ad N venit, Lucius veniat adK; Mae- 
vius ad I i Nonius cum comite Decio ad G : hoc eft, 
cum Cajus emenfus eft milliaria 12, Lucius conflit 9 > 
Maevius, 8 > Nonius, 6 . Cajus itaque a Nonio maximo 
fpatioabeftj adeoque maximam celeritatis rationem Ca- 
jus habet ad Nonium. Sed idem Cajus, cum Maevio 
comparatus, minorem quidem celeritatis rationem con- 
ftituit,quamcomparatuscuniNonio 3 majoremtamen 
quam fi comparetur idem Cajus cum Lucio, ob majo- 
rem minoremque binorum inter fe diftantiam. Maxi- 
ma igitur celeritatis diferepantia eft inter Cajum &No- 
niums minor inter Cajum &Maevium 3 minima inter 
Cajum & Lucium ; quiaNonii tarditas major eft quam 
Maevii 3 & Maevii major quam Lucii. Ojiare cum No- 
nii celeritatem fuperet binario Maevius > quod odo mil- 
liaria conficiat Msvius, dum Nonius lex 3 horum cele- 
ritatisracioeft c feu *. SimiliterLucii&Maevuceleritatit$ 
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ratio eft ; : fed Lucii& Nonii, 2 feu [. Caji ^ Lucii rur- 
fus,J j Caji&Maevii,J j Caji&Nonii, ErgoLucii dc 
Nonii cderitatis ratio major eft ciuam ratio celeritatis 
Maevii& Nonii, ratione celeritatis Lucii & Maevii, hoc 
eft,ratio J major eft quam ratio J, ratione l kcm Caji 
& Maevii celeritatis ratio major eft quam Caji &Lucii, 
ratione celeritatis inter Lucium & Maevium : hoc eft, 
ratio ‘J major eft quam rario ratione Item Caji & 
Nonii celeritatis ratio major eft quam Lucii <3f Nonii ce- 
leritatis ratio,ratione celeritatis Caji & Lucii : id eft , ra- 
tio “ fuperat rationem U ratione Et Caji <5c Nonii 
celeritatis ratio fuperat celeritatis rationem inter Cajum 
&Lucium, ratione celeritatis inter Lucium dcNonium: 
lioc eft , ratio “ fuperat rationem , ratione Qgodfi 
ah altera quoque parte quinque homines, per radiurn 
An adfcendentcs, ponamus, eadem, quae fupra tradita 
eft, comparatio interbinos ac binos diyerfarum partium 
inftitui poteft. Caeterum illarum rauonum mediam, 
quae ex aequalibus terminis conftat *, quam propterea ae- 
qualem veteres adpellarunt i nihili rationem vocatEu- 
mymius : quemadmodum o, nota nulla, feu fiphra, in 
abfolutis numeris nihilum ftgniftcat Illas autem ratio- 
nes, quae ex inaequalibus terminis conftant j ^quarum in-r 
finitus numerus eft ab utraque parte nihili rationis j itjt 
difcriminatjUt quarum antecedens terminus major, ift 
termino confequente, adeoque qqx nihili ratione fun( 
majores, Aoyw Excelsivas ration^,generaM 

nomine adpellet; fed quarum contraantecederistermi? 
nus minor eft termino confequente, quae ideo nihili ra^ 

Ee 
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none fune minores, eas vocat Aoyw rationes 

Defeiftivas. quomodo ratio \ cft excefsiva 5 cujus defe- 
dliva eft Poflent quoque vocari dvaScuvovIeg, adfcen- 
dentes ; & tutTaSaivovk^, defeendentes. Item dativi leu 
pofitivijdc ablativi, obdiverfosrefpcdhis : prior tamen 
adpellatio,quod ex nominibus in Geometria ufitatis fit 
derivata , magis placet. Antiquamus igitur veterum di- 
ftindionem rationum, quam fupra pag. 13 retuli, in rado< 
nes majores & minores, quas inepte recentiores, majoris 
& minoris inaequalitatis rationes vocant. Qiaod fi pro- 
priis nominibus fingulae rationes adpellenmr, defe» 5 tivae 
funt, quibus additur praepofitio fub 5 uti contra cxcelsivsc 
funt, quibus haec particula non efl; praepofita. Illa autem 
fignificatione particulam fub hic retinemus, ut rationes, 
fub nihili ratione collocatas denotet. Et haec quidem 
funt principia do<ftrin* Euthymianae, quae quamvis cla- 
rilsima fint, aliis tamen exemplis declarare pergam. Sint 
quinque homines, Cajus,Lucius,Maevius,Sejus,Titius. 

.j Etquidem Cajus inbonis habeat 8 5 Lucius, 

« 4> Maevius, o, nihil; Sejusautem&Titius 
*T* • non tantum nihil habeant,fed etiam nihilo 
minus ; ncmpeSejus4.debcat,Titius 8* Ideoquequan- 
to Caji divitiae fupra nihilum adfcendunt, tanto infra ni- 
hilum defccndit paupertasTitii. qui fi ^ lucraretur, & 
folveret, Seji paupertatem aequaret, qui tantum ^ debet. 
Si fecundum 4 confequeretur,adfcenderetad felicitatem 
Maevii j qui ne obulum quidem po(sidet,red nec obu- 
lum debet. Si tertium 4. lucraretur, revera aliquid in 
bonishabere inciperet Titius, nempe 4. quibusLucii 


m 


*t)E PkOPORTlONIBUS. 
facultates cenfentur. Si quartum acciperet 4, jam Ca')i 
divitias aequaret, qui 8 pofsidet. Ergo Caji divitiae fupe- 
rant paupertatem Titii, quem tanto aere alieno obrutum, 
nihil habere fingimus, numero 16. hoceft,fiTitius ,qui 
8 debet, lucretur 16 , Caji divitias aequare dicetur. Sejo 
tantum 12, Maevio 8» Lucio q. defunt, ut ad Caji divi- 
tias finguli adfeendant. Porro hac fidlionc, qua Titius, 
qui 8 debet, nihil habere confideratur, Sejus, qui q. de- 
bet, fingitur habere aliquid, nempe q. : & Maevius, qui 
nihil habet, duplo efle ditiorSejo. SimiliterLucius tri- 
plo plus habet quam Sejus j & Cajus quadruplo. Haec 
uti inabfolutisnumerisindubitatae funt veritatis, ita <3c in 
relatis ad alios, feu rarionibus. QiJod etiam in diverla- 
rum fpecicrum miftis oftendam. Sint enim indiagram- 
' +0— naateadpofito quinque mifta ex vino 

p\ 6’. q.’. q.’. q.’. & aqua, in fcfc^uialtera ratione utrin- 
4*. 4*. 4*. d*. 9*. que progredienda,,. Hoc primum 
Ci' <a" IA* ^uuftare debet, omnia horum mifto- 
2d* 26' antecedentialiquidaelTe ejufdem 
5 •} •) *3 -5 • fpeciei, nempe vinum ; & quidem 
ejufdem rpeciei,utRhenanum. Similiter & omnia ho- 
rum miftorum confequentia liquida efle ejufdemfpeciei, 
nempe aquam, forte fontanam. Si enim miflum excet 
fivum fit & miftum defcAi vum , nulla inter haec duo 
miftaefldiverfitasi fcd unum idemquemiftum, vel ma- 
jore, vel minore ejufdem mifti < 5 c rationis termino prac- 
pofito, denotatur, quod ut Geometricum hic eft obfer- 
vandum. Deinde, nifi vinum in omnibus miftis fitRhe- 
nanuin ) fedinhocRhenanum,iniiloGallicum,inter- 
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tioHirpanicum» Phyfic^ peccabitur. Porro horum rah 
florum medium vocamus nihili milhim j quod, cum 
ex ejufdem quantitatis terminis condet » nempe ex 4 
menfuris vini, dcitem ex 4 menfuris aquat,id omni ex- 
cefsivo mido debilius fit, < 3 c omni de&dlivo fortius. Hqf: 
nihili midofefquialteris viribus fortius edmidum*Ij quig 
hujus midi vinum,fex menfurarumsferquialtera ratione 
fuperat vinum midi nihili, 4 menfurarum. .Cum au> 
tem primum midum fit, quod hic fupra nihili midum, 
liphrae locum obtinens, adfcendat, unitatis loco id pofi- 
tum dicimus. Deinde, cum fecundum excelsivum mi- 
ftum eadem ratione, ferquialterirnempe viribus, fu- 
pcret midum primum , quibus hoc primum fuperat 
nihili midum binarii loco hoc fecundum excefsivuna 
midum pofitum dicemus;. Binarius autem duplus ed 
, unitatis : ergo & midum duplum ed midi % , fcfqui- 
alterae rationis. Siculteriusadlcendendomidum ‘J'ter- 
naritlocum obtinet; &midum locum quaternarii: 
adeoque hoc midum ed quadruplum midi feu 

hoc ed, ut 4 ad I. idemque hoc midum J ed fupcrter- 
tham midi [*[> hoc ed,ut 4 ad 3 ; duplum autem midi 
«I» feu Rurfiis midum Jf, ed triplum midi ; fef- 

q^uialterum autem midi Similiter de rationibus ab 
^tera parte nihili rationis, in fefquialtera item rationcj, 
progredientibus, ratiocinabimur. Quippe nihili mido 
^,in fefquialtera ratione debilius ed midum quia hu- 
jus midi aqua, fex menfurarum,fefquialterarationefii> 
perat aquam midi nihili, 4 menfurarum. Cum autem 
hoc primum midum ik, quod hic a nihili mido dcBsib 
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unitatis loco id pofitum dicimus. Sic binarii 
dcfc(5tivi loco erit miftum JI. ternarii dcfedtivi loco, mi- 
ftum quaternarii defedtivi loco, miftum eodcm- 
que, quo de excelsivis,modo ulterius de his defedlivis 
ratiocinabimur. Caeterum ponamus forte fervosquih- 
que,ratioherervicutis,honeftioris aut vilioris,quamei< 
dem domino ferviunt, bibere haec quinque mifta: pri- 
mus, for tilsimura miftum i ultimus, debililsimum 
Fingat autem ultimus, cum debililsimum miftum bi- 
bat, nempe JI, fe nihili miftum bibere ; fed bibiturum 
aliquarum virium miftum, ft quando ad honeftius mi- 
nifterium quarti, qui bibit miftum quod in fefquial- 
tera ratione fortius cft mifto a domino promoveatur. 
Qgare quarti fervi miftum J' , unitatis loco ab hoc ulti- 
mo fervo ponitur j tertii autem, qui bibit miftum nihili 
Jjiloco binarii: ideoque miftum *!, fecundum hanc fi- 
dtionem duplumeft miftiehin fefquialtera progreisione. 
Sic deinceps ternarii loco ipfi erit miftum fervi fecun- 
di ; & quaternarii loco , miftum % , fervi primi. Q^are 
primi fervi miftum *I,hac fi<5tione quadruplum eft mifti 
fervi quarti; duplum mifti^I, fervi tertii; fupertertium 
mift:i ^ > ^^rvi fecundi. Et fecundi fervi miftum fet 
quialterum eft mifti Jhfervi tertii ; triplummifti JI, fervi 
quarti. Id quod clarius conftat ex iifdem his miftis ad 
eandem aquae quantitatem redudtis , ut & in praecedenti 
diagrammate radtum. Fortius autem eft miftum J" 
quam miftum |Jl,in ratione quaterfefquialtcra, feuquin- 
mpla &fuperoa:ogefima,! 4 ; quamvis ratio JJ tantumfle 
bi^qvualtera. Pl^e uti pagina i]o,Caji divitiaefupera- 
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* bant paupertatem Titii, numero \6 ; licet hujus dimt 
dium tantum polsideret Cajus, nempe g. Quod (i re» 
vera, non autem fi<^one, nihil habuiHet Titius,<juatett 
per quaternarium ^cultates augendo, pervcniflet non 
ad 8 ,fed ad t6. Similiter, fi revera ratio ellet ratio ni- 
hili, non ad rationem veniretur, quater rationem fct 
quialteram rationi nihili addendoj led ad rationem j 
uti in hac progrelsione mere exce&iva confpicitur, 
IMMMM** Ihud igiturexhis l^uet,duobus modis ra- 
tiones delfecftivasconfidcrari polle : uno, genuino 5 cum 
a nihili ratione * incipiendo, unitatis loco poniturratio^ 
loco binarii, rationi ternarii, quaternarii, <3cfic de- 
inceps: altero, fidtitio; cum cxcefeivas&dcfeiflivascon- 
jun(5tim, mere excelsivas fingimus 5 uti in praecedenti 
exemplo, nihili rationis locb ftatuitur ratio * ; loco uni- 
tatis, ratio J ; binarii, *y ternarii, ‘ ; quaternarii, Porro 

& illud ex his cc^nolcere promtum ell, quid fit ratio- 
num compofido, ieu addido j dc, quid rationum, alte- 
rius ab altera ablatio. Rado rationi addita dicitur, cum 
vel unius radonis antecedens magnitudo , eft alterius 
conlequens j vel, quod eodem recidit, unius radonis 
confequens magnitudo efi alterius antecedens i adeo^ 
que,cum tribus magnitudinibus duae rationes comprei 
nenduntur, quarum extremis ratio ex duabus illisconv- 
politis nata includitur. Quatuor autem modis addido 
perfici potefi; : plane uti in rebus fimplicibus, alteram 
alteri aut fupra adpono, aut infra ; feu, vel ad dextram > 
vel ad finiftram. Duas enim lineas ^ , S compofituro^ 
^ lineam d addere velim linete i> aut fiipii ilkiffl 
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extremum D jungendo excremo A; aut infia, extres» 
mum e componendo cum extremo B. Rurfus, fi fi.» 
neam * jungere vefim linea; aut fupra illam adpono* 
componendo extremum B cum extremo Cj aut infra* 
jungendo extremum A,extremo D. Hos quatuor ra» 
tiones quoque componendi modos, perfpicuitatiscau& 
icquenti diagrammate inclufos,mihi traoidit. 
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Ultimum componendi modum adhibuit in %ura pat- 
giox 98. ubi fadum cfl:, ut A ad B, feu R S ad S T j ita 
Dad E, feu VS ad SX. Ratio enim f conflat ex ra- 
tione B & D. Qua quidem rationes componendi me- 
thodo rerum natura nullam breviorem admittit , nul- 
lam concinniorem. Sic fi fcire expetam, quam cele- 
ritatis rationem efficiat pagina log, ratio ccleritaus intep 
Maevium ANonium,qux fupcrtertiaeil, juni^a celeri- 
tatis radoni inter Lucium ^Noniopi, quae eft fefe [ut- 
altera j invenio rationem cp)erjitatis dqplam, inter Ca- 
jum & Ionium quippe l^quialterae celeritatis ratio- 

ioter Ludum & aqualis eft fefqvialtcm 
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ceieritadfi rado inter Cajum & Maevium, adeoque fu- 
pertcrriae rationi celeritatis inter Maevium & Nonium, 
addita eft fefquialtera celeritatis ratio inter Cajum dc 
Maevium , id eft, inter Lucium & Nonium, nempe ra- 
do “ compofita eft ex rarione 'i, & ratione J. Qjjod 
n altera ratio ex addendis excefsiva ftt, altera defe^iva, 
iifdem modis compofttio perficietur. Etenim rationes 
I & ’ additae faciunt rationem ‘ : rationes autem [ 6c J 
compofitae faciunt rationem defetftivam *. At rationes 
*& \ additae, exhibent rationem nihili ‘. uti in fimpli- 
cibus numeris + 3 & — 3 additi, faciunt nihil : at+ 3 & — 8, 
hiciunt — 5. Si enim, in orientem navigando tendens, 
per tria milliaria fim progreflus, totidem autem adver- 
fi venti vehemenria retroagar,nihili iter confecifle rcdlc 
dicor : quod fi, tria milliaria progreflus, per odio mil- 
liaria retro agar, tantum abeft,ut vel nihili iter confece- 
rim , ut ante quinque milliaria fint emedenda. Ratio 
porro a ratione ablata dicitur, cum ad eandem magni- 
tudinem confequentem utraque redudta, rado difleren- 
tialis, qua major minorem fuperat , innotuit. Utraque 
autem ratio ; tam ea, de qua demitur altera, quam de- 
menda i fi vel hacc excehiva fit, dc illa defctftiva, aut 
contra j in eodem rationum ordine ac genere, aut cx- 
celsivo, aut defedlivo, confiderantur. q uod idem eft, ac 
fi rationem aufefendam, fi excefsiva eft, ponam ut de- 
feddvam ; fi defcdliva, ut excefsivam j & alteri deinde 
addam. Radonis igitUr auferendae magnitudinibus in- 
verfis,hanc compono cum altera, a qua ablado eft fa- 
cienda. Unde planum eft, quatuor addidonis modos» 
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fupra delcriptos, & in auferendo ufurpari poII& quos 
itidem, ut omnia clara ellent, diagrammate expoHtos 
exhibuit. 
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Rationem autem J (*) ablaturus a ratione ^ (' 0 , illas ita 
collocans XO d CO compono ; unde fecundum qua- 
tuor illos modos differentia in fequentibus numeris in- 
notefeits Cum enim in ratione J fue- 

ram progreffus j per i , rationem majorem, regredion 
In fuperiori autem exemplo, fi de fefquialtera celeritatis 
ratione Lucii ad Nonium, demam fupertertiam celeri- 
tatis rationem Maevium adNonium,relinquitur fuper- 
ot^ava celeritatis ratio, fpedata inter Lucium & Mae- 
vium in his terminis, J. J ) J. Sic cum de fubquadrupla 
demo fubfupertertiam,relinquitur fubtripla : at fidefu- 

E ertertia demere velim quadruplam , tantam abeft ut 
oc facere polsim, ut fupertertiae tripla prius addita efle 
deberet. Progreffus itaque per fupertertiam regredior 
per fubquadruplam ; unde regreffus fuperat progret 
fum ratione fubtripla. Uti fi de 4,quae in bonis habeo, 
folvcre velim 12, qux debeo } cum totum folvere ne< 
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queam, minuo tamen debitum, ufcjue ad tertiam par- 
tem, ut folvenda tantum reftcnt 8- fc-ucL. Plane nova 
Geometri* elementa Euthymius condere videtur, fed 
cum omnes ift* ratiocinationes ex male intelle<5lis 
meis elementis nat* fint, facile eas refutare poffum... 
Ar.chim. Utinam pofsis, 6 Euclides. Jam quafi 
per nebulam majus aliquod veritatis lumen confpicio, 
quod ex tuis elementis qu*dam obfcuraturum videtur. 
Hermot. Clarifsimum, ^ nulla obfcuritatis nebula 
interceptum veritatis folcm paulo poft videbis. Sed 
prius, fi patimini, alio modo eadem hxcEudiymii prin- 
cipia vobis fum expofiturus ; deinde ad fingula, qu* 
contra h*c adferetis, refpondebo. Rationis natura & 

effentia confiftit in duabus ejufdem generis rebus, (qu* 
vel magnitudinibus tantum exponuntur j vel etiam,fi 
commenfurabilcs fint magnitudines, numeris :) fecun- 
dum certam magnitudinem ; vel etiam, fecundum nu- 
merum.inter le comparatis. Qijantitas autem rationis 
in duarum magnitudinum inter fe diftantia fpe<5latur ; 
qu* diftantia cum infinit* fit aut parvitatis, aut magni- 
tudinis i hinc colligimus, quavis ratione infinite mino- 
rem, aut majorem, faltem potentia, dari polfe. Porro 
nihili rationem, qu* in «qualibus magnitudinibus fpe- 
<5tatur, rationem quidem efle ftatuimus } fed nullius 
quantitatis •, quod nihili diftantia magnitudines illius, 
antecedens & confequens, inter fe diftent. Qu*cun- 
que autem alia, magna, parva, unitatis loco accipi po- 
C*terum duorum numerorum, naturali lerie fc 
proxime confequentium> duo primi, 1 6 c 2 , maximam 
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rationem comprehendunt : quae rado in crefeentibus 
numeris, proximis binis ac binis inter fe comparatis, in 
infiRimm dccrcfcit ; adeo ut duae lineae in inBnitum, 
laltem potentia, fibi invicem propriores fieri polsint,& 
minusinterfefpatium relinquere, nunquam tamen con- 
currere. Qy od fieri pofle multi , qui haec penitus per- 
Ipcaanon habent, negarint. In adjun(5to igitur dia- 
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^ammate clarifsime id expofui. in quo poft nihili ra- 
tionem ; fpedtatam inter duas lineas, in medio concur- 
rentes, dum una a dextra finiftrorium, altetai finiftra 
dextrorfum xquabiliter progreditur i primo loco eft 
ratio dupla, inter numeros i : fecundo loco, ratio 
fefquialtera, inter numeros ^ 2 : tertio, fuperterria, in 
numeris 4 & 5 : quarto, fuperquarta, inter 5&q. : & 
ficundecimoloco,fuperundccima,in terminis 12 & il 
C entefimo loco entfupercentefimajin terminis loi&ioe; 
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millefimo, fupermillefitna, inter 1001& 1000. & ita pro- 
grediendo in infinitum. Omnium autem multipla- 
rum minima primo loco cft, nempe ratio dupla : at o- 
mnium fuperparticularium maxima fecundo loco, ni- 
mirum fefquialtcra. Cacterum cum omnis ratio unita- 
tis loco confiderari polsitjcxea bis compofita, dupla effi- 
citur primae, fcu fimplac ; ex ter compofita, fimplx tri- 
plaj ex vicies compofita,fimplaevigecupla. Tcrautem 
compofita, fcu tripla> fefquialtcra cll bis compofitae,fcu 
dupk : quater compofita, feu quadrupla, fupertcr tia cft, 
ter compofitae, feu triplae. Sic decies compofita dupla 
ratio,'®‘t,fupernona eft novies compofitae duplae ratio- 
nis, ” Qjiinquagics fexies autem compofita ratio fu- 

pcrodlogefima, primo major eft fimpla ratione dupla^. 
Qgx quidem coropofitio) quomodo fiat, ex altero hoc 
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diagrammate patet, in quo afiniftro latere pofitxfuntan- 
tecedentesmagnimdines,a dextro autem conlequentea. 
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Porro, in naturali fuuylocomediojpofitacft ratio nihilf^ 
quam habet lineas ad lineam^, ratio autem lines ^ id eft 
F> ad lineam h > c(l dupla. Primo igitur fupra rationein 
nihili adlcenfu ventum cft ad rationcmj omnium mtilr 
tiplarum minimam ; quavis autem ruperparticularium 
majorem s cum per innumeras alias rationes, majores, 
minores, fupra nihili rationem adfcenfus fieri pdtuiilet. 
Porro linea S dupla cftlinesS: adeoq ue linea «hoc cft b, 
quadrupla eft lines d. Rurfus infra nihili rationem pro- 
grediendo, linea ” fubduplaeft lincs° Eftentia autem 
fua fubduplaTatio squalis eft rationi dupls ; quia di- 
ftantia magnitudinum utriufque rationis cft aequalis, 
quippe inter dnpls rationis magnitudines J, „ tantadi- 
ftantta eft, quanta inter fubdupls rationis magnitudi- 
nes N,?: at vero cum in diverlas partes hsratiorjes ten- 
dant j dupla adfcendcndojdcfccndendo fubdupla ; ratio 
dupla fuperat rationem fubduplam, ratione quadrupla. 
Porro N dupla eft ipfius ergo ^ipfius T»feu K,eft fub- 
quadrupla. Superat autem ratio quadrupla rationem 
fubquadruplam , ratione fedecupla i hoc cft, fi rationi 
fubquadrupla addatur bis quadrupla ,.id eft, fedecupla, 
inde conficietur ratio quadrupla, in his terminis \6. i. 
quod etiam redudione harum rationum ad-eundem 
terminum confequentem fada clarcfcit,in his numeris: 

• Quod fi rado quadrupla ver^dflccratioinihili, 

quater rationem duplam addendo, veniretur ad ratio- 
nem {edecuplarti. r’ (• quod altero diagrammate 
e3cpofuiiublb>utiu dicam,nullaeftipfius atb,reut, 
duplaeftipftds p Deinceps ^duplaeftipfius i : ei^£. 
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hoc eft,J bis dupla, feu quadrupla eft ipfius f. Rurfus {• 
dupla cft ipfius “ : ergo hoc eft , ? terdupla, feu odu- 
pla,cftipfius • benieme ! duplacft ipfius ; : quare £,hoc 
eft, J quatcrdupla cft, Icufcdccupla, ipfius Atque hac 

methodo quaevis rauones componi poflunt» atque altera 
abaltcraauferri. Alium infuper has rationes confideran- 
di modum addam j ex qua eadem veritas confpiciatur. 


quadritum A B C D, in quo du<5ris diagoniis 

Al C,B D » & bifedtis lateribus per lineas E F, ed; du- 
n^atur ex angulo D,ad bifeAionis pundkum F,lineaDF , 
quae diagonium A C fecat in pundlo H. Si per hoc 
puntftum H rc(fta ducatur I K, lateri AB, aut B C> 
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parallela ; etiam ab altera diagonio B D, eadem linea ie* 
catur in L: adeo ut in duobus iis pundlis in tres aequales 
partes linea I K, id eft AB, fit divifa. quod ad Ariftt- 
dem Quintilianum ab Euthymio eft demonftratum_f. 
Quod fi rurfus pundla D & K per lineam DK conjun- 
gantur,re<5ta MO, feu O A, erit lineae A B pars quar- 
ta: deinceps PR feu R A,ejufdcm lineaeeftpars quintae 
S V, feu V A, pare fexta : & fic in infinitum, potentia 
falteni,eandem operationem continuando, in quotcun- 
que partesaequales propofita linea Geometricdfccabitur. 
Infra lineam p fimiliter eadem ratione hae fedtioncs pro- 
cedent. Linea enim g per duo pun<5ta, m & n , in tres 
partes aequales fecatur; linea autem ? in partes quatuor, 
per tria puncfta, t, r, s. & fic deinceps lineae cujufvis, in 
eadem diftantia infra mediam l fitae, in qua fupra «in- 
dem p alia erat pofita , eafdem partes nandfcemur, in 
quas haec erat divifa^. Ex iis autem ita ratiocinamur. 
Cum linea p, hoc eft bifedta fit in G ■, per quod pun- 
dtum linex vel parallela du<5la eft . j erit linea | ad 
lineam c in ratione nihili utpote xqux magnitudines 
inter fe com paratae. Cxterum antecedentes rationum, 
tam dcfe<ftivarum,quam excefsivarum,omnesfiniftro 
latere ° <3c diagonio c conclufas hic fpedlamus *, &con- 
‘fcquentes,ea(Jem diagonio c<3c dextro latere J. ideoque 
dc<5tionum pundla, qux excefsivas rationes faciunt» in 
dimidia diagonio « exiftunt j uti ilia,qux defedtivas, in 
'dimidia S* Porro linea L xquas partes fedta_9, 
(quarum dux J,, finiftro latere & diagonio ^ compre- 
henix, antecedentem Bdunt j tertia autem h? eadem 
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diagonio & dextro latere b inclufaiConfequentem :) 
duplam rationem exhibet, quare pundum H* in dimi- 
dia diagonio c» dextram verfus ab aequalitate eft remo- 
tum. Oeinde fe(5la linea o quamor aequales partes, 
illarum tres M^^nquam antecedens, ad unam % ut con- 
fequenterh , triplam rationem efficiunt. Sedtionis au- 
tem pundtum M, magis recefsit ab aequalitate, hoc elh 
a lineae j qundlo p,quam pundtum H ab eadem linea 
eandem verfus partem, fuerat remotum. Major igitur 
harum partium i},S» ^tcr fe ratio eft, nempe tripla j 
quam erat partium h, h, nempe dupla. Poftea f qua- 
drupla eft ipfius &fic altius adfcendendo. Cum au- 
tem ferquialtera ratio minor ftt ratione dupla, pundtum 
fedlionis propius a linea t aberit, quam inde abeft pun- 
<ftum H. quod in linea ^ in quinque partes per quar 
tuor diagoniosf tributa, eft manifeftum. Omnes au- 
tem in univerfum fuperparticulares rationes intra fpa- 
tium FEIK includuntur j uti omnes multiplae ratio- 
nes duplo majorcfpatio, ADIK,funt comprchenfac. 
Itaque uti in infinitum, potentia,altius a dupla ratione, 
lineam d verfus, adfcenditur ^ fle in infinitum propius 
ac propius ad lineam p, hoc eft, ad nihili rationem , ve- 
nietur, eandum hneam , fecundum rationes fuperparti- 
ci^esfecando. Abalteraautem parte,(euinfralineam 
pi eaedem plane fecftionum rationes fpedlancur in dimi- 
dia diagonio c,finiftram verfus a lineaf remotae- Qua- 
rclinca ^ tanto fpatio infra lineam p defeendit, quantp 
fupra eandem adfcendit linea k', eademque rationc,qua 
harc,perdiagonium ccftdivila. quod finailiter dccaetiesis 
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inonftrabitur. Hoc autem (chemateadumbrare utcun- 
que po(Ium) longitudinis dierum ac nodtium varietatem 
ac vicilsitudinem, quam populi, qui dtra autultra aequa- 
torem habitant, experiuntur; licet omnes, diei ac nodtis 
limul, 24. horas numerent. Si enim iEquatorfingatur 
induasacquas partes tributas : quarum o, quatafiniftra 
eft, diem denotet; altera G»qu®adextra,no<aemi fub 
illo habitantes diei longitudinem ad longitudinem no- 
^tisfemper habent in rationenihili : quod utraque duo- 
decim horarum exiftat. Porro i? polum boreum ver- 
fus, diem 16 horarum notet ; & 5, horarum 8 nodlem. 
Eodem autem tempore, ^uo nos i6 horarum diem,& g 
iiodlem habemus, contra antoeci noftri, qui fub paral- 
lelo g habitant, 8 horarum diem, in linea i, & u5 hora- 
rum nodtem, in linea i, obfervant. Nos itaque qua- 
druplo tum temporis antoecis noftris fumus fdiciores. 
quippeduplo plus gaudemus, ob duplam diei longitudi- 
nem ; & duplo minus triftamur,ob duplam nodtis bre- 
vitatem. Quod quidem illuftrilsimum excelsivamm 
flmul & defedivarum rationum exemplum, omnibus 
populis,quiclari&imoimundi lumini veniend gratulan- 
tur, & abeunti laetum reditum precantur, Deus obfer- 
vandum propofuit. Atque ex his principiis omniaEu- 
thymii dogmata, tam quae veftra, illuftres Geometrae, 
pnndpia convellunt, defalfitatis convincunt, quam quae 
recentiorum hallucinationes oftendunt, deducunmr, 
lUudsCnim inquiebatEuthymius, exhis manifeftum ell, 
rationis Geometricae namram dc elTentiam in magnitu- 
dinum» quae rationem conftituunt, inter fc diiUnda^ 

li 
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(quod in Arithmetica ratione omnes admittunt) gene> 
r^iter elTe conftitutam : uti abfolutorum numerorum 
cHentia in diftanda a nihilo fpedtatur. Qjiod non fupr 
pofuilTe hic videri debeo» fed ex rerum natura, tot exem- 
plis foccunda, demonftraflc. Ex parte autem hocprin- 
cipiumEuclidcsadmint,nenipcin rationibus exce&ivis: 
fed generaliter, in omnibus rationibus,etiam defedtivis, 
hujus dogmatis veritatem primus oftendo. Falla igitur 
eft 0(5lava propofitio libn quinti Elementorum Eucli-r 
dis, dc decima j quas pag. 3Z,& ^6 retuli j dcmultx aliae, 
quae ab his pendent Falfa ergo eft, uti poftea amplius 
oftendam, libri quinti definitio feptima j quam pagina 
retuli : qua, tanquambafi,odava illa propofitio 
nititur. Multae autem propofitiones veteru m, q uara vis 
£d(x non fint, male tamen ex his elcmentaribus demon- 
fh^tae probantur. Male enim Euclides, hac odlava 
quinti ufus, demonftravit ejufdem libri propofitiones 
XIV. XX. XXI. Male quoque divinus Archimedes 
ex eadem demonftravit fecundam propofitionem hbri 
primi de ^hxra& Cylindro i quam pagina 57 adduxi, 
ad quam Eutocius commentando multas erroneas pro- 
pofitiones, ex octava quinti dedudlas, protulit \ quas 
ante ipfum Pappus produxerat Mathematicorum Col- 
ledtaneorum libro Vll : ex quo defumtas libri quinti 
elementorum fini juniores illas adtexucrunt. Ex illa 
qnoqne ocftava quinti propnllulavit infignis illa paralo- 
gifinorum feries, in fecunda demonftratione VIll pro- 
pofitionis libri II deSphxra &Cylindro,qux a paginae 
48 verfu^, his verbis incipit: ^Hxrior iv, otito dm TQ- 


DE PROPORTIONIBUS^ k / 
^Wonfirofuium icitur, quadratum aCH in H E minut ejfi 
reBangulo a BHC in H G. quod idem eEacmonftrare,qua^ 
dratuma CH, adre£languk*ma BHC» minorem rationem 
hahere, quam reUam GH ad HF. Nempe i <5 ad 2^. 
minorem habere rationem quam habeat io\ ad 15 *v 
feu zi ad 31 : cum contra ftatuendum fit» 16 ad 24 ma> 
jorem habere rationem quam habeat zi ad 31. Quo> 
niam enimeft, ut idad zq.» itazi ad 31*, major eftdi- 
ftantia inter zi&3i|,hoc eft,id< 5 cz/p, quam inter 21 
Nulla autem ex omni antiquitate Mathematica illu- 
ftrior propofitio proferri poteft , quam hacc fit odava 
Archimedis 5 in qua toties dicatur, quae ratio major fit, 
quae minor i quae alterius dupla, qux fcfquialtera. ia 
quo cum Theone juniores omnes , & in primis Grc- 
gorius a S" Vincendo , tam ample errarunt. Idco- 
que Eutocii commentarium quo fufilsimc haec pro-, 
pofitio, & Euclidi dodtrina, id eft , libri quinti propo- 
fitiones, VIII & X enarrantur, totum proferendum 
putavi, ut, quid veteres hic docuerint , clare omnibus 
conftaret. ita autem hxc cohxrent, ut omnes junio-. 
rum errores, non perfpedis veterum erroribus, folt- 
cle dijudicari nequeant. Qiurc,inqniebat Euchymius> 
cum is praecipuus hujus narrationis mihi fcopusfit,.uc 
totam antiquitatem ignoratx in quibufdanLclemenm 
Geometrix convincam ; deinde autem juniorum pra- 
vas explicationes , & monfirofas hallucinationes de- 
monftrem v antiquis hunc honorem habebo, ut primi, 
demonftrationum viribus adadi, veritati, omnium_« 
rerum antiquilsimx, vidonam coocedere .cogantur. 
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Agiteergo,6prxclarimathemadci>&oinnesingeniinef« 
vos contendite* ut & acutd omnia* qux porro relaturus 
fum* infpiciatis ^ alacriter veftra, rationibus addu<5b‘s> 

defendatis. Falfam dixi quinti libri propofitionem o> 
d^vam. Quod fi illa* qux in principiis paulo ante txr. 
pofui* bisne vobis' perpenfa eflent* falfitatis quoque cau- 
las perfpedtas haberetisi Duobus autem modis illius faU 
(itatem oHendam. Primo * falia Euclidis principia de- 
monftrando : Altero,vcraEuthymii principia confir- 
mando. Antiquorum omnium^ adeoque fummorum 
virorum, (en tentiam*qu£ undecunque audlOritatis plu- 
rimum ac roboris habet, primo loco,inquiebat Euthy- 
mius ,propterea ponam , ne quod ptaej udicium , novam 
initio adf^uendo* aut veritati* aut tibi ^ aut etiam utri- 
que * adferatUf. T ires autem hujus prOpofitionis cafiis 
ede pofiunti V el enim tertia D, utravis reliquarum^ gj 
C, minoreftj vel major : vel majore, ^* minor; mino- 
re autem* C, major. Primo cafu primum hujus propo^ 
Titionis membrum, quod pagina jz relatum eft his ver- 
bis ; Iruqualium magniiudimm major ^ ad eandem j majb* 
rem rationem habet quam mtnor ; Euthymius verum pro^ 
nunciat : fitlTum autem membrum fecundum , rever- 
tendo adverfam priori fententiam proferens ; quod ibi<- 
dem his verbis conceptum adtulimUs ; eadem , ad mi- 

norem, majorem rationem habet emam ad tnajoremj. Atque 
hujus primi cafus illud exemplum ponemus, quod Grae- 
ci codices* editus & mahU fcripti, adferunt : quod & 
Commandinus retinuit, Grxci codicis religiofus inter- 
pres ; quem fine caulahic deleruic Clavius, dum tcr« 
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tiam OsfcGiinda C* pofuit majorem > propontionum 
XIV. XX. XXL ejufclem libri demonftrationes, u( 
puto, fccutus. Verum igitur eft primum membrum, 
nempe , ad feu 7 ad majorem rationem habere, 

J uam C ad D, feu 5 ad 4. : at falfum, membrum {^un* 
nm, nempe D ad C, feu 4. ad 5, majorem rationem 
habere , quam O ad Lcu 4. ad 7. Secundo caTu pri- 
mum membrum falfum elL i verum autem fecundum. 
'Falfum enim eft, 4. ad <5 majorem rationem habercj, 
quam ^ ad 6 j led verum, 6 ad 3 majorem rationem ha- 
bdre quam d ad 4- Tertio cafu falfum eft utrumque 
membrum, quippe & hoc falfum eft, 4. ad 5 majorerji 
habere rationem, quam z ad 3 i & iftud, 3 ad z majo- 
rem habere rationem, quam 3 ad 4. ; quod diverfi ge- 
neris rationes, excelsi va & defedliva,intcr fe comparari 
nequeant. Q^iare ex tribus hujus propofitionis caft- 
bus, unus verus eft, reliqui duo falli j utftatim demon- 
ftrabimus. E u cl. Si quae unquam inepnae , &. olim , 
cum inter mortales degerem , 5 c ex quo hac beata quiete 
mihi frui licuit, lando ad aures meas pervenere, inter il- 
las certe has Euthymii tui, 6 Hermotime, primo loco 
tCenfere polium. Ut enim illud nunc praeteream, incon- 
cullo fundamento, feptima nimirum ejufdem libri defi- 
nitione, niti hanc noftram propolltionem, faciliori ad- 
huc via eandem veritatem hic demonftratam dabo. 
Sint enim eaedem lineae, iidemnumeri,quos tu ante pro- 
ferebas. Dico (numeros folos adeommodans, ut bre- 
■.vius me expediam,) non tantum 7 ad 4. majorem ra- 
ptionem habere quam 5 ad 4. j quod edam conceisic 
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Euthymius \ fcd & revertendo i quod ejurdem propoft- 
cionis fecundo membro volo j 4. ad 5 majorem rado> 
nem habere quam 4 ad 7. Qajs enim mori|silium,cx- 
ceptis Euthymio dcHermotimo, dubitat, vehmquam 
dubitavit, aut venientibus feculis dubitaturus eft, quin, 
uti verum cft,feptem partes quartas majores c(Tc quin- 
que partibus quartis, fic immotae veritatis Ht^quatuor 
partes quintas majores eife quam quatuor partes fepti- 
mas. Theo. Sic optimd, 6 Euclide, hoc quoque, in 
recenfcndis tuis elementis, hujus propofitionis princi- 
pium fum fecutus. Pa p. Ego quoque in tot infignium 
mathematicorum propofltionibus colligendis j & tuis, 
6 Apolloni, lemmatis demonftrandis. A pol Certe 
& ipfe hujus propofitionis veritatem ab illo fundamen- 
to arceffendam putavi. Eutoc. Nemo mathematicus 
ab alio cenferet. Archim. Fateor & me hac fententia 
olim fuilfe imbutumj fcd ex iis,quae principiorum loco 
ante retulit Hermotimus, jam aliter video hacceffc con- 
cipienda. Her-mot. Tc unum, tanto ingenio mathe- 
maticum, tanta folertia mechanicum, his Euthymii do- 
gmatis adfenfum praebere, 6 Archimede, hoc vero eft 
quod me confidentiorem reddit, rccenfendo pergens 
faciam,fpero, ut < 5 c tu in hac fententia, quam adeo feli- 
citer concepifti, confirmeris, dccaeteri deinde unanimi 
confcnfu tibi accedant. Euthymius itaque, cum men- 
tem Ikpius in id intendiffet, ut in rerum natura princi- 

{ )ium,quo fifl veteres hoc adferuiffent, indagaret, nul- 
um aliud reperire potuit, quam quod jam ab Euclide 
propofitum efl, dc caeterorum calculo confirmatuin<; 
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ttempe minutias infpexiile Arithmeticas Eudoxum , 
Euclidem, & quotquot veterum aut hos prxceisifrenc, 
aut, odtavam ufurpando, elTent fecuti. Nam & in mi- 
nutiis, uno integro majoribus, quarum termini exceisi- 
vas rationes conftituunt,manifeftam videre veritatem; 
& in minutiis, uno integro minoribus, quarum termini 
rationes defedlivas faciunt, certitudinem non minus, ut 
putaruntjCvidentem. Cum igitur minutia \ major fit 

3 uam minutia' j quod numerus 7 majori fpatio a nihilo 
iftet quim numerus 5 : contra autem minutia * ma- 
jor fit quam minutia * ; quod cum urraque aeque mul- 
tas habeat partes , illa majores habeat, haec minores ; 
nempe illaquintas.haecfeptimas : hincadeo yad q. ma- 
jorem rationem habere concluferunt, quam 5ad 4. ; at 
contra, q. ad 5 majorem habere rationem quam q. ad 7. 
Similiter de aliis minutiis argumentando, cum facileca- 
perent, minutiam J majorem efie minutia contra au- 

tem minutiam * majorem efie minutia ‘ : definivere, 
qad <5 majorem rationem habere quam ^ ad d j fed re- 
vertendo, majorem efie rationem ‘ ratione Sic mi- 
hutiam J majorem cum perfpicerent minutia * 5 contra 
autem, minutiam \ majorem minutia * : fiatuebant 
q.ad 3 majorem rationem habere quam 2 ad j j fed re- 
vertendo , 5 ad 2 in majori ratione cfle quam 5 ad qi 
Ciim igitur in omnibus tribus cafibus iftud verum, ex 
minutiis Arithmeticis,fe deprehendifie putarent, gene- 
ralem inde propofitionem.hancodlavam, fabricarunt^ 
& ex alio falfo principio, ex feptima nempe ejufdem li- 
bri definitione, demonftrarunt. Hxc antem ut clarius 
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infpiciantur, acxurate hic exponam, in quibus minudx 
cum rationibus paria faciant y & in quibus inter fe di- 
fcrcpent. Nam & Gcomctricx confiderationis funt mi- 
nutix> quatenus ex duobus terminisjUti rationes>con< 
fiant qui quocunque numero multiplicati, eandem 
minutiam , eandemque rationem exhibent, quippe ut 
ratio 1 eadem eftqux ratio vel J j fic minutia \ tanta 
«fi, quanta minutia % vel J , vel Unde & hoc pla- 
num efi, minutix quantitatem j quatenus alia minutia 
cjufdem generis, aut excelsivi aut defeclivi, major efi, 
aut minor, aut illi xqualis j xque ac rationis quantita- 
tem, qua alia ratione ejufdem generis, aut excelsivi aut 
defedtivi , major efi, aut minor , aut illi xqualis j ex eo- 
dem principio efie definiendam, ex majore nimirum, 
aut minore , aut etiam xquali terminorum inter fe di- 
ftantia, (1 utraque comparatarum aut rationum,aut mi- 
nutiarum, ejufdem generis exifiens, aut excelsivi, aut 
defedlivi,ad eundem prius vel antecedentem, vel confe- 
qucntem fuerit rcdudta. Quod fi una comparatarum 
rationum , aut minutiarum , excelsiva fit , altera defedti- 
vaj in principiis fupramonfiratum efi, &pofteaam piius 
monfirabitur, illam in fuo genere majorem clTe,qux 
longius a nihili ratione, aut minutia, difiat : adeoque 
duas rationes, aut minutias, iifdem terminis comprer 
hen(as,hoc eft,cxcersivam & cognominem defedtivam* 
tanquam xque a nihili ratione, fed in diverfas partes, di- 
ftantes , xquales exifiere j minutias quidem , quatenus 
Geometrice earum termini confiderantur. quomo- 
do rado excelsiva \ xqualis efi cognomini defedtivx [i 
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Item exceisiva cognomini defc<5tivae & cxcefsiva ' 
aequalis cognomini defedlivae Rurfus in eo rationes 
& minutix inter fe diferepant, quod rationis duo termi- 
ni usam duntaxat notionem ingerant, fpatium rempe 
inter utrumque terminum interjccflum, quod plurium, 
aut pauciorum minorum rationum capax cft, prout 
mapr, minorve ratio fuerit. Minutix autem duo ter- 
mini duas notiones includunt j numeratoris a denomi^ 
natorediftantiam, & partium denominatoris numera- 
tionem. Quamobrem fecundum Geometriam ratio * 
aequalis cft duabus rationibus at minutia*, fecun- 
dum Arithmeticam, xqualis eft duabus minutiis * & ' , 
qux,qu6d eundem denominatorem fortitx funt, eam 
inter fe rationem habent, quam numeratores, nempe 
quintuplam. Atque hinc quoque efl^quod omnes mi- 
nutix inter fe fint commenfurabiles ; cum contra di- 
verfi fundi rationes,nullam communem menfuram ad- 
mittant, ideoque nec rationem inter fe habeant effabi- 
lem. Unde porro liquet, rationum ac minutiarum di- 
verfam effe additionem , & confequenter fubtradio- 
nem. Prxterca minutias, ob denominatoris illam nu- 
merationem, per numeros multiplicari polle,ac dividi i 
rationes vero nequaquam. Cum igitur dux fint mi- 
nutiarum confiderationes. Geometrica & Arithmetica,} 
ex priore, fed a veteribus non animadverfa, veram pro- 
ferimus propofitionem odtavam ; cum ex pofieriore an^ 
tiqui effinxerint falfam. Verum enim eft, Geometrit 
ceconfideratis minutiarum terminis,fecundum diftan- 
dam antecedentis, feu numeratoris, aconfequente,feu 
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<lenominatorc, qui femper integrum denotat,7 fupra4j 
tanquam integrum, tanto fpatio Geometrico adfcendc- 
re, quanto fpatio 4 infra 7, tanquam integrum defeen- 
dit. Ambae enim rationes, ^ quae xqualibus termi- 

nis fundanis comprehenduntur, a nihili ratione, in di- 
verlas partes, aequidiftant •, nempe per rationem quae 
nihili rationi \ addita* excefeivam \ efficit i &ab eodem 
nihili ratione \ ablata, dcfedlivam *, quod ex iifdem ra- 
tionibus, ad eundem confequentem redudlis, fic adpa- 
ret : Q^are 7 ad 4 eandem rationem habet 

quam 4 ad 7 : rurfus 5 ad 4 eandem rationem habet 
quam 4 ad 5 : quod excelsiva ratio feu aequalis fit 
cognomini defedlivae % feu 1, ; & ratio excefsiva ' , feu j** 
aequalis cognomini defedlivs % feu l*- Ideoque, fi ratio 
\ major eft ratione feu*quod idemeft,fi ratio \ minor 
eft ratione 1 5 etiam revertendo, ratio ^ minor eft ratio- 
ne Quod odlavae propofitioni Euclidis adverfatur. 
qui ex Arithmetica minutiarum confideratione, quate- 
nus partes integri numerantur, falfum iftud theorema 
fabricavit j nempe rationem ^ majorem quidem efle 
ratione at contra rationem * majorem ene ratione *, 

ob cauGim Arithmeticam ante relatam. Ex priore igi- 
tur minutiarum vera confideratione, nempe Geome- 
trica, qua ex numeratoris a denominatore diftantia_», 
quantitas iplarum, aeque ac rationum, definitur, odta- 
va propofitio fuiflet effingenda i non autem ex pofte- 
riore minutiarum confideratione, nempe Arithmeti- 
ca, falfitas in Geometriam invehenda, propofitionein 
Geometricam ex principio Arithmetico ^bricando. 
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Quare novum illud Euthymii theorema» non minus 
in Arithmetica locum habebit, quam in Geometria^. 
Etenim fcite hic contemplabimur, minutiam excelsi- 
vam tanta ratione fuperare minutiam nihili, feu inte- 
gram, quanta ratione eadem hxc minutia nihili fuperat 
cxcclsivae cognominem defcAivam. T res enim partes 
minutiae excefsiv* ’ fuperant duas partes minutiae inte- 
grae, ratione fefquialtera, feu fuperdimidia : tres autem 
partes minutiae integrae fuperantduas partes minutiae de- 
feAivae, ratione item fefquialtera. Unde minutia ex- 
cefsiva [ fuperat minutiam defeAivam ratione billef- 
quialtera, feu dupla < 5 c fuperodlava, in his terminis: 
feu g. t feu, JJ. quippe tres dimidii imperia- 
les nummi, feu 72 folidiLubecenfes, fuperant fui tertia 
parte integrum imperialem, feu 48 folidos, uti integer 
imperialis, feu 48 folidi, lui tertia parte fuperant duos 
imperialis trientes, feu folidos 32. Similiter minutia cx- 
'Celsiva * quanto fpatio fuperat minutiam nihili, tanto 
fpatio minutia nihilifuperat cognominem defeAivam 
adcoqucexcclsiva * fuperat dcfedlivam * ratione dupla 
minus fuperodlava, in his terminis, feu, in im- 

perialis minutiis, ‘J. Porro uti major eft minutia 
excelsiva [ feu 'J, quam minutia excelsiva *, feu ob 
majorem minoremque numeratorum 72 & ^4, fupra 
integrum 48 adfcenfum fic major eft minutia defcdli- 
va feu quam minutia defedliva’, feu J,. hoc eft, mi- 
nutia majus minus eft quam minutia , quia haec 
minus diftat ab integro ;lg, quam illa Ex quibus 
omnibus planum eft , II duae defedtivae , vel rationes. 
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vei minutix, inter felecundum quantitatem comparen- 
tur> eandem hanc e(Te comparationem, qux inter ilias 
cognomines duas exceisivas. Cxterum omnes hxc 
ratiocinatio , qua Euclidei theorematis falfitatem de- 
monftramus, paucis verbis includi poteft. Quoniam 
enim ratio ^ major eft quam ratio quod i n iftay fupra/f 
majori fpatio adfcendat quam 5 fupra eundem ^ j idcir- 
co & ratio * major eft quam ratio ^ , quod ^ infra 7 ma- 
gis defcendat quam infra 5. Nunc ad alterum venie- 
mus Euclidex demonftrationis fundamentum, cui, ut 
firmi{simo,hanc propofitionem fuperftrucndam cen- 
fuitj nempe ad definitionem quinti libri leptimam,qu* 
pagina 30. v.q. eft relata, & aScholiafte explicata pagina 
28>ad ejufdem libri definitionem quintam. Hanc vero 
definitionem Euclidis diagrammati, quod pagina 32 pOr 
fitum eft, & paulo ante in numeris addudlum , adcoin- 
modabimus. Sunt autem in omni cafu o< 5 lavx propo- 
fitionis, potentia quatuor magnitudines *, quandoqui- 
dem dux rationes inter fe fecundum quantitatem ipfa^ 
rum comparantur, quod & re< 5 te monitum a Scholia- 
fte pagina 35. v. 30. Cxterum in numeris iftis primus 
terminus eft 7. fecundus, ^3» tertius, 5. quartus iterum 
Si jam fumamus primi <Sc tertii xque multiplos, in ad- 
dudo diagrammate, triplos, 21 & 15 : rurfus fecundi & 
quarti xque multiplos, hic quadruplos, i<> & 16 : vide- ' 
mus primi multiplum, 21, fupcrare multiplum fecundi, 
16 j at tertii multiplum, 15, non fuperare multiplum 
quarti, 16 . Ex qua verifsima conclufione Euclides 1 ^ 
fifrimam , uti Euthymius cenfet, deduxit, nempe hanc 


•DE PROPORTIONIBUS. 13^ 
ob caulam primum terminum 7^ ad fecundum 4, ma^ 
jorem rationem habere quam tertium terminum 5, ad 
quartum 4. Eucl. Hoc certe immotum odlavae pro^ 
podtionis fundamentum ftatuo, quod non nifi cum o> 
xnnium tuorum principiorum ruina movebis. Videa- 
mus vero quam demonftrationem contra adferrepofsisi 
Her-mot. Qjh praecedentis probationis falfitatem, in- 
.quiebatEuthymius, perfpexittjamhujusdefinitionis & 1 - 
iaciam ex principio demonflratam habet. Attametl 
ut majori certitudine omnia clarefcant, novum adhuc ' 
quoddam noftrum de rationibus Geometricis invem 
tum tibi non invidebo 9 ex quo j fi quid tamen certi d 
mortalibus comprehenditur 5 evidentifsimam dodlri* 
nam de rationum magnitudinibus explorandis hauries. 
Cum igitur ratio nihili fit rationum omnium, excelsi^ 
varum & defedtivarum, fundamentum & principium > 
uti fiphra» feu numerus nullus, quem ita fignamus, 
principium eft omnium numerorum abfolutorum,ex- 
cclsivorum & dcfedlivorum ; fi rationis nihili antece- 
dentem terminum multiplicem,exempli gratia, per 41 
addo rationi nihili rationem quadruplam ; adeoutratid 
cx ratione nihili, & addita ratione quadrupla compo- 
fita,fit ratio quadrupla, in his terminis, 4. 1. 1. Sin com 
fcquentem nihili rationis terminum multiplicem pei* 
eundem numerum 4, aufero a nihili ratione rationem 
quadruplam 3 adeo ut ratioex nihili ratione, & ablatd 
ratione quadrupla compofita,fit fubquadrupla_». Di- 
ftant igitur aequali fpatio a ratione nihili, ratio quadru- 
pla, & ratio fubquadrupla 3 fcu exceisiva quadrupla.*. 
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& cognominis defedlLva_. ; in diverfas tamen partem 
Plane nihilo addam 4-,& a nihilo 4. auferam,uterr 
que numerus aeque a nihilo diilat,fed in partes diverfa^ 
Similiter fi vel in orientem ab.urbe quatuor miliiarium 
iter faciam» vel quatuor miliiarium iter in occidentem^ 
aequali itinere, utrovis loco confiftendo,aburbeabfum. 
Praeterea tanto fpatio ad dextram ab aliquo diftarepoC- 
fum» quanto alius ad finifiram. Aufero autem nofiri 
refpe(5tu,qui excefsivas illas rationes icimus, quaruna 
antecedentes confequentibus funt majores 1 adderens 
autem illorum refpedu , qui d nihili ratione nobis qui- 
dem deficiunt , fibi autem contra majore item antece- 
dentis <3c confequentis diftantia» excrefcunt,6c majores 
fiunt. Certifsimis his^ ex ipfa rerum natura petitis prin- 
cipiis» Omnis noflra ratiocinatio adverfusfalla Euclidis 
principia» &-non latis confiderate adfumta»fiatumina- 
tur. Addo igitur » noftri refpedtu, cujufvis generis ra- 
tionis» aut excelsivi» aut defedtivi, antecedentem per 
quemvis numerum multiplicando^ conlequentem an< 
jem eujufvis generis rationis,aut excefsivi,aut defcdlivi» 
per quemvis numerum multiplicando» nofiri refpeclti 
aufero. Qjaare fi per eundem numerum » antecedetis 
6c confequens cujulvis rationis multiplicentur» eadem 
ratio manet; quod» quantum addo» tantum 6cauferam; 
&»dum primus terminus per multiplicationem adlcen- 
dit»adfcendendo quoque per multiplicationem fequ^- 
tur terminus fecundus. Porro uti excelsivae rationes 
per antecedentium terminorum majorem multiplicar 
^ionein quam conlequentium» a nihili ratione adfcetif 
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<)erunt ; licdefcdtivaeratipnes per majorem confequen- 
tium terminorum multiplicationem quam anteceden- 
tium, infra nihili rationem defcenderunt. Ratio igi- 
tur fefquialtera, h cR ratio tripla, minuta ratione dupla. 
Multiplicando enim nihili rationis I antecedentem per 
addo rationi nihili rationem triplam j ateonfequentem 
nihili rationis multiplicando per z, aufero a tripla ratio- 
ne rationem duplam. Quod fi jam compenfetur tripla 
ratio, addita, cum dupla ratione, ablata, reddua eR tripla: 
&L duplae diRerentialis ratio , nempe fefcupla. Rurfus 
ratio fubfupertertia, ’ , eR ratio tripla, minuta ratione 
quadrupla. Quoniam enim multiplicando nihili ratio- 
nis antecedentem per 5, addo nihili rationi rationem tri- 
plam ; confequentem autem nihili rationis per 4. multi- 
plicando, a tripla ratione aufero quadruplam ; planum 
eR, quandoquidem plus aufero quamaddidi,infra nihili 
rationem fore quae compenfata utraque relinquitur, ra- 
tionem nempe fubfupertertiam, quae fubtriplae & fub- 
quadruplae differcntialis ratio exiRit. Atque hinc fub- 
tradtionis dodlrina claram lucem accipit. Si enim a ra- 
tione I aulerre velim rationem 1, antecedentes inter fc 
multiplicando &confequentes, prius invertendi funt ra^ 
donis auferendae, l,termini,hocmodo,‘. Multiplican- 
do deinde rationis antecedentem per 2, addo ipfi ra- 
tionem duplam i adeo ut, cum antea quoque adeRet ra- 
do dupla, jam inde fadta fit ratio quadrupla, in his ter- 
minis, 4.2. 1 : at rationis \ confequentem muldplicando 
per aufero a radone quadrupla triplam : quae coa- 
juntRim hi$ terminis exponimus, 4- z. ). 3« Qjuod fi jam 

y 
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compcnfentur quadrupla &tripla,refiduaeft«arundeirt 
differentialis ratio, fupertertia. Cactcrum rationis \ an- 
tecedentem 7 multiplicando per 5, addo rationi \ ratio- 
nem triplam, fic 21^7. 4. : at ejufdem rationis J confc- 
quentem 4., multiplicando per 4., aufero a ratione “ , 
rationem quadruplam,inhisterminis,2i.7.4.i(5. Quo- 
niam autem ablatae quadruplae rationis fupra additam 
triplam exceffus, nempe ratio non cft tanta, quanta 
cft primitiva ratio ideo refidua eft ratio exce&iva, W» 
Rurfus, rationis \ antecedentem 5 multiplicando item 
per 3, addo rationi ^ rationem triplam, in his terminis, 
15.5. 4.: fed confequentem 4. multiplicando per 4,aufero 
a ratione ’’ rationem quadruplam, quxconjundtimhis 
terminis exponuntur, 15. 5.4.. 16. Q^ioniam autem ab- 
latae quadruplae rationis fupra additam triplam exceflus, 
nempe ratio *, majoreft quam primitiva ratio ’ j igitur 
ambabus compenfatis ratio exurgit defedliva, nempe Ji. 
Seu, ratio ablata adfcendit fupra rationem additam.» 
ideoque ex primitiva ratione excefsiva, fedla eft, per 
majorem ablationem quam additionem , defediva 
Certiisimum ergo eft, majorem efte rationem l quam 
fit ratio quoniam, dum utrique eadem addita eft,& 
eadem ab utraque ablata , majorem refiduam reliquit 
ratio l quam ratio [ : illa, rationem haec,nequideni 
nihili rationem, (ed defedlivam Verum enim vero 
hinc colligi nequit, 7 ad 4. majorem rationem habere 
quam 5 ad 4. : quandoquidem fi tripla utrique addatur* 
& rurfus quintupla ab utraque auferatur, refiduae fune 
rationes & IJ. quarum haec Ii, in genere defetftivo 
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i[ major cft quam illa, " in genere exccfsivo. Exhisau^ 

I tem omnibus illud primum conftat, odtavam propofl- 
tionem,dum per feptimam definitionem, hoc eft, per 
multipla, probatur, demonflxari per rationum additio- 
nem & fubtradionem. Quod quidem idem eft, ac fi 
j quis, probaturus numerum 8 majorem efle numero 7, 
1: addat utrique eundum numerum, ut 4. ) undeconfur- 

i[ gunt 12 & II •, rurfus autem eundem numerum ab iis au- 
j terat, nempe 10. undeapriorcrefiduuseft2,apofteriore 

[i autem 1 : denique hinc colligat, 8 majorem eftequamy. 

r Quem certe demonftrandi modum,fi quiddivinilumi- 

I nisvobisfupereftjineptumjudicabitis. quandoquidem, 

qui abfquedcmonftratione, naturali lumine, non com- 
prehendit numerum 8 majorem efte numero 7, totum 
nempe fua parte, nec abfquc demonftratione credet bi- 
narium efte majorem unitate. Omnes autem homines 
totum quavis fua parte majus efte , communi notione 
percipiunt 5 feu, majus efte,quod longius ab initio fuo, 
1 noc eft,a nihilo diflat : id quod Euthymius principii lo- 

I co adfumit. Dcinde,niri refiduae rationes utraeque fint 
I exce(sivae,falfum illud odtavum theorema hinc enafeitur. 

I Uti enim , fi a 12 6c 10 auferam 11, refidui funt + 1 & — i, 
qui inter fe aequales exiftunt , fed alter excefsivus, alter 
^ defecftivus : Sic fi a rationibus 'J & J auferam rationem J, 

refiduaefunt rationes , &1, inter fe aequales j fed unaex- 
ccfsiva eft, altera defe< 5 tiva. A pol. Ultima haec Euthy- 
j mii dodtrinam valde confirmant, attamen non fatis ad- 
fequor, cur non Euclidis quoque confiderandi modus 
cttineri poisit. Si enim miftum nihili , omni defedtivo, 
V ' Nn 
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adeoque mifto JI,&innutneris aIiis,ctiamcxEuthymh 
(potentia (pagina lu) fortius, adeoque majus eft,eertc 
pronunciare poflumus,^. ad 4 majorem rationem habe- 
re quam j ad 4. Rurfus, quia miftum majus efl mi. 
fto ”, dicemus 5 ad 4 majorem rationem habere quata 
Z ad 4. Ita enim & in excclsivis, 6c defedivisjUt Euthy*. 
mius Yocat, rationibus j eodem modo, fine ulla meatis 
turbatione* majorem terminorum inter fc rationem,cx 
majore ratione, id eft*ex ea, quae minusab exccfsiva ma- 
jore ratione diftai^ubique definiemus. Ideoque fubti- 
litates merae potius mihi vidcntur,quae hlcdifleruitHer- 
motimus, quam ut utilia cenferi pofsint, nedum ut necefi 
fario in Geometriam fint recipienda. Ar-chim. Certd 
non fatis adfecutus es, 6 Apolloni, cur Euthymii ratio- 
nes confiderandi modus fundamentum in natura ha- 
beat, Euclidis autem illo deftituatur. Primum enim, 
quoniam ratio exempli causa, aeque difiat a ratione 
nihili, atque ab hac ratione nihili diftat ratio ii uti a ni- 
hilo aeque difianc -b 1 & — 1 j admodum concinne, &. 
rerum nZturae convenienter, dicemus, illas duas ratio- 
nes, iifdem terminis comprehenfas, aequales exiftercj ‘y 
uti numeri i& i intec fc funt aequales i unam autem tan- 
to fpatio fupra nihili rationem adfcendere, quanto infra 
nihili rationem defeendit altera : plane uti exce&iva u- 
nitas tanto intervallo nihilum fuperat, quanto defeifliva 
unitas a nihilo defieic Qiiare ficut duae excelsivae ra- 
tiones., J&J compofitae, utravis componentium major 
rem cxcefiivam rationem faciunt,nempe j j ita.compo-. 
fitae duae defedtivae,.! & * , utravis componcntium.nufri 
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jorem dcfcdlivam rationem, J, exhibent. Nec illud te 
torbarc potuillct, quod demiftorum viribus concinne 
propofuitHermotimusjfi vim tonus ratiocinationis pro- 
funde inrpexides. Omnium enim rationum , excelsi- 
varum &defe<5ti varum, minima cft ratio nihili. Cum 
ergoratio nihili * omni aha exccfsiva ratione minor fit» 
etiam ex Euclidis fententia, confiat excefsivarum ratio- 
num nullam propiorem efie finibus defe(5tivarum ra- 
tionum ; ideoque mifium omni excefsivo mifio efie 
debilius. Rurius cum ratio nihili \ omni alia defedtiva 
rationequoque minor fit, (quoniam minime efidefedi- 
va,magis autem defeifliva cfi ratio hac magis defe- 
ctiva ratio ‘ j ficut — 1 major defc<5livus numerus eft 
quam — 1 j — 3 adhuc major defccfiivus numerus 
quam — 1 » dc fic deinceps) planum efi, defe(flivarurrt 
rationum nullam propiorem die finibus excefsivarum 
nationum j ideoque mifium *\ omni defe<5livo mifio 
efie fortius. Quae quidem, fi quid de his percipio, & 
Geometriam in rationum contemplatione faciliorem 
reddunt, & Aritlimeticam quoc|ue in dodrina de mi- 
nutiis. Q^id enim, rogo vos, o eximii mathematici, 
clarius docetur,quid concinnius, quam quod rationum 
omnium quafi centrum fit ratio nihili, fupra quam in- 
numerae rationes, magnae, parvae, tanquam diverforum 
circulorum radii,adfurgunt i ficut infra illam, ejufdcm 
magnitudinis, quafi radii, aliae deprimuntur : Cum au- 
tem excelsiva ratio fit, cujus antecedens confequento 
majorefi, quanto fpatio haec fupra, quafi centrum fuum, 
ladonem nihili , elevatur, tanto infra hanc deprimitur 
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cognominis ratio dcfedtiva,cujusanteccdcnsconrequen- 
te eft minor, adeoque una cognita , nota quoque eft al- 
tera, <5crimul fpatium inter utramque interceptum; (eu> 
illarum diiUerentia. Namque ratio fefquialtera a ratio- 
ne fubfcfquialtera dillat, ratione bis lefquialtera ; quia 
nempe tanto fpatio in&a nihili rationem defcendit ratio 
fublefquialtera , quanto fupra illam adfcendit ratio fef- 
quialteraj. Quod fignificanter admodum, <3c toti do- 
Arinac fuae concinne Euthymius enunciat , rationem 
nempe fefquialteram excefsivam,fuperare rationem fct 
quialteram deledtivam, ratione bis fefquialtera. Quan- 
to igitur excefsiva qusedam ratio major ell, hoc eft, al- 
tius fupra nihili rationem adfcendit ; tanto quoque ma- 
jor eft cognominis defedtiva, hoc eft, altius infra nihili 
rationem defcendit. Q^are cum continua ferie odties 
ratio l aufertur a ratione cxcelsiva JJ, poftquam quater 
ablata eft, ventum eft ad rationem niliili , quarto gradu 
infra rationem litam ; poftquam rurfus quater a ra- 
tione nihili ablata eft ratio \ , deventum eftquano gra- 
du, noftrirefpedlu, infra rationem nihili, ad rationem 
defectivam. Atque hinc Euthymianaeadfertionis veri- 
tas deducitur, rationem fcilicet * majorem elfe ratione 
adeoqueq. ad 9 majorem rationem habere quam dadp; 
quod hac duae rationes, *,ab cxcelsiva, ut a ratione’^ 
ablatae, J tanquam major, minorem refiduam rationem' 
exhibeat, nempe *, quam minor J,qux refiduam facit *. 
Sicut in mere excelsi vis rationibus, ratio * major eft ra- 
tione quia fi utraque a ratione ] auferatur, illa mino- 
rem relmquit,haec majorem. Idem quoque exadditione 
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fit manifeftum. Omnium autem confonantifsimahuic 
, dtxarinac exempla Harmonice fuppeditat. Homopho- 
num enim,(eu unifonum^dux chordx,in ratione nihili 
tentx, fonant. Qjipd fi harum chordarum altera in 
(efcupla ratione tendor fit alterutra qux unifonum e- 
dunt,excelsivam rationem, adeoque confonantiam au- 
diemus, diapente intenfum : fin illarum chordarum al- 
tera in refquialtcra rarione remilsior fit alterutra qux u- 
nifonum edunt, dcfcdlivam rationem, adeoque confo- 
nantiam, audiemus, diapente remifium. Quanto igi- 
tur fpatio excelsiva confonantia dia pente, fupra nihili 
confonantiam, feu unifonum, adfcendit, tanto fpatio de- 
fediva confonantia dia pente infra nihili confonantiam 
defeendit. Utrxque autem dis dia pente intervallo in- 
ter fe didant. De minutiis fimilitcrradocinamur. quip- 
pe minutia \ tanta ratione integrum,nihili ratione com- 
prehenfum , fuperat, quanta ratione minutia \ ab inte- 
gro deficit, hoc eft,quantji ratione integrum fuperatmi- 
nutiam Quanta autem ratione minutia \ major eft 

quam minutia \ , tanta ratione minor efl: cognominis 
defedliva \ quam defedliva cognominis *. quia major 
defe<5tiva,majorem ab integro dirtanriam infert. Porro 
excelsiva minutia ‘ fuperat minutiam defecftivam *, ra- 
tione quadrupla_s : excelsiva autem minutia , fuperat 
cognominem defedtivam ratione bis fupertertia, feu, 
radone dupla , minuta ratione fuperotftavl Haec con- 
templatio in rerum natura fundata eft, cum veterum, 
adeoque Euclidis, & quondam noftra,omni fundamen- 
to , fi verum fateri velimus, careat Minutiarum autem 
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^nfideradone deceptos fuifle antiquos, ingeniofe vidii 
Buthymius. quippe in cxcelsivis rationibus, & mino» 
disieadem veritas omnibus feculis conftitit. Casterum 
facile quoque exiftis colligitur, diverfi generis rationesj 
cxcelsivam & defc<5tivam , inter fe, quatenus una altera 
major efl:,aut minor, comparari non poflcj quod com- 
paratio cjufdem generis nomina requirat : quippe eo^ 
dem circo, eandem verfus metam decertant, quorum 
celeritatis inter ipfos expenditur. & divites cum diviti- 
bus comparantur, debitores cum debitoribus. Qyarc 
Lucius, qui tria millia in bonis habet, comparari nequit 
cum Titio, qui quatuor millia debet j quod hic plura 
debeat, quam ille polsidet 5 fed bene Lucius cum Mte- 
vio, qui duo millia pofsidet, comparabitur , & Titius 
cum Sejojqui fex millia debet. Similiter, fi hi quatuor, 
Lucius,Mxvrusj Titius, Sejus, in centro terrx confiftc- 
rent j fufeepto autem itinere Lucius adfcendendo tria 
milliaria emetiretur, dum Mxvius duo ; quod uterque 
adfcendat,& ad eafdem fuperas auras evadere conetur, 
hi bini inter fe comparari poflunt,itautLuciusMaevio 
in fefquialtera ratione celerius adfcendere dicatur. Rur- 
fus autem Titius, fi defeendendo tria milliaria emetia- 
tur,dum Sejus duo ; quod uterque defcendat,adeoque 
ad eundem tendat fcopum,hi bini quoque inter fe com- 
parabuntur. Sed Lucius qui adfccndit, non refpicitTi- 
ttum qui defeendit, etiamfi feiae, fe adfcendendo non 
fuifle celeriorem quam ille fuerit defeendendo j quod in 
nullam comparationem cum ipfo veniat. At vero fi 
uterqueadfcendiflec, Lucius comitem habuifietTitium, 
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ideoque,ob parem celeritatem, nihili rationis compara^ 
tionem incurrilTent. ExcelTus igitur dc defedus inter (id 
(ixundum quantitatem»hoceft,diftantiam anihilo»noa 
comparantur y quod non ab una dc eadem parte nihili 
proccfferint Porro ut exceflus defedhii aequalis ellc po* 
telhaut eo major» aut etiam minor ; <Sc viciisim ; fimilit 
ter de rationibus definiemus. Excelsiva enim ratio * 
tanta eft in fuo genere , quanta in fuo genere defedtiva 
ratio *. Nec fictio hic quidquam poteft, de qua ante 
(pag.ii3.)Hcrmotimus. Fingatur enim nihili ene ratio, 
ratio ’ , quam fupertertia ratione vincat ratio unitatis 
loco ponenda j hanc rurfus fupertertia ratione fuperet 
ratio quae propterea eft praecedentis | dupla : non ta- 
men magnitudines» aut termini, qui rationes compre-> 
hendunt,dc mutuo refpedtu faciunt» hac fidtionemutan-» 
tur. Haec omnia cum confidero , non pofTum non in 
Euthymii fententiam ire, qui odtavam propofitionem 
£iiram cenfet. Q^od in tribus cafibus praecipuis, brevi- 
tatis,puto»caufa,ante probavitHermotimus. Suntau- 
tem in univerfum cafus quinque.^. Aut enim tertia D 
utrique reliquarum aequalis eft» aut inaequalis. Si ae- 
qualis,aut majori aequalis eft, aut minori: fin inaequalis» 
aut ucraque minor eft,aut major •, aut majore quidem 
minor» minore autem major. Quos cafus fi Hermoti- 
mt ordine numeris exponamus, erit II. 111.*. 

V.J.J. Horumduo,primus&quintus»ado<fta- 
Vapropofiitionis primum membrum expenfi, veri funtj 
(ed ad ^eundum quoque» revertendo , fiilfi. Duo au- 
tem» fecundus & quartus, contra ad primum membrum 
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examinati, felfi funt *, fcd revertendo, veri. Tertius ea* 
fus fpxirius eft, nec comparationem admittit. NuUo 
itaquo cafu tota odtava propofitio vera invenitur. De* 
dma autem propofitio cum odava,cui,ut fundamento, 
fuperftrudta eft, corruit. Quod demonftrare inftituit 
Hermotimus. Porro novam propofitionem, < 3 cEucli- 
dea generaliorem, quatuor iftis cafibus convenientem, 
ex ^thymii principiis hanc efFormamus. T>uarum in- 
gqualium magnituMnum iUa, ad eandem, utroque aut m^o- 
rem,aut minorem , aut alterutri aqualem, majorem rationem 
habet, qua longius ab hac Sfiat : Cf" 'uicipnu. Atque haec 
breviter, ad Euthymii, ni fellor, mentem hic diuerui,ut 
quae mea de his novis inventis fententia fit, omnes co- 
gnofeeretis, Eucl. Et judicii tui perfpicacitate,&do- 
<arinaeipfius,undecunqpe confirmatae, evidentia addu- 
cimur, ut in hac caufa viai circinum & regulam Euthy- 
mio tradamus. H e r mo x. Gloriofe vero viaoria, in- 
geniofifsimis adverfariis extorta. T uo autem, 6 divine 
Archimedes, judicio adprobatam cfie hanc dodbinam, 
tua voce defenfem,hoc vero eft,aeternae veritatis monu- 
mentis a fum mo geometra illam ellc infertam. Nunc 
ad ea pergam, quae in Scholiafte, & in veftris propofi* 
tionibus, notavit Euthymius. Archim. Superfluus 
ifte labor erit, quod nunc ipfi illa corrigere fciamus. 
Hermot. Illa quoque, fi pateris, referam, ut& caeteri 
magis ac magis in hac nova doArina confirmentur. 
Scholiaftes igitur in quintae & feptimae definitionis 
plicatione, quam pag.28 rerali,Euclide^robandi me- 
thodo reliAa, inepti aliam confinxit. Euclides enim 
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! primx & tcrtix magnitudinis aeque multiplas fumendo» 

ii utrique rationi eandem rationem addit ; fed & fecundae 
^ quartae aeque multiplas fumiendo» eandem rationem 
il ab utraque aufert. Scholiaftes autem j deculfatim an- 
1' tecedentes multiplicans per confequentes, ex parte vul- 
t garem methodum fequitur, & optimam, quae confc- 
quentes inter fe multiplicandas tradit,& decuflatim an- 
> tecedentes per confequentes : quomodo utraque ratio 
t tanta ratione augetur, quanta minuitur, & quod in pri- 

I iliis fieri debebat, ad eandem confequentem reducitur ; 

! at fecundae < 3 c quartae aeque multiplas fumens ; quartae 

if autem multiplam utriufque rationis confequentem fa- 
1 cicns,utrique propofitae rationi addit rationem fecundae 
(’ ad tertiam. Qyod in exemplis iprms,quae numeris,ex>; 
^ pofuit, clare perfpicitur. quorum primo, ad quintam 
pf definitionem pertinente, explorat nqm hae dfbae ratio- 
I; hes,'J.J inter fefint aequales. Cum igitur non folum 
t tertium» fed & quartum termiuum per fecundum mul- 
I 'tiplicarc deberet , contra fecundum & quartum multi- 
( plicat per tertium, hoc eft, rationi tertii ad quartum ad- 
I dit rationem fecundi ad tertium, in bis terminis, 6 . 8. 4. 
i feu in iftis multiplis , 48. ^4 32. unde hae duae rationes 
I fefquialterae procreantur,^!. cum fecundum inceptam 
i methodum deberent elfe duae in ratione dupla , in qua 
5 primitivae fpedlantur. Rurfus exploraturus, utra 
I harum rationum ".J major fit, quod feptima defini tio- 
i i\e fecit Euclides, eadem methodo rationi 1 addit ratio^ 
f nem ! , hoc eft, utramque primitivam rationem minuit; 

I ratione fefquialtera» in his terminis, \l. Idem autena 
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cft tertius moduS) cum prima ratio minor eft fecunda* 
in hoc exemplo, quarum termini ifta methodo 
multiplicati, funt, ]l\. Primitivis itaque rationibus 
addit rationem fecundi ad tertium : ac fi quantitates ex- 
ploraret rationum, | | “• ^ Unde liquet parvi 

momenti ellc hoc fcholium_.. Nunc tua quaedam , d 
Archimedes, & Eutocii in illa commentarium, exami- 
nabo. Illud autem primum de fecunda propofitione 
libri primi de Sphaera &Cylindro fum moniturus, mar 
lejtum in Barileenfi editione, tum in Rivaltiana, dia- 
gramma hujus propofitionis efle deformatum. Cum 
enim hoc folum requiratur, ut A H fit primo major 
quam D ; (uti ex tota demonftratione patet, & v. 22.) 
quomodo in ipforum quoque diagrammatis pundlum 
H cader^jc intra B A illi finilbre putarunt, ipfam CH 
debere efie majorem quam D. Ter igitur in noftro 
diagrammate compofita AC,facit magnitudinem AH* 
primo majorem *, quod quoque in demonftranda o< 5 ta- 
va quinti Euclides duntaxat voluit } magnitudine D. 
Caeterum paralogifmus hic in demonftrando eft v. 
quippe C A ad AH majorem rationem habet quam 
AC ad CB. hoceft,4.adunon minorem rationem 
habet quam 4. ad 10 5 quod ex Euclidis odtava adfumfit 
Archimedes ; fed majorem,ob terminorum 4.6C 12 ma^ 
jorem inter fe diftantiam , quam terminorum 4. & 10, 
qui duas rationes defedtivas faciunc Verum tamen 
eft, componenti EF ad FG, feu 12 ad p, minorem ra- 
tionem habere quam A B ad B C, feu 14. ad 10. Qpod 
cum mirum videri polsit* numeris clare hic exponam. 
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Reducantur enim radones defedtivae, ,J,ad alias eun-> 

dem confequcntcm habentes, ,}• .f* Harum terminian< 
tecedcntes, 5&d, unitate inter fe diftant,qux fecit diflfe- 
rentialem rarionem J ,qua major defeddva ,} fupcrat mi- 
norem Qyemcunquc autem numerum utriquean- 

tecedenti addidero,ut ex defecStivis rationibus excelsiva 
fiant,ex majore defedliva,qu 3 t longius ab excelsivarum 
radonum finibus abeft, minor excelsi va fiet s 6c contra, 
ex minore defedliva, quae excelsivarum rationum fini- 
bus propior eft,excefsiva major. Si enim uti ique ante- 
cedeuti, 5 &< 5 , addam 9 j a priore ratione aufero ; feu, 
noftridc excefsivarum radonum refpediujipfi addo, ra- 
tionem 5 polleriori autem addo rationem I : unde ex- 
furgunt rationes, quarum illa, excelsivarum rc- 
^e( 5 tu minor eft j haec, | J, major. Rurfus, fi utrique an- 
tecedenti, 14. & i5,addam 6 j priori rationi, J^addo pri- 
mum rationem J‘, unde excelsivarum radonum fines 
addngit ; quos & ingreditur, addita infuper ratione J“, 
feu * ; polleriori autem rationi , addo rationem 
Cum igitur utriqueantecedenti addiderim 9 & 6, id eft, 
totum conlequentem 15 eundem quidem numerum u- 
triufque rationis antecedenti addidi, fed non utrique ra- 
doni eandem rationem. Unitas enim utrique antece- 
denti duarum defectivarum radonum, eundem conle- 
quentem habendum, addita, eo majorem rationem au- 
fert, fcu, excelsivarum refpeClu, addit, quo defeCti va erat 
major, dc minoribus terminis comprehenfe : duarum 
autem excelsivarum radonum,eundem confequentem 
habendum, utrique antecedend unitas addiu, eo majo- 
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remxationem addit,qu6 exccisiva erat minor, & mihcP 
ribus terminis inclula. Qiiare novem unitates, ratio^ 
nis antecedenti additae, ab ip(a auferunt rationem ma- 
jorem, pofterioris rationis antecedenti additae, ab ipfa 
auferunt rationem minorem, feu [. Superat enim 
ratio '* rationem { , ratione J*. Rurfus, unitas utriqua 
antecedenti addita^ a priore aufert rationem ; pofte- 
riori autem addit rationem J*. quarum illa major eft j 
haec, minor. Denique,quinque unitates utrique ante- 
cedenti additae , priori rationi addunt rationem majo^ 
rem, ” , feu ^ j pofteriori autem minorem, T otum 
igitur confequenteni {15) prioris rationis (,J}a**t^ceden-» 
ti (5) addendo, addo huic rationi rationem \ ; at poftfei 
rioris rationis'(,‘) antecedenti(d) totum confequenteni 
(15) addendo,addo huic rationi rationem l. Ratio au- 
tem difFerehtialis“j qua priori addita I,fuperat pofterkh 
ri additam ' ; addita differcntiali rationi , qua pofle- 
rior produdta(IJ) fuperat produdtam priorem,(l^) effi- 
cit differentialent rationem qua prior defedhva fu- 
perabat poftcriorem defedtivam Planum itaque cffi 
(1 majorisdefedlivae rationis antecedenti numerusadda- 
tur, minorem inde exce&ivam oriris quam fi idem niit 
merus addatur antecedenti defedlivae minoris. Falla 
igitur eft ratiocinatio componentis, in defe< 5 livo ratio- 
num genere ufurpata ; vera,inexcelsiv6. Qjjareex 
adjundis quinto libro propofitionibus vigefimaodlava, 
fecundum Commandini numerationem ; quae Pappo 
libro VU eft propofiuo tertia,&hic quoque abEutocio 
pagina demonftratur partim vera eft,partim ^Ifa^; 
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Vera in rationibus cxcersivis,cujufmodi diagrammata 
ilii adhibent; falfa in rationibus defc< 5 tivis,exEuthymii 
dodtrina : quamvis illud negetPappus ejuldcm libri pro- 
pofitione quarta 5 & Eutocius hic pagina 40. v. 36. Ea- 
dem de caufa ratiodnatio dividentis vera eil in rationi- 
bus excefsivis ; falla in defedlivis. Qij^are ex adjundtis 
quinto libro propofitionibus etiam vacillat vigefima- 
nona. quam Eutocius hic demonilravit pagina 40. v.zo. 
Atque eadem hac componentis ratiocinatione ulus Eu- 
tocius, male demonftravit hic pagina 41. v.z. ratiocina- 
tionem convertentis ; quam ante ipfum bene demon- 
ftrarat Pappus propofitionc fexta, quae in adj un< 5 tis quin- 
to libro eft XJQC Porro cum rationes exccfsivae &de- 
fe< 5 liva: inter fe comparantur, falfae quoque funt in adjun- 
< 5 tis quinto libro *propofitiones XXXI & XXXII, quae 
Pappo funt VIII dc IX. At verae illae funt ex Euthymii 
fententia, qui excelsivas rationes cum excelsivis,&de- 
fedtivas cum defedlivis foliim comparari po(Te ftatuit. 
Simpliciter autem falfae ex illis funt XXVI & XXVII. 
quae Pappo funt VII & V. OcT:o igitur in univerfum 
I^a^ propofitiones in quinto Elementorum libro nota- 
vitEuthymius. Ex illis autem multae aliae tum propo- 
fitionesjtum demonftrationes falfae propullularunt,quas 
recenferc nimis longum foret. V cterum praeterea ali- 
quas in Pappo Euthymius notavit ; nempe feptimi libri 
aI & XII. Deinde XVI, quae in excelsi vis rationibus 
vera eft ; falfa in defe< 5 livis : unde paralogifmorum ori- 
go pagina 48. ViZ^. quamvis ter ab Eutocio hic fit de^ 
monftrata; primum pag. 51. v.i8< deinde ejusconverfum 
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pag.52. V. ultimo. &pag. 65.V.25?. Porro lalfae funt,pro- 
pofitio CLXXX, quae cftfecundi Conicorum Apollo- 
nii lemma V. propofitio CLXXXIjquas dt ejufdcm li- 
bri lemma VI. propofitio CLXXXVII, quae eft lem- 
ma XII ; fed m lemmatis fecundo Apollonii libro i 
Commandino praemifsis XI. Ex parte autem male dc- 
mo n rtratae fu n t propofi tiones.CCXAXlI.CCXXXIII. 
CCXXXIV. quae funt tria lemmata 5 in quorupti fin- 
gulis hallucinatus eft Commandinus. Duodecimi e- 
nim lemmatis duorum cafiium diagrammata commu- 
tavit, dum primi cafus diagramnu tacit, quando G ca- 
dit ultra B C. contra autem nofter MS!“’ primi cafus 
diagramma rc< 5 le facit, quando G cadit intra BCj& H 
intra EF: fecundi autem cafus diagramma, quando G 
cadit ultra BC,& H ultra EF. Tertiidecimi diagram- 
mate Commandinus perperam fadunt praece- 

dentis lemmatis diagramma fecundum : unde bis pro 
(id^ovoL Aoyop, quod probe manu exarati libri habent» 
feribendum putat, sXdojova Koyov. Similiter erravit in 
lemmate XIV. ubi tamen & nofter MS."“ pofteriore 
loco perperam habet, eKdasova. item prioris cafus dia- 
gramma. Sed & ipfas propofitiones cum diagramma- 
tis fuis reftitutas, ut & Grxea ipfarum ex MS“ verba 
mihi tradidit Euthymius. 
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C G majorem rationem ha- wfoV T H fiei^ova Aoyoi» 
beat quam E F ad F H. Di- j/ EZjr^cVTiyvZ©, 

co in primo cafu & A G ad Tr^eoTtjg tEbS~ 

B C majorem rationem habe- ""j «7 A H wpjg B F 

re quim D H ad E F 5 in fe- ^ 
eundo cafu, mmorem-,. rigag.i^a^ 
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CG majo- 
rem ratio- 
nem habec 
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primo cafu minorem ratio- 7^d(rscug eXdasova Aoyov 
nem liabet quam FE ad E H : ^ ^ °V rjv E ©. 

infecundo cafu , majorenui. fTrt ^Tspag, ug 

Quare & ABadBO BH.er* 

r ^ uevTtjg7rpioT>ig7nacreaigeAa(r- 

mo cafu minorem rationem^ ^ ^ g 

habet quam DE ad EH : in t^/e 0 eVi ii r^jg iiu- 
fecundo cafu, majorem^. Et Ti^ag,a^u. i(^.;HAaf« 
GA ergo ad AB in primo aywfoVTJ/v AB hri fiiv Ttjg -rpoa- 
cafu majorem habet ratio- T>ig TrJiua-eag fiei^cva Aofov s;;^^ 
nem qu4m H D ad DE : in ^ Tij» A E‘ cti 

fecundo cafu, minorem. Eft $pyTS^J£e,Bkdajci>. f(gi^ 

autem, ut AB ad BC, fic f”"’"!’ ^ xpoVTi^i» BF, 

DEadEF. Ex arquo igitur Ji 
r . I®"» far/ asv Ttig TrpmTrg 

m primo ca u A ad B C ^flda-eug if AH Tpog riijv B F 

majorem rationem habet fui^ova Aorovi^irprepii /IQ 
^uam DH ad EF : in fecun- xfjv E Z* iwlii rijg Jkt/- 
qo cafu,minorem_i. iSTepagiiAdasu. 


15^ « 3 ^ 'ME IBO MU DIALOGUS 

PROPOSITIO CCXXXIIl. LEMMA XIII. 

TraA/v 'i<r*i i ftiv AB Qlt iterum A B atqualis ipfi 
BP AE EZ. 6 T/ <fe Ob C ) & DE ipfi EF. por- 
)J AH Trpof T))v H B eXoLcsom ro A G ad G B minorem ra* 
Acyor >J A0 xpof y tionem habeat qu^m DH ad 

T>;i' ©E. ot< 4 ^ BFxpoV TJjV HE. Dico&BCad CG 
r H (j^ei^ova Xoyov e^i 7 majorem rationem haberO 
EZ xfcV T^V Z0. 

’ETrayd^,KaJt 

dvtt<;po^^v^ Hgj! A ^ . 

iuti^ea-tv, >; H B 
Trpogrijv BAjTi#- 
Tffi xfof tjJi/BFj 


B G 


EH 


quam E F ad F H. 

Quoniam e- 
nint , per con- 
p _ _verfionem & di- 
viiionem , G B 
adBA^hoceft) 


fieiifova Acyou s;^}}7rep i; © E ad BC, majorem rationem ha- 
■TT^ogl^v E A, T»7i ?■< TT^oflfjv EZ’ » y bet quam HE ad E D, hoc eft, 
dva<Tpi\pavTi ^ (ftf Adm j; B F ad E F 5 convertenti dcdividen- 
•xpcgrriv FH (jkdi^Qva Myov ti BC ad CG majorem ratio- 
EZxfdfTijrZ©. nemhabetquimEFadFH. 

PROPOSITIO' CCXXXIV. LEMMA XIV. 

E Vfli) i<rri fievv ^ ao CIt A B a:qualis ipfi B C } 

’(&' A E EZ er< if AH DE, ipfi E F. porro 

zrp^Tijv H B fjLsi^ova ^cyov AG ad GB majorem ratio- 
eyeTo) vj-tre^ >; A 0 'sr^k tjjV nem habeat quam D H ad 
0 E. oT< B H vpk rk H F HE. Dico B G ad G C ma- 
ud^ova. Koyov exi ^ 5 Tf/J E © ay jorem rationem haberequam 
ZpkrkeZ. EHadHF. 

’Ex« yd^ 

Kard StaJ^E- ^ 
mvfi PiBtTH- D 
rkn^ FB> 
xpoVrj;vBH 


J- 




II 


QuoiGam 
enim per di- 
vifionemAB) 
hoc eft, CBj 
ad BG ma- 


ixd^ova A6rov exi >? A E, jorem ratioiiem habet qu4m 
Tii/dw ^ Z E , OT/JoV T>;v E ©• DE, hoc eft, FE,ad EH} 
dva<rse>pcum xard koupEttiv j} convertenti per divifionem_t 
BHxpdfTiyVHFjttei^ovfit Ad/ovjyB G ad GC majorem ratio- 
jyxff J? E0 xpdfT^V © Z. nem habetquim EH ad HF. 


2)5 proportionibus: 


H7 


t Am ad alteram odlavaepropofitionis diSjihaera dL Cy^ 
J lindro demonllrationem venieinusi quamvis eo labo- 
re fundtus videri pofsim , dlim fupra & verba recitavi , d 
quibus paralogifmorum illa feries ihcipit,& caufam ad- 
didi, cur in Geometriam impingere ccnfeantur. Hoc 
folum reflare puto, ut numeros, quibus figurarum illa- 
rum lineas Euthymius adeommodavit, breviter expo- 
nam. In primae itaque demonflxationis figura,(pag42) 
fphaerae diameter BD efl partium q. quarum p habet 
BF ; 4, FD. Radius igitur BE, feu ED, cui aequalis efl 
BK, habet partes ; AF, 6 . Porro F G, 6*. BH, iqj. 
BN, 9’. Major fphaerae portio ABC, aequalis cono 
AHC, efl folidarum partium **q|, feu 891 : minor 
ADC, aequalis cono AGC, feu 259!^. Majoris 
autem portionis fuperficies,“^J,efl ad minoris portionis 
fuperficiem "‘*J,ut9ad4. cujus rationis * dupla ell ra- 
tio Dicit igitur Archimedes, portionem fphaerae ma- 

jorem ABC, 89i>ad minorem portionem AUC,259;^, 
minorem rationem habere quam fit dupla rationis fu- 
pcrficiei majoris portionis ad fuperficiem minoris por- 
tionis 5 nempe minorem quam hoc ell, (quippe 
numerus 176 longius diftat a numero 891, quam ab eo- 
dem hoc numero diftat numerus 259lQmajorem autem 
quam fit fefquialtera rationis fuperficiei majoris portio- 
nis ad fuperficiem minoris portionis ; nempe majorem 
quam |J,hoceft,|Ji.(^ippe major diftantiaeftinter nu- 
meros 891 & lifui quam inter numeros J”.) In hoc aii-; 
tem demonflrando cum invcnilTet ( pag. 45. v. 33. ) HF 
ad FK minorem rationem habere quam K F ad FG ; 
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nempe 23ladi5l minorem rationem habere quam i 5 fa 4 
6 \ > inde concludit re< 5 langulum ab extremis HFG coif 
tentum, minus efle re< 5 langulo a mediisj hoc eli, quadra- 
to ab FK } nempe i< 5 z* efle minorem quam •, fcu 6 ^i 

minorem efle quam 961. Hoc, ut & fupra didlum eft, 
veritati confonat,fi rationes excelsivae, major acminor, 
uti hic, praecedant, quarum magnitudinibus deinde re- 
(flangulailla comprehendantur : at fi inverfo modo re- 
^tangula illa praecelserint, refolvendo & verum, & fal- 
fum,indc deducere polTum. Verum, fi redtangula illa 
in rationes excefeivas refolvantur; quod & in hac priore 
demonftratione fit (pag4q_v.i6.) quando re<flangulum 
a BFD, minus exiftens quam redlangulum aBED j 
nempe minor quam q.z‘ j refolvitur in rationes ex- 
celsi vas, ita ut FB ad BE minorem rationem habeat 
quam ED ad DF ; nempe 9 ad 6 \ minorem rationem 
quam Falfum autem,fi in defedtivas ; quod in 

pofteriore hujus odtavae propofitionis demonftratione 
£adtum pag. 48. v. zj. Cum enim quadratum a CH in 
HF, minus fit redtangulo a BHC in HG, nempe 496 
minor quam 504 : refolvendo haec in rationes defedti- 
vas male concludit, quadratum a CH ad re<flangulum 
a BHC, 16 ad Z4, minorem rationem habere quam re- 
dtam GH adHF,ioj ad 15I j hoceft,redlam GH ad HF, 
lojad 15I, majorem rationem habere quam CHadHB, 
4 ad 6 . Atque ita ex fiilfo fecundo membro odlavx pro- 
pofitionis V? Elementorum ratiocinando pergens, GH 
ad ambas AH,KE,ioJ adp-l-dj majorem rationem ha- 
bere dicit quam CH ad HB, 4 ad 6 . adeoque.CH ab- 
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lata ab HG, if a lo] ; & LE, quae aequalis eft ipH BH,ab 
I EK, 6z6\i mondrandum dicit, reliquam CG ad reli- 
quas ambas AH,KL,d‘ad9+J,majorem rationem 
habere quam CH ad HB, 4. ad 6 j hoc efl;, HB ad HA j 
hoc eft, LE ad H A, 6ad 9. Permutando autem, quod 
■ hic fit a defedtivo ad excelsivum genus tranfeundo , ve- 

rum eft, KE ad EL, ad 6, majorem rationem habere 
quamambas KL,HAad HA, J-hp ad<?. at dividendo, 
quod fit, rurfus ex genere excelsivo tranfeundo in ge- 
i| nus defedivum , contra vera Euthymii elementa con- 
ii eludit, KL ad LE, [ ad 6, majorem rationem habere 
I quam KLadHA, ladp. quiaminoreft LEquamHA; 
i| adeooue ex falfo fecundo oAavae Vl‘Elementorum_. 
1; memDro,eadem KL ad minorem LE, majorem ratio- 
I, nem habet quam ad majorem H A. Hanc autem para- 
if logifmorum leriem explicatiorem reddidit Eutocius, 

Ii (pag.dy.v.f) ( 3 c, ex defedlivo rationum genere in ex- 
( celsivum tranfeundo, veris conclufionibus intermiftam. 

I Quoniam enim monrtrandum eft, redtam GH ad am- 
i bas HA, KE, majorem rationem habere quam CH ad 

) HB 5 IO*. 9+ 6[. -h 4. 6. quod eft falfum ; permutando, 

1' quod hic fit in contrarium genus tranleundo, vere con- 

j eluditur, lol ad^. +9 + 6[. 6. Porro dividendo, djad^, 

1 , redte majorem rationem habere dicitur quam p+‘,.6. 
f Sed permutando, quod hic fit ab excelsivo tranfeundo 

) ad genus defedtivum, falfum eft,di ad 9I majorem ratio- 

] nem habere quam 4 ad 6. Atvero,ut4add,itadad9. 
j Monftrandum ergo, 6[ ad pl + 6. 9. quod fidfum. uude 

y permutando verum, 6 \. 6 + 91. 9. Rurfus autem divi- 
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dendo>quod hic fit ex genere exce&ivo in contt-aifium 
genus tranfeundo, falfum colligitur, ’ ad 6 majorem ra- 
tionem habere quam [ ad 9. Cacterurh horum paralo- 
gifmorum originem & caulam > fequentibus numeris 
fundanis evidentius exponam. Qjioniam enim 4. ad j 
minorem rationem habet quam ^ ad 2 j igitur redtangu- 
lum ab extremis 4 & 2, nempe 8. minus eft rcdtangulo a 
mediis, 3 feu quadrato 9. Seu, quod idem ; quoniam 
3 ad 2 majorem rationem habet quam 4 ad 3 ; igitur re- 
dtangulum ab extremis,'majus eft rcdlangulo a mediis, 
nempe 9 major quam 8 ‘ quod etiam Serenus libro IL** 
propofitione prima demonftravit j & rurfus Eutocius 
ad XXXIV libri I Conicorum Apollonii. At contra, 
fi redtangulum 8 propofitum fit minus redlangulo 9 J 
rede hinc colligo, 4 ad 3 minorem rationem habere 
quam 3 ad 2 ; relolvendo nempe redtangula in laterum 
rationes excefsivas 5 fed perperam, eadem redlangulain 
laterum rationes defedivas refol vendo, definio, 2 ad 3 
minorem rationem habere quam 3 ad 4. quomodo 
redtingula illa in rationes relolvendo colligere polTum 
ex odlava V? Euclidis. In priore igitur odia vae 'pro- 
pofitionis de Sphaera & Cylindro demonftrationcj, 
utroque modo , & redtangula ex lateribus compo- 
nendo, & redlangula in latera relolvendo, a veritate 
non eft aberratum t in pofteriore autem demonftra- 
tione, redlangula in laterum rationes defedlivas refol- 
vendo, paralogifmum Archimedes commifit, quem 
exveris Euthymii elementis corrigendum hadlenus 
demontovi 
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* Nuncad ea veniam refutanda,quaecontraomnem 
antiquitatem primus in Geometriam induxit hicTheo 
i^lexandrinus. A r. c h i m. Ingratum plane lermonem 
ordieris, q^uo aufcultando aures meas non fum defatiga- 
turus. Quin potius ad ea tranfis explicanda, qux con- 
cinne ex his omnibus deduci poflunc: quod tertio loco 
cx oreEuthymii tefaAurum fpoponderas. Hermot. 
Verbis flandum, atque eomagis,quod hicTheo, &tota 
Mathematicorum pofleritas , qux eundem hunc erro- 
rem erravit, magnis & evidentibusargumentisaddudti, 
hoc fe flatuilTe putant. Theo. Ita certe putavi. & er- 
rorem meum, ut audio, poflerilargiterampliarunt. Sed 
cx Euthymii dodrina, quam hadtenus propofuit Her- 
motimus, agnovi errorem, tSc ingenua voce nunc repu- 
dio. illis quoque, qui mea audloritatc in cum indu< 5 H 
funt, au(flor rurfus fum, ut tanquam falfum,& gignen- 
diserroribusobnoxium,illud dogma rejiciant. Archim, 
Facis quod ingenuum hominem, mathematicum de- 
cet, qui nullla pertinacia, & altercandi lubidine,paralo- 
gifmos fuos defendere conatur 5 fed veritatem non mi- 
nus difeere quam docere cfl paratus. Hermot. Me 
vero felicem, qui tantum memoria valui, ut rccenfendis 
Euthymii mei dogmatis fummos undiquaque viros in 
eandem fententiam pertraxerim ! Unum tamen mx 
Ibllicitum habet, quod Mathematici, qui nunefuperant, 
argumentis fuis non fatisfadlum clamitabunt, nifl etiam 
veftro calculq erronea fint deprehenfa. Rogo itaqua 
vos, ut pauca etiam de iflis me narrantem audiatis ; co- 
que magis, quod novum quoque proportionum gennt 
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ab uno, non infimi fubfellii Geometra, nuper fit inven- 
tum,cujus admi niculo circuli quadraturam, toties irrito 
conatu a vobis tentatam , Tpifsis voluminibus (cdemom 
fbalTc opinatur. Praeterea ad Euclidis Elementorum 
gloriam a tetris erroribus vindicandam quaedam bicad-r 
(pergentur, quae, ut incorrupta, nulloque pravae infer- 
pretationis vitio conraminata ferventur, non tantum po; 
fteritatis,fed etiamveftrum omnium, quorum feriptaiis 
nituntur, interelfe arbitror. Archim. Euclidis haec 
cura fit. falfis audiendis nullum ego tempus collocem. 
Apol. Necegofane. nimis enim tetrica illa erunt, & 
defatigando cerebro tantum natiu. Eucl. Certe & 
meacausa,<3cMathematicorum,quiomnesiis erroribus 
irretiti nunc inter mortales degunt, haec quoque veftris 
falculis vel probare, yel rejicere deberetis. A r c h i m. 
Tuam ergo in gratiam, oEuclide, ingrato adeo fermo- 
ne hic detinebimur. Hermot, Pauco vos fumdeten- 
turus, monftrato deinde falfarum propofitionum cata- 
lpgo,in quo, quot libuerit, legetis. Fontem igitur erro- 
ris, & fcaturiginem Euthymius vocat vocabulum 
^6r^q^quamitM,c\x]\is\tT\^m fignificatum atque ufum, 
jjx Mathematica antiquitate produ<aum , fupra retuli. 
Piferte enim negat Euthymius, vocabulum 
quaniitiu, fignificare magnitudinem, aut numerum-., 
q^ui rationis quantitatem veram folus exhibeat, quod 
fcutocius dixit , ante ipfum Theo. In illo autem vo- 
ffibulore<adcxplicandoquantoingeniofioreft,ThcOnc 
^Eucpcio haud dubie junior Scholiafies, cujus verba 
pf^.i^protei) tantoiwsptior#di?3<;hQliaftes,qucm 


ciffivi pag,M. Qsippe ullo ^vi 4 ppti(?ri? 4 E>j^ 
n^cQrnpendio rationum cQiiiponend;uiim quantitif^ 
per minuta fexagefima indagando^hanc dod^rinani ngn 
tam explicalTe quam intricaHe cft judicandus. Hatio- 
f)is enim compolita: ex ratiopibus l & t>quantita{om 
caeteri dicunt die quaternarium, quandtajtum,ieu 
denominatorum zdcz inter fc multiplicatione pfo4^ 
&um ; hic autem Scholialles, maximum compond)^ 
darum rationum terminum extremum «qualem po- 
nens 6 o minutis primis, feu uni parti, quam nunc Ara- 
bum confuetudine gradum vocant hujus dimidium 
fumit,minuta 30; quoniam odonarii dimidius eft qua- 
ternarius: Rurlusnumerido dimidium fumit 30 j qyor 
niam quaternarii dimidius e(l binarius : Deinde 39 m/ir 
nuta prima per 30 minuta item prima multiplicat) und$ 
fiunt 900 minuta fecunda, quibus ad minyta prima rcr 
duAis fiunt 15 minuta prima, ad qux do fuut in ratione 
quadrupla, uti 8 ad z. Male autem 15 ad do refert,cum 
^ntra do cum 15 comparare deberet j quoniam ratig*- 
pes exeelsivas, J & t, propofuit ; non autem defedivas, 
J. Primi igitur exempli ponere debuillet hos nu- 
meros, 3°.*^ qui inter fe multiplicati laciunt minuta 
fecunda, in ratione quadrupla 5 feu in eadem ratione 
minuta prima. R^em methodo fecundi exempli lios 
.numeros pofuilset 5 | feu io* non autem, ut fcr 
eundorum minutorum ad prima redudtionem evitaret, 
ifios, tl. |. qua methodo ^ quinti exenmli numeros adr 
jitmfitii. * I cum hos adhibere potuifict, i^. ‘Z I \il. 
Qpmy')^ quoque 
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ita expediri polsint, ut primx rationis fexageflma ftu 
fnantur, alterius autem muldpli numeri, aut pars, aut 
partcs^a quibus ratio denominatur. Tertii exempli nu- 
meros re< 5 lcexpofuit,l“ 4 ®||J““l‘o. ut 5 c quarti, 

Infexto autem & ultimo exemplo, fecundum eandem 
methodum expediendo, plane defecit. Cum enim pro* 

S >ofit3e rationis fubduplae , ex ratione fubfequialtera 6c 
ubfupertertia compofitae,fciret ex ocftava quinti, ratio* 
nem fubfupertertiam majorem elfe ratione fubfefquial* 
tera,uti J, quantitas feu denominator fubfupertertis ra- 
tionis, major eftdenominatore * rationis fubfefquialte- 
rae, debuit omnino rationis fubfupcrtertia£ quantitatem 
majorem adfumere quam rationis fubfefquialterae j at 
male adfumfit illius rationis minuta do s hujus, 30. 
quamvis multiplicatis inter fe his numeris propofitum 
conBciat » fed divinando potius quam ratiocinando. 
Cum enim do ad .^5 eandem rationem habeant quam 
40 ad 30, extremos duos cafu quodam inter fe multipli - 
cavit, cum medios fecundum methodum fuam inter fe 
multiplicare debuiflet, hoc modo : Vo I 1 Pro 

verbis ipfius pag.24- v.15, una litura indudlis , fi omnis 
ifta de denominatoribus dodlf inaalicu jus momenti efiet, 
haec reponerem : >(3^ iTrei '6 ivo hi t» y'* 0 ie y' 

wrs7TtTptT(^ t 5 ^afiSctva rd (Jt! AfT7a, t3 rtjf 
fjLOt^ov. 1(0} 'srd/un rd fis ?\£ifld , rd fxovd$(^ r^tet Terafa. 

)(ff} TTOuS rd (t ejrl rd fjJ. Hff} yMauf 0Hxax6<rM ^urtpck 
Xedld. St quoniam binarius fubfefquiaber eli ternarii ; ter- 
narius autem juhjupertertius quaternarii ; fimoXLmimuOy 
unitatis bejfem ; rur/usXLV minuta, unitatis tres quotas. 
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Tleinde duco XL in XLV ; unde fiunt miUe oUmgenta minu- 
ta fecunda. Ex quibus quidem id perfpicitur, vere mi- 
nutum effe iftud minutorum inventum , quod in expli- 
canda dodtrina item minuta operofe Scholiaftes ille ad- 
hibuit. Caeterum illud verum efl: ex divifione, quae 
multiplicationi eftadver{a,divifo antecedente cujufquc 
rationis per fuum confequentem , numerum exurgere, 
quem illi xrjXtKOT^a Aoy», quantitatem rationu, exhibere 
putant,qui per confequentem multiplicatus,rurfus pro- 
ducat antecedentem 5 fed nullum inventa Haec rationis 
antecedens magnitudo ufum prasftat, nifi unitatem , 
quae illa methodo omnium rationum communis conlc- 
quens cft,illirubjiciamus. Qjiare rationis duplae quan- 
titatem non exhibet numerus z, fedratio J. necfextuplas 
rationis quantitatem exhibet numerus fenarius,fed ra- 
tio % Similiter rationis felcimlje quantitas non eft nu- 
merus ij, quod Theo vult < 5 cEutocius,omniumque ju- 
niorum mathematicorum filii, fed numerus ad i re- 
latus j hoc eft, in integris numeris ratio quae propterea 
nrudfx^v fundus fefquialterae rationis dicitur. Ita rationis 
duplaefuperquartae,’, quantitatem non exhibet nume- 
rus 2^ folus, fed una cum unitate j id eft, in numeris in- 
tegris duplzfuperquartae rationis magnitudinem exhi- 
bet ratio fundana 4,qua, tanqvam communi menfura, 
rationis duplacfuperquartae rationem duplam , triplam, 
quadruplam,(efquialteram,fupertertiam, &cactcras ejus 
multiplas, aut fuperparticulares, aut fuperpertes,menfu- 
ramus. Qjiale enim menfuratum eft, talis etiam men- 
fina efle debet. Primus autem Nicomachus Qeraienus, 
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quantum quidem ex Mathematica antiquitate fci> 
tuf , pravam hartc vocabuli Tni?m 6 Ttjg interpretatio- 
nem invenit s quem fecuti funt Heronas , commov* 
tario in illius Arithmeticam Introdudtionem.. 5 Eu- 
tocius commentario in quartam propofitioncm fecun- 
di libri Archimedis de Sphaera & Cylindro 5 fed pet 
fimum ejus ufum primus Theo monftravit, falfum in- 
de dogma fabricando, nempe rationem duplicari, & 
quovis numero multiplicari polle, duplicata, aut quo- 
vis numero multiplicata hac rationis quantitate feu de- 
nominatore,quiel1: ejufdem rationis antecedens termi- 
nus ad unitatem relatus. Cum enim pag. 25. monftra- 
fe vellet, rationem fcxtuplam componi,leuaddi, ex du- 
pla & tripla ; contra fextuplam ex duplicata tripla pro- 
diilTc dicit ■, addita generali causa, quod, fi triplum ali- 
cujus duplicaverimus, exurgat ipfius fextuplum. Ve- 
rum quidem eft, ternarium, rationis triplae anteceden- 
tem, duplicatum fieri fenarium j fed fallam, illud quod 
triplum alicujus cft,duplicatum fieri fextuplum : hoc 
eft, triplam rationem duplicatam fieri fextuplam. De 
duplicata autem tripla ratione, & non de antecedente 
termino, nempede ternario duplicato, iftaefteaccipien- 
da, docent verba relationem fignificantia, duplum, tri- 
plum, fextuplum 5 uti < 5 c tota demonftratio, quae de ra- 
tidhibus inftituitur. Sic deinde ex triplicata dimidia 
rationcjid eft, fubdupla, fieri dicit fefquialteram. Quia 
enim fubduplae rationis denominator, feu quantitas, ipfi 
eft minutia 1, hac triplicata exumt rationis (efquialie- 
ne quantltasi ij. ideoque fubdupla ratio ter fumta £idt 




I 
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rationem ferquialteram. Subduplam antem rattonemi 
dimidiam quoqve vocavit Theo Sniyrnxus pag. 1x7^ 
d-rd Tuv duo T^of ro fv, >(g!l diro t 5 fVof wfof rd duo*dtds*ifuc e» 
i(SH ro duro i Aoy(^ de heg(^‘ rm ftiv dvo jrfoV to et, 

(Tt@‘‘ tS de evog ir^dg rd d^o, 'dfutrvg. A binario ad mitatemt 
Cf* ab unitate ad binartum, unum idemque eli intervallum, ra- 
tio autem diver/a : binarii ad unitatem, dupla ; mitatu ad 
binarium , dimidia. Hanc de rationum quantitatibus» 
fcu denominatoribus , multiplicandis Theonis dodlri- 
nam fecuti funt Cardanus ; Rodulphus Volumnius 
Spoletanusjdifputatione de proportione proportionum, 
quem toties laudat ut eximium hujus fententi* dodo-. 
rem Clavius , commentariis in Euclidis Elemencaj^ 
Clavium deinde, fortifsimum hujus dogmatis propii-. 
gnatorem,fecutaeft tota mathematicorum cohors ad 
nortra ufque tempora. Hicautem ad decimam quinti 
libri definitionem ita commentatur. Et fi proportio 2 p 
adi dicitur duplicata proportionis quintupU, tamen decupla 
proportio eU ejujdem dupla. Qtumadmodum etiam propor^ 
tio oAupla dupla eli proportionis quadrupla^ cum tamen qua- 
drupla duplicata fu fedecupla , ut hic patet ,16. jf.t. Poftea 
trigecuplam dicit decuplae elfe triplam. Rurfus : Pro- 
portio } ad ipsa 6\ denominata , dicinon poteFl triplo major 
proportione fubquadrupla,p ad 12 : quia denominator tri- 

plicatus non facit denominatorem ,fed atque ita proportio 
fubfefquitertia dicetur tripla proportionis fitbquadrupla ; ficui 
etiamy non proportio a 6^f denominata^ fed proportio duodecu- 
pUitH proportionis quadrupla tripla ; propterea quod dem- 
mmator tripticatut non producit denominatortm 6.^ fed /a. 
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Paulo poft : Troportionem atttem aliquam tum demum ejfe 
edteriut duplam y vel triplam, p^c. cum illius denominator 
hiqus denominatorit duplus eU , vel triplus y&c. ita ut pro^ 
protio decupla fit dupla quintupU , 0* fixtupla fit tripla dupla, 
(^c, ofiendemus ad finem libri IX. traHatumque eH hoc ar- 
gumentum copiose a Rodulpho Volumnio, in Difputatione de 
proportione proportionumj. Nunc fatis fit, hoc ipfitm commu^ 
ni hominum judicio ex fenfibilibus rebus confirmare^. Si igi- 
tur agens aliquod ad patiens proportionem habeat , verbi gra- 
tia , decuplam , ita ut agens fit decem , ^ patiens unum ; quis 
tam mente captus erit, qui non ftatim intelligat , fi idem aeens 
augeatur, ut fiat viginti, patiens autem maneat unum , agens 
tunc duplo majorem habere potentiam refieUu ejufdem patien- 
tis, quam prius ? Qmre proportio vigecupla, cujus denomi- 
nator XX, duplus eH denominator is X, dupla efl proportionis 
decupla , non autem proportio centupla, ut auHores contraria 
fint entia voUmt ; fid tamen hac proportio centupla dicetur du- 
plicata proportionis decupla , propter multiplicationem dcno- 
minatoris X in fi, ^ propter duas proportiones decuplas, qua 
inter numeros centuplam proportionem habentes interjiciun- 
tur, ut hic apparet, loo. w. i. Sic etiam fi e contrario, agens ali- 
quod ad patiens habeat proportionem, verbi gratia, fubdecu- 
plam , Ita ut agens fit I, ^patiens X, quis tam hebes fuerit, ac 
rudis, qui non intelligat, agens, quod fit II, duplo efie potentius 
refieSlu ejufdem patientis X, quam agens I? Cum ergo agens, 
II ad patiens X, habeat proportionem fubquintuplam , cujus 
denominator | , vel corfiatur ex denominatore bisfumto, 
erit profero proportio fubquintupla proportionis fubdecupla 
dttpla,iMn autem illa,qua fubcentupla eli,ut prodici audorts 
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•volmt, cum hu Unge minor /U epam fui/dtcuplg^ ^Imur 
tamen proportio fubcentupla proportioni! fubdeeupU dupUcara, 
propter caufamfipitu explicatam, ut hk patet ^ /. m. too, Jn 
eandem fcntentiam fcnbit ad libri IX finem de pfdpnr- 
tionum compofitione : Huc accedit i\T\cpi\tiOiuodfecun^ 

dum communem hominum fenfum dua proportiones tripkcon- 
fiituant proportionem fextupUm , non autem noncuplam, ut 
pradteii ausiores -volunt ; ^uan^uam nontupla proportio dicun- 
tur tripla dapiicata,utinhijce numeruapparetip.),t. 
quis non -videat,/! agens aliquod/it^ ut lU, tUudidem dupU po- 
tentiusfaBum e£e ut VI, non autem ut IX? Sic etiam com- 
munis inteliigentia comprehendit, e)e proportione tripL^ &quim 
tupla conjici proportUnem oauplam , propterea quod duo mo- 
-ventia, ut 3 mweant fmul fumta, ut g. non autem ex 

illis conflit ui proportionem ty ad t. quamvis hac ex illis pet 
continuationem compofita ejfe dicatur, ex d^nitione VUbriVh 
ut patet in his numeris, ly.y, t. His adde,multorum agentium 
vires nonpojfe dimidiari,eoquod inter duos numeros, qm pro- 
portionem agentis ad patientis exprimunt,nuOus medius cadat 
proportionalis. Verbi gratia, agens ut 6, non pofet habere 
agens duplo minus, quod inter 6 ^ t nullus medius propor- 
tionalis cadat numerus : quis autem non ftatim imelligat, 
agens ut y, in dupla proportione mrnus ejfe qukm agens uf 6 ^ 
Ex his. autem pcrfpicuum non tantdm ignoralle ib 
los audtores, quid fit rationum compofitio j led St , qaid 
fitratio.Cum enim ratioa dnabus «tagnitudimbuseom» 
prcbendaror, uti linea ^ duobus terminis ; planum el^ 
duas rationest qu« ex qiaatoor imgirittKSmbuB, feltem 
potenti^j Gonfiant^cum addiiaa<^ci'rCUfnun%qQ<yUiM 
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inedia quamitateconjundtac, extremisduabus magnitu- 
dinibus continentur: quemadmodum duae lineae, qu* 
quatuor terminos habent, compofitae dicuntur, cum u- 
nius inferior terminus fadtus eft alterius terminus fupe- 
rior j atque ita duae lineae in unam, duabus datis aequa* 
lem,coaluere. Uti autem candemlineam&aliicuicun- 
que lineae, &fibi ipn,poffum adjungere j fic quoque ra- 
tionem, & alii cuicunque rationi, defibi ipfi, quoties ve- 
lim , adponcre polfum. Porro uti , exiftentibus tribus 
lineis interfe aequalibus, compofita exduabuslinea reli- 
quae dupla eft •, fic expofitis tribus rationibus xque ma- 
gnis, compofita ex duabus ratio reliquae dupla exiftic 
Duplum enim communi fententiaomncshomines judi- 
cant,quod bis habet fimplum ; triplum, quod tria fim- 
pla aequat 5 centuplum , quod ccnmm. Generalem au- 
tem quafcunque rationes componendi methodum ex 
quinta definitione libri fexti addifcimus : at rationem 
fibiadpofitam,adeoqveduplicatam,cognorcimus,cum 
datis cluabus illius rationis magnitudinibus tertia pro- 
portionalis eft inventa 5 triplicatam , cum tribus datis 
proportionalibus quarta proportionalis eftadjundla 
fic deinceps. Cum enim, inquit quinti libri definitione 
decima, /r« magnitudines proportionales funt, prima ad ter- 
tiam dicitur habere rationem duplam ejus quam habet ad fi- 
eundam. At cumquatuor magnitudines proportionales funt, 
^ima ad quartam dicitur habere rationem triplam ejus quam 
habet ad fecundanu. Undehocconfcquitur,primamad 
quartam dici habere fefquialteram rationem ejus quam 
habet ad tertiam. &,cum quinque magnitudjnes prp- 
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portionales funt, primam ad quintam , fupcrtertiam ra- 
tionem habere ejus quam habet ad quartam. Porro fi 
fex magnitudines proportionales fuerint, prima adfex- 
tam fuperquartam habet rationem ejus quam habet ad 
quintam: prima autem ad fextam habet rationem fu- 
perbitertiam ejus quam habet ad quartam j feu, eft ut 
5 & j : rurfus prima ad Icxtam habet rationem duplifu- 
perdimidiam ejus quam habet ad tertiam. Scholiaftes 
hujus definitionis,quem pag.30 produxi, obfcure loqui- 
tur initio. His enim verbis : Non dtcit,duo 4 rationes «- 
nites ejfe duplas; epsod etiam 'verum : non poteft fignifica- 
re j certe non debet ; duas rationes Arithmetice addi- 
tas, unius efTe duplas; ut fi rationes ’ & ] additae, dican- 
tur facere rationem J , quae rationis \ fit dupla : fed hoc 
voluifle debet, duasrationesin 3 Equales,ut^&’,,aut“. | j 
aut hujufmbdi duas alias, conjunc^im duplas elTe pofie 
unius rationis, nempe ipfius hquaeiplarum eft dimidia. 
Caeterum perinde eft/five prima proportionis magnitu- 
do major fit, five minor: quamvis,fi de rationum quam 
titate, qua alia fuperat aliam, quaeratur, odta vae quinti fal- 
fitatem exEuthymii doArina evitare debeamus. Qua- 
re ex veterum fcntentia, ut ratio quadrupla eft duplae ra- 
tionisdupla \ hoc eft, ratio * ad rationem J eft ut 2 ad i : 
fic ratio fubquadrupla fubdupla: eft fubdupla ; id eft, 
ratio ' ad rationem eft ut i ad 2. Similiter fubcentupla 
ratib fubdecuplae rationis eft fubdupla ; feu, ut i ad 2, fic 
.M ad Q^a in re admodum fe torfcrunt Euclidis 
commentatores. Commandinus enim ad definitio- 
nem decimam ; quam in binas fecans decimam dcunde- 
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cimam vocat', itafcribit. Decima^ undecima SffmtU 
itrminoi reqmrmt necefarh maqua/es, fS" primum tpforum 
nuqorenu. Nam fi aqualei fint^ eadem tU prtmi ad ficun- 
dum,^ ad tertium proportio. Si vero primuefit minor, ma 
poteSl primus ad tertium duplam proportionem hahere proprie 
ijus,quam habet ad fecundumtcum primi ad fecundum major 
fit proportio quam adtertium,ex oBava hujus. HscConir 
mandini verba Clavius inconcinna, & Euclidis fcntcn- 
tiseadverfa judicavit. Primum enim hoc in iis reprehen- 
it, quod docere videantur, fi tres numeri fint propor- 
tionales, ut 9.-6. 4, primum ad tertium, 9 ad 4, revera 
duplam habere rationem ejus quam habet ad fecun- 
dum, nempe 9 ad 6 . quia fcilicet in Euclidis verbis, 
hayov, vertit, duplam rationem , iplix vocabuli 
perfpicuafignificationeada( 5 tus ; non autem, quod Cla- 
vius volebat , dt^licatanu* Probe autem vertit Com- 
mandinus-,fed&optimeEuclidis,veterumqv€omnium 
fententiam explicavit, fi, quam Clavius reprehendit, 
vere eft amplexus : quoniam vero plura hac de re non 
fcripfit,potuitidemfenfifie, qvamvisnoniifdem verbis, 
quod Clavius; nempe rationem J duplam dicirationisj, 
non autem revera effe ; ficuti parallelogrammum re- 
aangulum,a duabus redis lineis, quae redum angulum 
comprehcndunt,contineri dicitur, quamvis reveranon 
afolis duabus illis* fed infuper abaliis duabus, aeque ma- 
gnis, adeoque a quatoor redis, contineatur. Taojts 
porro audoritat» fuit haecClavii opinio, qui Aoy<* ^ 
^haaiBvdyt^arhMiriavac^ non,uit verba proprie & 
ttatu^duplam^tr^m ratioBtmJaidu^pkcatamiM 
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eumFrancircoFluilateCandallasqui Campani rerGo 
kiem ex Arabico idiomate fadtamjhic fecutus eG; > ver« 
tenda cenfuit,ut,qui Londini, anno cb b C XX, Eu. 
didis Elementa Grxce&Latine, elegantibus typisdc G> 
guris, <5c utcunque emendate, adeoque cum laude, eden* 
da curavit j ubique pro dupUitripU, reponendum cura^. 
ntidupltcata,triptictua. quam deinde loquendi formu. 
lam omnes Mathematici ufurparunt. O Gupendam 
Graecae linguae ignorantiam, atque erroris foeaitatem* 
qua non vulgus Mathematicorumjfed duces atque prin- 
cipes inclaruerunt ! Deinde Commandinus a Clavio 
ob ifta verba reprehenditur,quod, dum in excelsivis ra- 
tionibus duplam, triplam admittit, in defedtivis contra 
ftatuendum cenfet > eo quod ex odtava quinti prima ad 
fecundam, majorem rationem habet quam ad tertiam. 
Clavius enim illam deGnitionem aeque in debdivis ra- 
tionibus veram cenfet atque in excelsivis. Sed magno 
mentis errore uterque bfcinatus in re haud difGcili ex- 
plicanda CGCcutiit. Quippe, uti ante didum eft, ratio 
rationis non eft tripla,fed fubtriplaj feu,ratio ad 
rationem ,teft exEuclidisfcntenua,quam odava quin- 
ti tradidit, uti ad non autem, quod Commandinus <Sc 
Clavius putarunt,ut 3 ad L Q^are, fecundum Euclidis 
dodrinam, prima ad fecundam, g ad u, majorem ratio- 
nem habet quam ad quartam, 8 ad vj \ & ratio 8 ad vj 
fubtripla eft rationis 8 ad iz : at fequendoEuthymii do- 
drinam,ratio ,* tripla dicitur rationis ,*,fedhocaddito, 
quod ratio Gt dercdiva. Clavius igitur omnibus lo- 
cis; ad quinti deGnitionem decimam; adfexti quintam» 
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nonilibri appendice, & fcholioin duodecimi propofitio- 
nem dilodeeimam j ubicxempli caufa, rationem i ad 9, 
duplicatam vocat rationis 1 ad 5, corrigendus eft,ut pro 
x&vhxs, duplicata, triphcdta, feribatur, fubdupla, fubtripla. 
Cxterum illud hinc planum cft, rationum inter fe effe 
rationem j quam propterea Koyuv ?<6yov Graeci adpella- 
runt j & quidem fpeciebus ; multiplis nempe, fuperpar- 
ticularibusj&caetcris ; aeque variam,atque fit magnitu- 
dinum, & abfolutorum numerorum. Hanc autem ita 
Animus I Aoy©' Acyajv Svo Aoyuv ravlS ttvS'- 

fiSHHS Xoya Kctld. (Pua-at^g Tr^oxais^vTl^fi^KdJdAoyof 

Ts-pof CTo/a a-xe^rig. T<atto rationum eFl duarum ra- 

tionum ejufdem feriei, a fundana ratione ficundum naturales 
numeros progredientis , fecundum rationem certa qtudam in- 
ter ipfas relMio. Duarum rationum dico, quod , uti rario 
eftdtiarum magnitudinum,fecundum magnitudinem^ 
interfe relatio ; fic rationum ratio fit duarum rationum 
inter fe relatio fecundum rationem. Deinde addo, 
dem feriei a fundana ratione progredientis, quae verba op- 
pido funt notanda. Cum enimratioaliqua altcriusdu- 
pla,tripla,fefquialtera,dicitur j ratio fundana &fii^la, 
fecundum naturalem numerorum feriem excreviflo ; 
hoe eftjcontinua fuiadpofitione majorfadta, intelligitur. 
Uti enim, fi unitati cuicunque unitatem addam, fit bi- 
narius 5 rurfus fi binario eandem unitatem adponam, 
fit ternarius, & fic deinceps : ita fi quamcunque ratio-: 
nem fibi ipfi adponam,indefitratio,prioris,nempefim- 
plae & fundana* dupla ; fi hanc duplam cum fundana 
componam, ratio fit fundaiise tripla i li tripi* primam 
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& fundanam addam» inde fitfundanaequadrupla. Trii 
pia autem ad duplam eft ut ^ ad z ; hoc eft» in ratione 
lefquialtera \ quadruplaad triplam, in ratione fu per tef« 
da. Porro uti quemcunque numerum , parvum » ma* 
gnum, unitatis loco ponere pollumus 5 Hcdcquamcun* 
que rationem,fundanae& fimplx rationis, hoceft, uni* 
tatis loco collocamus. Unde innumerx rationum pro- 
grelsioncs exfurgunt. quarum feptem ad fenarii quan* 
dtatem duntaxai adfcendentcs , exemplorum loco in 
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adjuntflo diagrammate expofui. Prima progrefsio cft 
rationis dupix. altera, triplae, tertia^quadruplx. quarta^ 
decuplx. quinta, fefquialterx ; qux in minimis nume^ 
ris ita adfcendit j ). fextajfupertertix ; cu- 

jus fundanx rationes ita excrefeunt ; j. *. ' J. 1 *. 'it- ‘ut- 
leptima,fupero(5tavx^ qux a minimis numeris ad ma- 
jores fic progreditur i Illud au- 

tem nove hic obfervandum dicebat Euthjrmius, cujuf* 
que ex his radonum, progre^ionibus radonem cumlusd 
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{eriei & progrelsionis ratione folum comparari poiIe,iti 
ut fciacur^quam rationem hxc ratio ad illam rationem^ 
3c viciisim, obtineat. Ratio enim fcxtupla eft ratio- 
nis fuperquinta, rationis ‘l,feu,utdad55- fefquialte- 
ra rationis j dupla rationis | j tripla rationis qux 
omnes ejufdem fenei rationes exillunt. Similiter ratio 
*[ fupertenia eft rarionis 5 dupla rationis * j quadru- 
pla rationis I fubluperquarta rationis ‘*,Meu,ut^ad 5i 
fubfefquialtera rationis : quae item rationes omnes 
ejufdem feriei & progrelsionis, niplx nempe, reperiun- 
tur. Eodem modo ratio fextupla eft rationis 

hoc eft, in Elarmonicis, ut fex toni fuperoiftavi ad unum, 
atque ita ulterius ratiocinando. Nullo autem modo 
diverlicprogrelsionis rarioncs inter fe com parari poliunt, 
ut quam inter fe rationem habeant, definiatur j quam- 
vis illarum diilerentialis ratio fit notilsima. cujus cau- 
fa rei naturam Icrutanti obfcura efte nequit. Quare ra- 
tio t,qux primae feriei prima eft, ineffabilem rationem 
habet non tantum ad rationem qux prima eft feriei fc- 
cundx,fed &ad omnes alias leriei fecundx, tertix,quar- 
tx, & exterarum in infinimm , rationes : differentialis 
autem ratio,qua major | fiiperat minorem l,eft ratio J. 
Similiter ratio feu ineffabilem rationem habet ad 
rationem feu ’ ; fuperatautem ratio ’ rationem *, 
ratione Hoc autem inde quoque evidens eft, quod 
duas diverlarum progrelsionum rationes per quamcun- 
que aliam minorem rationem menfuraturi, nullam pla< 
ne invenire queamus, qux utramque exacfte metiaton 
Si enim proponantur rationes h quas ratione Umen<i 
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lurare velimus, inquifitione iadta, ut pag. 77 monllra» 
tum eftjhoc fieri non pofle deprehendemus. Qjiippe 
ratio t plus quinquagintaquinque rationes feu com< 
mata, continet ; minus quinquagintalex : ita ut ratio^ 
nis * quantitas, fecundum hanc men furam inquifita,ex> 
a< 5 tehaberi nequeat, fed inter 55 dcfd commata vagetur. 
Eadem menfura adhibita rationem { majorem invenie* 
mus 88 commatis j minorem, 89. Harum autem ratio* 
num diiferentialis ratio |, major reperitur 32 commatis^ 
minor, qui quoque commatum numerus,ablatis 55 
aut 56 ab 88>habetur. Similiter hasdiverfacferici ratio- 
nes, ’ , ineffabilem interfe rationem habere invenie- 
mus i quamvis proxime ad eam accedat, qux efi inter 
antecedentes, 12 & 9, id efi,ad fupertertiam. Radoenim 
**,feu I , major eft 88 commatis j minor, 89 : & ratio l 
major commatis <>5 5 minor, 66 . Sed xquet haec 66 
commata. Igitur, ut 3 ad 4, ita 66 ad 88. Atqui ratio 
“ major oftenfa eft commaus 88. Rurfus, contineat 
ratio j tantum 88 commata. Ergo ratio ’ exadte ha- 
bebit 66. Atqui pauciora continere monftrata eft i cum 
etiam plura continere deberet, quod ratio | commatis 
88 fit major, Q^are ratio '* ad rationem ’ majorem 
rationem habet quam fupertertiam. Eadem ratioci- 
natione quafcunquc alias diverfx feriei rationes, qua- 
cunque alia communi menfura menluratas, ineffabilem 
inter fe rationem habere cognofeemus. Porro ratio 
qux dupla eft rationis [ , bis tot commata habet, quot 
fimpla * j (erme 112. Et ratio * , quae rationis [ dupla eft^ 
commata prope habet 66,quae dupla funt commatum 33.: 
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Ratio autem **,quac rationis ’ tripla eft, plus p/ com- 
mata continet, quae item plufquam tripla funt comma- 
tum 5 i. Planum itaque eft, omnes diverfae feriei, 
feu, non ab eadem fundana ratione adfcendentes, ratio- 
nes, inter fe elte incommenfurabiles. Deinde, rationis 
alicujus duplam, triplam, fefquialteram rationem in ea- 
dem rationum ferie & progre&ione efte,in qua eft fim- 
pla: quaebiscompofita duplam exhibet 5 ter, triplam} 
& fic deinceps. Cacterum rationem * non efle rationis 
\ duplam } nec rationem * ejufdem triplam : item ratio- 
nem l non efle duplam rationis * } nec rationem " ejuC- 
dem triplam } &fic confequenter } duplici infuperde- 
monftratione oftendemus. Prima, hoc adfumto lem- 
mate : Duplorum duplos efle exceflus : adeoque tri- 
plorum,triplos } lcfquialterorum,ferquialteros. Quip- 
pe uti ^<5c 2 , binario interfediflerunt} at illorum dupli, 
8 & quaternario } tripli, u & 6, fenario } fefquialteri, 
d&j, ternario, quifefquialter eft diflerentiaefimplorum, 
nempe binarii : fic rationes f&^interfe difleruntratio- 
ne harum duplae, <3c ‘t,ratione bis duplifuperquarta, 
fj, inter fe diftantj triplae ratione ^”,quaeeft ra- 

rionis* tripla; lcrquialter3e,‘J&hratione'J>quae rationis 
* eft fefquialtera. Cum itaque fimplarum rationum, 

J difFerentialis ratio fit J; duplarum, feu 'J, 
difFerentialis ratio, erit fimplac difFerentialis rationis du- 
' pia, nempe Atqui eadem eft, quae fimplarum, fcili- 

oit |I,feu l Quod eft abfurdum. Ei^o rationum \ &J, 
non funt duplae rationes ‘ & Eodem modo monftia- 

btmus, rationes J , fcu quae eadejn difFercntiali 
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rationc,qua fimplx,mter(eili(lant, non eneflmplarumi 
J & triplas. & fic dc reliquis cafibus omnibus ratioci* 
nando. Conflat ergo propofitum. Liquet aiitcm,u- 
triqueeandenirationemelTe additam; primum duplam^ 
in his terminis, 6 .^.i < 3 c, 8- 4-^ deinde triplam,in termi- 
nis,9.^.z.6c>i2.^j. qua de caufa eadem differentialis ra- 
tio manet. Altera demonflratione idem oflendemus, 
hocfumtolemmate :• Arithmeticae progrefsionis nume- 
ros,quorum fecundus primi duplus efl, eodem exceflil 
proximos binos fe invicem fuperare,quo primus fupe- 
ratnihilum. Quippe eodem exceflu,quo uni ;as fupe- 
rat nihilum, binarius fuperat unitatem, ternarius bina- 
rium, dc fic deinceps : aut, fi binarium ponam unitatis 
loco in hac progrelsione ; o. 2. 6 8. binario proximi 

bini inter fe diflant & fic de caeteris progrelsionum ex- 
celsibus argumentando. Cum itaque in hac rationum 
progrelsione, ^eu, qua in minimis ter- 
minis eadem efl; ratio | fimplafit,& unita- 

tis loco ponatur,cujusduplaefl*; tripla, quadrupla,'*; 
quintupla'l;contincbitduplaJ,feu ‘^bisfirnplamhfeu’. 
Atqui dua fimpla ‘, addita efficiunt rationem ’,qua 
minor efl ratione'*. Quare dupla ratio '^majoreexcelTu 
fuperat fimplam*,quamfimplafuperatrationem nihili^. 

3 uod efl contra adiumtum lemma Non ergo ratio ** 
upla efl rationis Eodem modomonflrabitdr ratio^ 
major quam tripla rationis \ ; dc ratio 'J rhajor quam 
quadrupla rationis J : at ratio ‘J minor quam quintupla 
rationis J. Qyodeftabfurdum. Quare ratio '1 non cft 
quincupla rationis ^ Ci^terum in vera rationis fefqui- 


iSo CM. MSIBOAIII DJjiLOQaS 

^tcrxprogrcfeionei 'm- 

loco poGta, eadem ratione fuperat quarto loco pofitao) 
rationem , qua haec fuperat tertio loco pofitam ratio- 
nem i & qua ratio primo loco fita, fuperat ratiot 
nem nihili Ergo quinto loco podta ratio quin- 

tupla eft rationis primo loco pofitac. Quod mon- 
ftrare oportebaL Sed & idem fic conficiemus. Qqo- 
niam ratio * , eadem ratione *, feu ^ fuperat rationem 
qua ratio ‘ fuperat rationem nihili * j ratio autem '* fu- 
perat rationem * ratione “,quae major eft ratione * i id- 
circo ratio '* majoreft quamutrationis* tantum fit du- 
pla. Sed & eadem ratio " rationis * ponebatur dupla. 
Eadem ergo ratio '*, & dupla eft rationis % & major 
quam dupla rationis Qjaod eft abfurdum. Porro 
exceffusjfcu difFerentialis rado, qua ratio fecunda % fu- 
perat primam l,cft ratio * } major differentiali ratione 
ieu qua tertia fuperat fecundam j & haec major diffe- 
rentiali ratione “ , qua quarta ratio fuperat tertiam j & 
haec denique major difterentiali ratione \[ > qua quinta 
fuperat quartam : ita ut difFerentialis ratio inter proxi- 
mas binas rationes j fimiliter uti ratio inter naturalis 
progrelsionis proximosbinosnumerosj decrefeat. quod 
eft contra fumtum lemqia» quo quinarius non majore 
numero quaternarium fuperare dicitur quam binarius 
unitatem. Unde fequitur, ut in fal& rationis fefquial- 
teraeprogrelsione, dupla" major fit quam ve?a dupla^ 
contra autem in eadem ^fa progrelsione,quintupla ‘f, 
feu ‘Jt > minor quam vera quintupla * Eandem hanc 

veritatem paucis fic pftendemus. Quoniam ratio ^ 
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^ illomm lententia} eft ad rationem ^ > ut illius denomina- 

tor 8,ad hujus denominatorcm 4 ; feo, quod idem, ut 
j 4^d 2 j habebit ratio J hujulmodi quatuor rationes, cU- 

j jufmodiduashabetratio:. At ratio : habetduas ratio- 

i nes duplas. Ergo ratio \ habebit duplas rationes qua- 

• tuor. Q^odeft&lfum. Habet enim duntaxat tres ra- 

I tiones duplas. Falfum ergo, rationem J duplam elTera- 

tionis^. quippe cjufdem tantum monftraturfefquialte- 
raj quod hujufmodi tres rationes a£quet,cujufmodi duas 
i; ratio Similiter, fi ratio * ad rationem ♦ elTet, ut illius 

i denominator < 5 adhujusdenominatorem 4; feujut^ada; 

i haberet ratio \ hujufmodi tres rationes, cujufmodi duas 

^ habet ratio Sed ratio \ duas xqnat rationes duplas. 

rationes duplas aequabit ratio Q^jod eftab- 
furdum. Quippe ratio f minor eft ratione b quam tres 

ii rationes duplas xquaremonftravimus. Eodem modo 
oftendemuS rationem ad rationem \\ habere mino- 

^ rem rationem quamantecedensyzadantecedentem 54, 

i feu, 4 ad 5. Cum enim ratio \t aequet tres rationes fj- 

t quialteras j ratio aequabit hujufmodi quatuor. Ma- 

li jor auteni eft ratio quam ratio Conftat igitur pro- 

D pofitum. Harum autem demonftrationum, quibus vc- 

t ram rationum compofitionemoftendimus,evidentilsi- 

i ma exempla fuppeditat Harmonice. Qyoniamenim 

i chorda novem palmorum tanta fui parte (uperat 6 pal- 

ij morum chordam,quanta lui parte haecfuperat choreum 

■ palmorum quatuor j ratio chordarum 9^4 palmorum, 

J compofitacxrationibusduabus»&‘ inter fexqualibus, 

i dupla eft unius fimplarum,ipfius * ,aut Quod cx di- 
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vifo canone Harmonico omnes» qui incorruptum au- 
rium judicium adhibent, addifeere poflunt. Interval- 
lum enim dia pente ; quod quintam vulgo vocant ; in 
ratione fefquialtcra fpedatur,& quinque fonis in quoli- 
bet genere includitur : hujus autem duplum interval- 
lum,quod in ratione biUefquialtera * fpedlatur, novem 
fonis continetur. Poftquam enim dia pente interval- 
lum, quinque (bnisagravi in acumenadfcendentes,ceci- 
nerimus, alterum dia pente intervallum inacumen eni- 
tendo adponimus,acutilsimum prioris diapente fonum, 
fequentis dia pente intervalli gravifeimum faciendo. Si- 
militer chordarum in ratione \ divifarum foni dia pa- 
fon, feu odtavae, intervallo inter fe diftant j at bis diapa- 
fon intervallo inferfe diftantfoni in ratione ter dia pa- 

fon,in ratione J. & fic de quibufeunque aliis rationum 
rationibusexHarmonice definiendo. Eandem autem 
hanc veritatem in miftis obtinere dicimus. Miftum 
enim viribus duplum efl: mifti J aut quod ipfi viri- 
bus a:qaale eft , mifti ElTe autem miftum viribus 

a:quale mifto ^ ; aut mifto i aut cuicunque ^ii mifto, 
cujus vinumaquaefcfquialterum eft 3 facillime ita perci- 
pietur. Sint enim trescyathi,quorum finguli tres con- 
tineant vini menfuras, duas aquae. Quare trium il- 
lorum cyathorum mifta viribus funt aequalia. Ei^o& 
confula duorum ex iftis cyathorum mifta, hoc eft, H 
quantitate quidem unius dupla erunt, at viribus ipfi 
aequalia. Rurfus trium cyathorum illorum miftacon- 
fula,hoceft, J', quantitate unius tripla erunt,fed viri- 
bus ipfi aequalia. ./Equalis ergo eft rado i rationi ^ 
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rationi J. &fic de plaribus cyathorum aequalibus miftis 
confufis ratiocinando. Cum er^o viribus duplum fic 
miftum II mifti duplo majorum virium miftumhau- 
rietjfi quis unam menfuram mifti ^ biberit, quam fi bi- 
beret menfuramunam mifti Z boceft,fi miftum bi- 
berit, duplo citius vini viribus juvabitur, quam fi bibe- 
ret quantitate quidem aequale, fed viribus fubduplum 
miftum \l[. Similiter triplo citius quis vini virtutem 
fentict hauriendo miftum '*^I,quam fi hauriat miftum 
lefquialterocitius,quamfi hauriat miftum Porro mi- 
ftum nihili nullam rationem ad quodcunque aliud mi- 
ftum habet. Neque enim miftum *[ duplum eft mifti 
quamvis duplx rationis viribus hoc ab illo fuperetur. 
Aliud autem eft rationem, aut miftum alterius efte du- 
plum5 &,miftum duplx rationis viribus fuperare aliud 
miftum. Uti enim binarius, licet fui magnitudine fu- 
peret fiphram, non tamen dici poteft , fiphrx duplus ; 
fic ratio quamvis fui magnitudine fuperet rationem 
tamen dupla hujus dici nequit. Eodem modo miftum ‘I 
fefquialtera ratione fuperat miftii led illa hujus fefqui- 

altera dici nequit, quodexfupcrius demonftratis eft per- 
Ipicuum. Hinc autem illud planum eft, rationem du- 
plam did,ob quantitatem; quod antecedens duplo ma- 
jor fit confequente : rationem autem rationis auplam 
in miftis vocari,ob vires. Antiquorum autem nullus, 
quod Euthymius mirari folet, ad utilifsimam hanc de 
miftorum viribus in data ratibfte augcndis,aut minuen- 
dis, contemplationem accelsicj ut quoulque in his pro- 
gredi poldm^s, dcterbttihawi-' In iflagnitudinc autem 
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Enumero has loquendi formulas ufurparunt,utcxEu- 
clide, Archimede, aliifque antiquis cognofeimus. In 
figura igimr pag. 112, quoniam quadratum aija (efqui- 
alterum eftodlanguli A 4 ruxtx,s 0 ; Sf.hoc odlangulum 
fefquialterum quadrati M»ts-, rurfus hoc quadratum 
fefquialterum otflanguU Hp Lqmrno ; & hocodlan- 
gulum fefquialterum quadrati HLmn; adeoque quin- 
que hic funt figura: fefquialtera ratione crefeentes, in his 
numeris, 8 i- 54- prim* ad quintam qua- 
drupla efl rationis primae ad fecundam ; fcu,quaeeaaem 
e(l,tcrtiaeadquartam,aut quartae ad quintam : ratioau- 
tem primxad quintam fupertertia eft rationis fecundae 
ad quintam. Kurfus ratio fecundae figurae ad quintam 
fefquialtera eft rationis tertiae ad quintam. & fic de cae- 
teris rationum rationibus definiendo. Atque hinc,quid 
rationum proportio fit, non difficulter elicimus, nempe 


dmAoytu Koymv Koym Aoya icroTfif. Proportio rationum 
elirationitrationum tqualitas. Ut''t adj,ita**ad^,&tadl. 
Similiter, ut ad Ii, ita ” ad *. iEqualitatem rationum 
rationis dico,non fimilitudinem, quamvis hoc vocabuli 
in proportionis definitione ufurparit Euclides. Male 
autem Theo Smyrnaeus fimplicem numerorum pro- 
portionem ; quod ex fubjun( 5 lo exemplo videre eft j 
definiit his verbis : /imXoyict ^ w Koym fi 
■x-otd a-xeo-tC oJovy fiJf h, nrug ohtu v^og Teasa^ 

Proportio eH rationum inter fi ema relatio : nempe , ut duo 
adunum, ficoso adquatuor. Proportio enim, feu analo- 
gia, eft rationum aequalitas, non autem certa quaedam 
inter iplas relado,quae vel muldpU efte polsit,vel fuper- 
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particularis, vel fuperpers. quam dctinitionem dx ipfb 
analogix vocabulo addifcimus. Analogia enim, feu 
proportio,e(l,cum, utpnmaad fecundam,aV« Aoyov toV 
dvlovt ficmdum eandem rationem , fuerit lecunda ad ter- 
tiam , tertia ad quartam , quarta ad quintam 3 & fic de- 
inceps,quou(que proportio excreverit Itaque omnium 
epdme proportionem Ariftotelcs finivit rationum ae- 
qualitatem. Verba illius ex V'* Ethicorum Nicoma- 
chiorum adponam_*. 


Proportio eft rationum , o H* dvotXoyU horrfi sVi 
qualitas, & m quatuor paucif- ^ ^ 

limis, tt quidem proportio / , , » j , 

difcretaquodin quatuor con- 

nUar, manifeHu m ; fed & con- reTla^tn, oriKov. a^ct 

tinua. unoenimterminojtan- ^ tu yd^ ivi 

quam duobus, utitur, ^ bis * T dg il/a-l ;^pr,<re}otji (fnelim 
eum nominat ; nempe, ut L"* rauj) Sig oiov,dg 

termini quantitasadquantita- ^ ^5 a' tpc(tkvtS S', i tS 
tcmll*;irall?'adin.'‘':bisquip- j- ' ~ 

pell?‘ termini quantitas efl: no- «, I ^ 

Lnata. ideoque fi Ilf* termini ^ f 

quantitas bis ponatur , qua-*“’^^"?? ag,T£TJctpa efcq ra avet- 
tuor erunt proportionalia^. Aeya. 


Michael Ephefius,commentario in hunclocum, pu- 
tat Ariftotelem aequalitatem dixifie pro ^miUtudinenu : 
dubio procul Euclidis auAoritate motus, qui hoc voca- 
buli in proportionis definitione adhibuit. Contra au- 
tem Euthymius vocabulum o(iot6rrit.,JImidtudo, incon- 
cinnum in hac definitione arbitratur : quod ad fimiles 
iBguras refpiciendo,in quibus proportio in Geometricis 
repetitur ,Euclides ufurpavit. Uti enim binario bina- 

Aaa 
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f ius 3 cqual« <lidtur, non autem fimilis ; fic, ftproportio 
feerit, ratk) prima rationi fecundae, & tertix, <5c exteris 
deinceps »xqualis, non autem fimilis dicetur, quodfi- 
militudo plerunque in inxqualibiis confideretur. Nec 
movet Euthymium auAoritas Nicomachi Gerafeni, 
Pythagorici celeberrimi, qui libro fecundo Arithmcti- 
cxlntrodudionis j in quam certarim Heronas,Jambli- 
chusjAfclepius, commentarios ediderunt; rarioilem fe- 
cundam primx fimilem nominat, non autem xqualem. 
Verba ejus,qux quid ratio fit, quid proportio, egregie 
alias docent, adfcribam_,. 


^etXoyia. kvplug Svolv^ Proportio proprie eftdua- 
5 irXsiovm Xoym <ruXt.tpPtgei( rum,pluriumverationum col- 
rddvlo. mvks(oy^M,ii lectio ad unum. Commumus 
. . , / . * '1.! ..autem, duarum, aut plurium 

^ relationum j quamvis non ei- 
yu TU aul^ wrola^uvlaj, otet- rationi , fcd aut dilfercn- 

(Popa^iflTmsTspu' Aoy©' tiat,autalicuialii,fubjiciantur. 
ftev si» eVi ^vo o^uv^ir^og Ratio igitur elt duorum termi- 

?^g(Txi<rtg. <nw6B<rtg$STuv nor um inter fe relatio 5 com- 
TOtkxuv , tj dvaXoyloL ug re »0 pofitio aute hujufmodi ratio- 
ive\a^t<70ig o^oigrpta-h dvrt] num,proportio.Itaqueinpau- 
auuaefiudcLi. ^wjolaj ye fi^v ciffimis tribus terminis harc 
>(g[}eV 7rA«W< xurd ror dtnov commiftaeft.quippe&inplu- 
olbvjTSiwV ribusfecundumeandemratio- 
Koy^kU Suo o-»r nem progredi poteft. ut, lad II 
^uv uTup^ofTuv, ag,6Si7rAd- ratio ell,duobus terminisexi- 
d2Ad)(0i t5 S' orpog roV ftentibus, una, nempe dupla i 
S'ih'sp^Affy@'oiMt^ d- fcd&IIadlVeftaliaratiofuni- 
ua^oyia dptgij ct.b.S'. A^ lis. Proportio igitur ell:,UL IV. 
ruv ydp opuv t^iuv, jo quipperationu comprehenfib 

xard Tov dvrey Aoyov $reuQit' leutriumtcrminorum,incad 5 
IMVuv ir^ «’«^A»f. ' ratione rnterfefpeaatorumj. 
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Voculaswf T®aWo,quKBoechius vcrttc, admum; 
quamvis nec deinde repetitas videam, nec ab Afclepio 
agnitas, ut inferdte videri pofsint v ita additas puto, ut 
denotent, proportionem non efle quarumvis duarum 
rationum conjundtionem, fcd illarum, qua a numeris, 
in uno rationum genere, ordine progredientibus, com- 
prehenduntur. Proportio igitur continua his voculis 
denotari videtur ; utqua in numeris, 2. i. aut, i. 2. 4. 
&, 27. ig. 12. 8. non autem qua in numeris, g. 4. 2- 4. 
aut difereta, 27.12.18.8. Hoc igitur vult, proportionem 
cfle quotvis rationum conjuneftionem, nempe aque ma- 
gnarum, quarum fimpla & fundana ratio minimis ter- 
minis includitur; five illa dupla fit,five fefquialtera,aut 
quavis alia. At fi alia quavis rationes inaquales con- 
jungantur,uti * & in terminis 6.4.3, proportio in iis 
nulla invenietur. Porro verbum o-ufjifiefjuiSoti, commi- 
JiA eBy Afclepius explicat, <nwtj(ifjUvt} yivSc^^p continua. 
Quod fi idem dici poteft, quod ejufdem cum alio ma- 
gnitudinis exiftit, Proclus in Politiam Platonis pag.431 
rcAc pronunciavit : Koya kh dvaXoyia ravioTijc, ngii k- 
Cfiuv 0 Proportio eH rationi/ idtntita/,^ •vinculo- 
rum pulcherrimunu, TheoSmyrnaus pag. 128, Euclidis 
dtProcli vocabula conjunxit. KmXoyia ki TrXuom» Ao- 
fiur ofioioTifc, if ravJortfc, rnrkiv, ev irXtioa-tv ^oig Xo/av oficuorijg. 
Proportio tU plurium rationum fimilttuda,feu identitas ; hos 
eff, in pluribus terminis rationum fimihtudo. Pappi, alio- 
rumque veterum proporrionis definitiones, ne longior 
fim, praterco. Novam dedifie videtur ArilbdcsQuin- 
ctlianusiMufica libro ill. pag.izo. H 


ISS ^ ME IBO MU DIALOGUS 
virepoxcif toif Xoyoig TrfflV dXtJi^ng> agve^ opa» 

avjuitrria-t. Geometrica proportio aquales excejfus (^in rationi- 
bus inter fi comparatis fervat, quos (f in terminis conftituit. 
Quod quidem in proportione continua veritati eft con- 
fonum. quippe rationis « terminorum quantitas, 15, 
eodem exceitu fuperat rationis \ terminorum quanti- 
tatem, io,quo terminus p fuperat terminum utrobi- 

que enim excefluseft 5. Neque verdj quxcftNicoma- 
chi, ut& Pappi, altera definitio ; hociis verbis innuere 
potuit,primje rationis excelTum elTc ad exceffum ratio- 
nis fecundae, ut primus terminus ad fecundum. Cae- 
terum redle Euclides proportionem in tribus terminis 
paucifeimis confiftere dixit, qui potentia quatuor exi- 
fiunt, quod medius bis nominetur. V ocabulum au- 
tem , hic , uti & in Ariftotele , Nicomaebo , 

Theone Smyrnaeo, aliis, vertendum, paucifiimis. quod 
interpretes non obfervarunt. Sed ut ad propofitum 
narrando revertar,rationum proportio ea eft quam dixi : 
nempe ejufdem progrefsionis rationum, rationis aequa- 
litas. Diverfarum tamen progrefsionum rationes inter 
fe comparari poffunt,fed abfque ullo ufn,& contempla- 
tionis concinnitate. Uti enim in duplae rationis ferie 
ratio \ dupla eft rationis ;, aut ‘t ipfius J j fic in triplae 
rationis progrefsione ratio *I dupla eft rationis haec 
dupla ipfius \ : in fefquialterx rationis ferie, ratio du- 
pla eft rationis *, & hxc ipfius ’. Grandi igitur paralo- 
gifmo lapfus eft Gr^orius a S” Vincentio, quiClavii 
de denominatoribus doArinam fecutus, rationum pro- 
portionem in hujulmodi numeris conftituit, ut ' ad U 
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itajfld*.: aut permutando, ut J addita ^ ad j. Neque, 
enim j quod uiperius demonftravi ; quemadmodum 
radonis \ duplaeft ratio (ic rationis [ dupla exillit ra- 
do * j fcd long^ liaec major eft quam illius dupla. Rur- 
fus ratio ' plus quatuor condnet hujufmodi rationes, 
cujufmodi tres continet ratio J : ut & ratio * relata ad 
radonein qiiod etiam ex commatum tabula confir- 
mavi Superat autem ratio I rationem * eadem rado- 
ne,quaratio l rationem [ } nemperarione Similiter 
ratio \ fuperat rationem *, ratione ® 5 quaetiam ratio t 
iuperat rationem [. Qijare de differentiali ratione,qua 
altera fuperat alteram , illse ratiocinationes verae funt. 
led hoc eft contra ipfius propofitum,qui rationum pro- 
portionem dcmonftrare conatur. Dicit enim rationem 
; ita fe habere, feu eam habere rationem ad rationem % 
quam rationem habet ratio * ad rationem! : nonautem 
ita loquitur 5 rationem \ eadem differentiati ratione fu- 
perare rationem [, quadifferentiali ratione ratio J fupe- 
rat rationem!, hoc enim&verumeft,&perceptu facile. 
Nec quidquam ad rem, quod in hac^utita Ioquar,dif- 
ferentiali Gregorii rationum proportione, duarum me- 
diarum rationum termini inter fe multiplicati i hoc eft, 
antecedentes inter fe, ut & confequentes } cofdem nu- 
meros producant, quos rationum extremarum termini 
inter fe multiplicati j utrobique enim in propofito ex- 
emplo confurgit ratio ‘;J, nempe fextupla : quoniam, 
quod ex fupra demonfti^atis liquet,hac multiplicatione 
binaeaebinae rationes aequales adduntur.Quippe uti ratia 

*4lipkradQQ&itiperatradonem ^ ficvidlsiiQratio^duf 

Bb b 
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pia ratione fuperat rationem ^ Attamen, inquiebat 
Euthymius , ut enormem hanc Gr^orii hallucinatio* 
nem illuftriorcm reddam, unum locum, quem in tota 
Mathematica antiquitate invenire potui, ifti fuftragatu- 
rum, hic ex MS“ noftro codice fum produdlurus. 

PTOLEM^US HARMONICORUM 

LIB. I. GAP. VI. FINE. 

T O' ^ci zra(rm Is palbn confbnanda 

g;^</ 7 rf 0 f TO TreHlei^ Ad JDita fe habet ad dia pente 
7 ra<rmv'‘T^i 7 iv, 6 Ts}pa 7 r?<KCt(nogtoSc,diz pafon_s ; hoc eft, qua- 
^of^T^ogTovT^iTrlidcriov cig drupla ratio ad triplam.» i ut 
fjtavo» TO Ad ‘xaffdv irpogfMvov fola dia pafon ad folam dia.» 
T6itdirevii‘T^hiVi6A-K?U<riog pentc_» ; id eft , dupla ratio 
Aoy(^ Trpog tov ^(JuoXtov. sdv ad fefquialteranu». Si enim 
ya^kvog dpiSfiS Xrj^Sda-t m-ir unius 8 c ejufdem numeri fu- 
TrKdcrdg re ii Tel^a,TrXd<ri(^' mantur triplus & quadruplus} 
4 ira A/v iipuohiog re i^ AiirKd- & rurfus fefquialter & duplus} 
iirlT(i}ov7Toii(r(/jrovo, fupertertiam rationem &ci- 
Terel^a?rAd(rt^ 7 r^ 6 g rovrpi- unt&quadruplus ad triplum, 
7 rIid<rtov,i^ 6 ATrAda-il^rj-pcgtoSc duplus ad fefquialterum... 
riv ijfJuoXtov' Ag re ora) cn/fi- adeo ut , quanto conlbnan- 
0 ui> 6 re^ 6 v eri ro Ad TraroHv rS uor dia palbn conlbnan- 
Ad iriile^rovHru (Tuu(Pm 6 Te- tia ipsa dia pente , tanto fit 
PovyivetB-oJi iiroAgMTrouTm confonantior bis dia pafoiu, 
t 5 M TTua-m Ad zreile. >psa dia pafon & dia pentcj. 

noP^TPfOT T^nof- PORPHYR.II COMMEN- 
mnhma; T ARIUS. 

fJPcf ^ fijV TisTAii' a'ei(P^vHav UThxc plana fiant, fiimitur 
XatjiodvehxJiQ-eei^tjfjutrnoiS- hujufinodi aliquod theore* 
rov. ^Edv evogdpiQjjioiuvrigiovsau). Si unius numeri, alius 
d^iSfjdg *j re}pa.v?M<ri(&y i Ai quis numerus fit quadruplus, 
rpivXda-tl^ >(ef4htr5du}56 alius triplus 5 denuo ejufdem 
ftiv Ar?ut<n^i 0 A' alius duplus, alius fefquialter: 


7>E ?K0?0KT10inEUS. /;/ 

excefTus quadrupU fupra tri- ^ vsrepoz^ t5 rsT^tfa-Xacrls 
plujiL. , fupertertiam feciens rov s^hptTov 

rationem, idem erit exceffui •arwS<ra Aoyov, tj dvr^ 
dupli fupra fefquialtcrunu,. vvepopc^ rv vqoQrk 

eft ?nim & ip(a in ratione Tu- S ^(Ju6Aiov. ki ydp iv iirdpl- 

pertertil. Ut, numeri II fit t<wAo/w. oJovyT5S'd^6fM k<u 
quadruplus VIII ; triplus Tf7fa5rAa<rwf/*ii>o^',Tp/?rAa- 
verb VI; dcrurfus, binarii tfcpjjrd^iv t5 

duplus quidem ipfe IV ; fcf itzr?^dcrt(^ 6 S', ^fju6At(^ 
quialter vero III. Si igitur lo ii 6 <y, id» a^adTToritjTr^og 
a ratione»? , V 1 1 1 ad 1 1 , rd ^o^Koyn ovl^ rsIpctTrhoL- 
quadrupU , auferamus ratio- ariHi d^iXufuv tov tuv y' Trpog 
num ipfius VI ad II, tri- rdS' ?^6yovyOVTaTpnrXd(Ttovi 
piam, relinquitur ratio ipfius XeiyrilcLi^orogTajvrj ‘rpktd?. 
Vlll ad V I. Et rurfus, fi i yx.TaA/pjfctVaVo t» i' Trpogrd 
a ratione ipfius IV ad II, ?\.6ya,ovl@^ ^nr^avinyd^i- 
quas dupla elt, auferamus ra- Xituuvrovrmy' Tr^ktd^ Ao* 
tionem ipfius llladll,fef- /oj^jjJjUioAiororTtf, AwVfTof Ao- 
quialteram_>, relinquitur ra- y^ 6 toov Teesdpm wfof rd 
tio quaternarii ad ternarium,aoTp<a, o dviop' eicr} yd^ d(i<Pcii 
eadem qua: ante.?. Sunt imr^iloi. £g tb ov eW o AtAc;- 
enim amba: fuperrerria:. <r<(^ Ao/o» •ar^cV rov ri(ju6?uoVy 

Quare , quam rationem ha- r^kt , rd S' -rpog rd rput , rS- 
bet duplus ad fefquialterum, rov Bxifov^oyov 6 riJ^airAd- 
id eft, quaternarius ad tema-ay o-;©' ir^og rov r^izrXdnov. u 
rium 5 eandem liabet ratio- ydp virepe^^i 6 rsr^airAd- 
nem quadruplus ad triplum.». t 5 rpirr^ycurisy ti/tm y. 

quo enim fuperat quadruplus zrspi;^ o dirrAdm®' t5 ^(juo~ 
triplum, hoc duplus fuperat Ai«. ydp Snr?^taS-Hg 
fefquialterum.j. Etenim du-joo |uiv ^'|tuoA<(^ i rov r^ivhjL- 
plicatus fefquialter fecit tri- <rwv irom' 6 M $ncKd<ri<^y 
pium.» ; & duplus , quadru* rerpavrXd(rm, top 
pium.*, ideoque eandem ra- dvrk as Kiyov 6 rerpof 
tionem habet quadruplus ad arpoV rov iizr?U- 

duplum, quam triplus ad k^^jaiovy Hg^ 6 rpesrAdo-t@> >srgo( 
quialtcruau. rh^o^ov. 
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Prima verbaPtolemaei&ifa funt,ii vocabula,^o;; 
ita /e habet, vulgari modo accipiantur, nempe pro, ro» 
dvTov(%i\6yov,eandem habet rationem differentiali au- 

tem ratione, quemadmodum Gr^orius illam locutio- 
nem male ufurpavit,funt accipienda. Verum enim 
quod hac ratiocinatione colligit Ptolemxus, confonan- 
tiam ipfius bis dia pafon eo concentus gratioris exceflii 
fuperare,feu, tanto effe gratiorem confonantia ipfius dia 
pafon dc dia pente, quanto gratior efl; confonantia dia 
pa(bn,confonantia ipfius dia pente : quia eadem ratio- 
ne, qua ratio \ fuperat rationem rado ! fuperat ratio- 
nem Sed ipfum nunc catalogum falfarum Gr^orii 
propofitionum 5 quas ob majorem evidentiam numeris 
expofuitEuthymius j vobis examinandum, cum lubue- 
rit, exhibebo. 

Libro VllL” pagina gdg. hxc efl definitio II. 
t tonum denominatores voco quantitates,qua mutua habitudi- 
ne fua exponunt cjuaUi ipfas inter rationes proportio intercedat. 
cui hanc explicationem fubjungit. Date (int rationes 
A ad B, CadD, (st fint totidem Irnea, E (S’F, quarum ra- 
tio exprimat proportionem rationis AB ad r at tonem CD ; 
hoc eH, fit quemadmodum linea E ad lineam F,tta ratio AB 
ad rationem CD : has lineas, E nimirum Qt F, datarum 
rationum denominatores appellabimus, Hxc ita cenfiiit 
Euthymius. Demonftratum eftfuperius,ejufdem dun- 
taxat progrefsionis rationes inter fe eflc ut lineam ad li*- 
neam. Cum enim, in duplae rationis progrefsione, ra- 
do * dupla fit rationis | , erit 3 ut t ad t , ita z ad i ; item, 
ut '*adbitazadi,feu4.adz. ldeoque,ut'*adt,itatad I3 
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f£U*ut4adz,itazadi. Q^odfi binarum extremarum, 

( ut & binarum mediarum, rationum terminos inter ie 
multiplicemus, binas extremas rationes addemus,6cbi<. 
■* nas medias. Binx autem extremx rationes compofitae, 
majores funt quam conjundtx binx medix : ficut nu- 
meri 4& 1 additi, majores funt quam additi 2 & z : hoc 
I- eft, 5 major quam 4. Similiter, cum in felquialterx ra- 

if tionis ferie, ratio * dupla fit rationis ‘, erit j ut J ad ita 

i| :^ad I : item,ut JjadJ,itazadi,feu4ad2. Ergo ut 
ad ’,ita ’ ad J 5 feu, ut \\ ad , ita ad •, hoc eft, ut 4 
^ ad z , ita 2 ad i. Quarum rationum binx extremx con- 
i jundXjfimpla ratione fuperanteonjundas duas medias.' 

j Et cum innumerx fintfimplaruin rationum progrelsio- 

j nes i innumerx quoque erunt rationes, qux inter fefint 
i in ratione dupla, tripla, quadrupla, fefquialtera, fuper- 
^ tertia, dc in exteris rationum fpeciebus : ita tamen, ut 
j binx ejufdem progrefsionis rationes inter fe comparen- 
I tur 3 & ex quatuor, faltem potentia , ej ufdem feriei ra- 
j tionibus proportio confiftat. Gregorius itaque & in 
j eo peccat, quod quafcunque duas rationes effabilem in- 

ji ter fc rationem habere ftatuit ; nempe, rationem \ efte 
^ ad rationem * > «t hujus confequens 6 ad illius confc- 
quentcAi 3. Deinde, quod rationem ’ ad rationem * 
cam habere rationem putat, quam antecedens 9 ad an- 
^ tecedentem ( 5 , hoc eft, fefquialteram 5 cum, ex omnium 
I quoque veterum vera fententia, illa fit hujus duplaj. 

quemadmodum duo dia pente intervalla unius diapen- 
’ te intervalli dupla exiftunt. De excelfu autem , fcu dit 

\ fcrentiali ratione, utrumque illud verum_,. Nam & 

Ccc 
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ratio \ (upcrat rationem J , ratione f ; & ratio* fuperaf 
rationem ratione Hacc Euthymii doarina,& de- 

monftr^onibus, dc exemplis, fupra cft confirmatiu. 
Falfa igirar eft hsce Gregorii definitio fecunda; quod aut 
nullae quantitates, hoceft,dcnominatores,fn rerum na- 
tura repcriantur,quaerauonem inter datas rationesexpri- 
mant ; autnonhujufmodi,cujufmodicenfetGregorius. 
Pagina 872. falfa funtfequcntia_,. duplex mo- 

dus aptari poteH componendi rAtiones,qui uterque upattu 
efl in Geometricis. Primust quo linea trium^ exempli gratia, 
palmorum dicitur compofita ex tribus palmis. Secundus, quo 
quadr atum^quod aream novem palmorum compleSiitur, per- 
hibetur compopum ex multiplicatione longitudinis trium pal- 
morum in tres pal/nos latitudinis; atque hi duo modi ita inter 
Je dijferunt^quemadmodum diferepant inter fe additio mul- 
tiplicatio. titerque horum modorum etiam rationibus conve- 
nit. Nam fi quis tres rationes in medium adducat ; duplam 
nimirum,triplam&‘ quadruplam ; & aliam requirat qu* his 
iribus aqualis exiftat,ortamexfola additione inter /e datarum 
rationum ; illi fittispt, fi trium harum rationum denominss- 
tores in unam fummam addantur : quo paSio ratio noncupla 
emerget. Quod fit autem rationem requirat refultantem ex 
multiplicatione harum rationum, inveniet longe dtverfam ah 
ea qua per additionem producitur, denominator enim prima 
rationis harum trium qui eil duo , duQus in denominatorem 
fecunda, fiilicet tria, producet fixtuplam rationem ; cujus de- 
nuo denominator Jex,duQus in denominatorem quatuor,tertia 
harum trium , exhibebit rationem vige fies quadruplam ; qua 
longe a^a eUab ea qua per fokmaddftmem earundum trium 
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TMiomtmeBpro«b*ii^t,VerttPM VI?) 

^umnnt t Ument ii Ettctidif attettimuii de additione intelH^nda 
m» elijjid de fita inultipUeatione. qmd mamfefte patet ex ipfis 
verbis ejuibusattSiw mitHr^afferens efnaotitates rationum in- 
ter fi deberi mttbipiicari , fij* rationem ex hac muUiplicatione 
refitUantem appeUat compefitam ex ratienibttt iis,fiilicet fi- 
eundumquas multiplicatio fa&a elt. Pag. 873* Sigtaificant 
sentem hx formula loquemUy ut ex ipfisnomimbus manifeflum 
cH, rationes has, fciltc et novem ad tna^duodecim ad (juatuor, 
triginta ad decem trium ad unum^per fi mutuo multipli- 

cari ; non autem ad fi invicem addi, ut mera fiat aggregatio 
rationum ; duplicata igitur ratio non eiJ ratio fimplrnter tri- 
pla ,fid multiplicata per triplam , ratio triplicata figmficat 
rationem cfux nafiitur ex denominatorum multiplicatione bti 
(lege, ter") falfa, atque ita deinceps. Hacc ita cenfuit Eu- 
thymius. Primum, dum dicit, duos rationes compo- 
nendi modos adfignari polle : quorum alterum deinde 
additionem vocat j alterum, multiplicatfonem : quid 
vocabulum compofitio fignificet, ignoravit. Antiquis 
autem omnibuscompofitio,crM* 9 'e(r/f, id fignificat,quod 
junioribus Latinis additio. <rvvkB'evoui,componere '\\\\s idem, 
quod nunc vulgo addere^. Nec hic difputabo, quanto 
illud mihi concinnius vocabulum videatur : id folum 
dicam, antiquorum nullum dixifle,quadratum, autre- 
dlangulum,compofltum cfle ex duobus lateribus, nani 
verbum confhtuere, arwlfcra^aui, ufurpallent j quemad- 
modum Euclides ex tribus reiftis lineis triangulum con- 
ih*tui,non autem componi, dicit. Una igitureft rariotiis 
vera compontio,quam illadefinitioneEuclides tradidit 
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Haic autem juniores, quod rerum naturam in Canoni* 
cis nunquam confidera(Ient,adeoque,quid ratio citet» 
ignorarent, monftrofam, & contra naturx decreta na- 
tam, rationis compofitionem adjunxerunt. Nulluin 
enim in natura, aut Geometricis, fundamentum velu- 
fum illa rationis compoHtio habet, qua ratio noncupla 
ex dupla, tripla & quadrupla compofita dicitur ; quod 
non rationes illx conjungantur, fed illarum termini an- 
tecedentes. Cxterumquamobcaulam inEuclideara- 
tionum compofitione multiplicatio adhibeatur, ex iis, 
qux fupra multis difterui, liquere poteii Illud q uoque 
ex iis planum eft, ex quatuor Arithmeticis operationi- 
bus duas tantum in rationum doArina adhiberi polle j 
additionem nimirum dc fubtraAionem. Multiplicatio 
enim & divido ^ quas ferme ut compendiariam additio- 
nem & fubtra<5lionem abfolutorum numerorum feien- 
tia contemplatur ; naturx invidia, non parvo nodro in- 
commodo, in rationum doArina ignorantur. Itaque 
ratio per rationem multiplicari nequit j multo minus 
per numerum,aut magnitudinem multiplicabitur. Ne- 
que enim, fi ratio \ i quas dia palbn intervallum in Ca- 
nonicis efficit, per numerum j multiplicetur, inde pro- 
dit ter dia pafon intervallum , t j Icd intervallum bis dia 
pafon <5cdia pente, in ratione ‘ Ipcdtatum. Denique& 
hoc de rationum compgfitione adnotabimus,ex do(5hi- 
na nollra dedudlum j pofitis quotcunque magnitudi- 
nibus, aut numeris, ut g. ^ z. 6. rationem primi ad ulti- 
mum, g ad 6y compofitam elle ex rationibus medio- 
rum, 8 ad 4 , q.ad 2 , & zad d : quemadmodum 
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numerus 3 componitur ex numeris + 5 + 4 — (5. Sed 
eadem quoque ratio 8 ad <5 ex innumeris aliis interme- 
diis rationibus compofita eflie potcft : ficut ex innume- 
ris aliis numeris,excc(sivisdcdefedtivis conjundlim fum- 
tis, numerus 3 conftituetur. Unde Clavii ai^umentis 
quae IX?' libri adpendicc expofuit, facile refpondetur. 
His autem breviter ita repetitis falfa eftGrcgorii 

Propofitio If* QtMrumvis rAtionum po^ihtle eH dena- 
minatores exhibere^. iEque enim pofsibilc cenfet Eu- 
tliymius, &fupra demonftravit, quarumvis ^adeoque 
diverfaeprogrelsionis, rationum denominatores exhi- 
bere, quse feoindum Gregorii definitionem fecundam 
oftendant, quam rationem habeat fatio ad rationem j 
atque facile eft numeris explicare, quauvtationem ha- 
beat quadrati diameter ad fuum latus, in hujus autem 
propofitionis demonftratione inconfiderate pofuit haec 
verba : ita etiam re£ie linea exhiberi pojfunt, qua ojiendant 
quanto una proportio major fu vel minor qu^ alttra. quae, 
contra ipfius mentem,quam ad definitionem fecundam, 
pag.8<58- V. 17 . & in omnium propofitionum verbis ex- 
prclsit, de dilfcrentiali ratione loquuntur, quam nulla 
haefitatione ubique exhibemus. Cum enim dicit, ra- 
tionem B effe ad rationem S, uteftlinca E ad lineam Fj 
fcu,rationcm * effe ad rationem ',ut dad 3 ; hoc fignifi- 
cat, rationem | hujufmodi duas rationes continere, cu- 
jufmodi unam ratio l : non autem vult, rationem * fu- 
perare rationem J, ratione numeri dad 3 ,hoc eft,dupla. 
Similiter,cum rationem * ad rationem J effe d icit ut 9 ad dj 
Miam nempe hujus fefquialteram illud innuere debe^ 
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rationem ’ hujurmodi tres aequare rationes^ cujulmodi 
duas aequat ratio ‘ : non autem intclliget, rationem ® fu- 
perare rationem * , ratione J. de quo nullus unquam 
dubitavit. Verae igitur funt omnes illius propofitiones, 

3 uibus rationum proportionem demonftrare conatur, 
e dilFerentiali ratione ,qua una fuperat alteram, quod 
propofito ipfiusadverfatur. 

Propofitio II?* rationes habentes commune con(e^ 
quens^eam fortiuntur rationem qua inter antecedentes termi- 
nos reperitur. Ut ratio $ *» ad rationem S ‘ > ita prioris 
rationis antecedens ad pofterioris rationis anteceden- 
tem «. falfa eft : fed de difFerentiali ratione, vera. Ex 
bac autem propoHtionej quod admodum abfurdumed, 
etiam quaevis ratio ad rationem nihili , habebit ratio- 
nem, quam antecedens ad antecedentem : , S ‘ 
Quod idem eft ac fi numerum rationem habere dice- 
rem ad nihilum, feu fiphram, o. Superat autem ratio ‘ 
rationem *, ratione * 5 quemadmodum numerus 3 fu- 
perat nullum o, iplb 3. 

Propofitio III. falla. Ut 2 * ad ^ t i ita ^ * ad , *. vera 
autem de difFerentiali ratione qua ratio l fuperat ra- 
tionem ? i < 3 c ratio *, rationem J. 

Propofitio IV falfa eft, quod hujufmodi rationum 


proportio in rerum natura nobis ignoretur. , 

Propofitio V, falfa. Ut ad 
Propofitio VI, falla. 

Propofitio VIIj.falGu 
Propofitio VIII j quaacumlX.** propofitione hbri 
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V!‘Elemcntonun convenientiam habet j veracfl«,li ra- 
tionum illa proportio in natura fundamentum haberet. 
Propofitio 1 X j falfa. Ut b J ad § J •, ita * ad J. 
Propofitio X, 6Ha. b *• c I : d !• e ^ 

Propofitio Xlj falfa. c J. d ! : c ^ 5 !• de differentiali 
autem rationej vera : quippe rationem * fuperat ratio * 
ratione ’ ; qua etiam rationem * fuperat ratio 
Propofitio XII, falfa. 


Propofitio XIII, falla. 


A 9 A 9 
B g- C « 
A IO C • 
B 9* D «■ 


, c < B » 

’ A 9* A J. 
|D C, B E 
I • 9 *l»‘ 


;&,\funt 


denominatores,feu quantitates,' rationum'”. *. Superat 

IO t I» 


autem rationem '® ratio Jj ratione 


Propofitio XIV, falfa. b !• d ^ 1 9 - ? • 1- ^ Ratio- 
num b»d denominatores funt Jdcf. Superat autem ra- 
tio I rationem l , ratione | 

Propofitio XV, falfa. 

Propofitio XVI, falfa. 

Ex nova autem Euthy mii doc5trina,ratio defedi va J ma- 
jor eft ratione defe<5tivaj. Uti igitur ratio excefsiva * fu- 
perat rationem nihili ^ fui quantitate, nempe ratione ’ ; 
ita ratio dcfe(5liva eadem ratione * fuperat rationem J. 
Propofitio XVU, falfa. $ M M C~:. 

Propofitio XVIII, falfa. Neque enim ratio i | ad 
rationem ® J eftin dupla ratione ipfius * ad 5,td cft, ut 
pad 4 : fcd fuperat ratio [ rationem * , ratione J. 

Propofitio XIX, felfa. ^ ^ 4. | t- 4. f 5 1 J* k t • 1* 
Superat ratio rationem 1«, ratione 

Propofitio XX efl v«fa : quod vero Euclidis 


A9 C4.A B|C4A9.BA 
B 6 * D 4 * 9 * 6 *|D 4 « 9 * 

A 9 C 4 «A 9 Btf IC 4 A 9 .C 4 C 4 
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Propofitio XXI cftfall^ quod ratio \ \ nonfitad ra- 
tionem o^jUt '^ad f. aut D 4 sd ^ J>ut «ad ,, 

Propofitio XXll falfacft,cum cxcelsiva ratio com- 
paratur cum defedtiva. ut cum ratio excefiiva \ \ major 
dicitur, ex Euclidis elementis, quam ratio defedliva J ; 
quamvis revera haec in genere defedtivo major fit quam 
illa in excefsivo. 

Propofitio XXIII , falfa. ^ JJ. S f». Differunt 
hae duae rationes ratione 


Propofitio XXIV, falfa. b« 


C 
D !»• 


D C . B E 

It* i6 • 


Ergo 


,,.A i C.« 
•Jl B <* D It 


A E |>f 
»• 8 * I 4 ’ 


Quaefitae rationes funt f quae ea- 
dem ratione \ inter fe differunt, qua rationes 

PropofitiQ XX Vi falfa. S 2 f- !; Ea ratione inter 
fe diftant. Belle autemll^& Vllr hic conjunguntur. 
Similiter fequentes feptem propofitiones falfe funt j fed 
de differentiali ratione verae.Exempla tamen adferibam. 

Propofitio XXVI, falfa. 

Propofitio XXVII, fel&. 

Propofitio XXVIII, falfa. 

Propofitio XXIX, falfa. 

Propofitio XXX , falfa. 

Propofitio XXXI , falfa. 

Propofitio XXXII, falfa. 

Propofitio XXXIII, falfa eft, quod ratio rationis * l 
ad rationem % I in naturaignoretur. Ita loqui debuiffet: 
ratio differentialis % qua ratio S j.fuperat rationem \ 
compofita eft ex ratione * ratione ? Ratio autem 

compofita cfle poteft ex aliis rationibus , ia infinitum 
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I 5 L 9 . A B 
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C i< D 10 . A B 
C 4* E 5 * 1 1* <• 
E i< G 8 . A B 
C II* D 10 • j* 3* 

A « H , . C D 
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■ variis, & innumeris ; quemadmodum quivis fimplex 
numerus ex infinitis & diverfis partibus. 

PropofitioXXXl V eade cft, & falla : non ob rationis 
compofitionem,qu(j in hac,ut & praecedente,vera eft j fed 
obrationu ratione,quae nulla eft. fcu, tantum differentia. 

PropofitioXXxV falfa efl,quiaduarum rationum 
denominatores,quo ille putat modo, duabus lineis ex- 
hiberi nequeunt. 

PropofitioXX>^I,faira. differuntau- 

tembinaeaebin* ratione Similiter falfefuntfequentes: 

XXXVII. xxxvm. XXXIX. XL.XLI.XL1I. XLIII. XLIV. XLV. XLVI. 
VLVII. XLVm. XUX. L. LI. Lll. LIIl. L1 V. LV. LVl. LVII. LVIIJ. LIX. LX. 
LXI. LXIl. LXIII. LXI V. LXV. LXVI. LXVII. LXVIII. LXIX. LXX LXXI. 

Lxxii. quarum exempla non difficulter quivis adponet. 

Propofitio LXXlfl, falfa. , \ major eft quam d J. quae- 
vis p J. Si vel rationum illa ratio in natura fundamentum 
haberct,falfum cfletexEuthymii dodlrina,quod ratio $ J 
ad rationem pj, majorem habeat rationem quam ratio 
ad rationem 1 majore enim ratione inter fe diftant 
rationes d J ^ J , quam rationes b J & f Falla quo- 
que eft propofitio LX X IV. 

Rationum multiplicationem, & diviflonem,in re- 
rum natura a nobis ignorari , fupra cft oftcnfum. Se- 
quentes autem propofitiones,dc rationum compofitio- 
ne, feu additione j quae fit terminis inter fc multiplicatis, 
funtintclligendae. Qjiare propofitio LXXV his verbis 
cnunqianda effet; Dat^ fmtrMionts FiatyUtCMdD, 
itMBddE. Dico rationes ^ d compofitM (Ikuyadditas) effi. 
cere rationem ^ Similitei^fcqucntes furit refor manda»», 
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Pr 6 |) 6 ncio LX5tXI eft falfa. Ratio b * fupcnit rati(3< 
iicm Sjjrationcvi quae ttiarrt ex additis rationibus b^jc * 
ti<!A>Bdtilh Sirtiiliter falfaeftintj LX 3 «iv.LXXxvi.LXXxvn. 

PropcJfitib XGIV faWk eft, fcdirtter novae ipfius 
dfe prop^ti6nibils<lb(5lrinaeelementares numeranda.»; 
ideoqu^ adponertda : DauJintlV ratit>nes,%*\),%\,\X»^\. 
fitAtionti t ‘Jj €5* H I» fi muUifiicAtA idem producAhtt 
quod rationes ^^multiplicatAinterfi: Dicorationem%^i 
ejfi ad rationem oUt*f l*eflad rationem g J. Utrobi- 

que autem ex illa multiplicatione prodit ratio Idem 
hoc in quintae propofitionis exemplo, & multis aliis per- 
fpicitur: J.*:!.). De differentiali autem ratione, qua una 
ratiofupdratalteramhaec,utpleraequeomnes,vcraexiftit. 

Propofitiones XC V. XG VI. XGVU funt falfae. 

Propofitio XGlXj falfa. Uti redlangulum £ 8 » ad 
redtanguium ^ 3 ,ita ratio 5 ! > ad rationem ^ ^ Nec dici 
poteft ; ut 8 fuperat 3 , quinario j fic ratio ‘ fuperat ratio- 
nem * ratione aliqua quinquies fumta. Superat autem 
mtio t rationem’, ratione inter rediangulorum illorum 
quantitates fpedtata. 

Propofitio GI, fella, ut & GIL GIII. CXIII. 

Propofitio GXIV, Arithmeticam rationum additio- 
nem tradens,fellaeft,& multant parens. ratio 




®ad °4 una cum ratione®^ ad ®,acqualiseft rationi , 
Propofitio GXVH,felfein primis, ut&cxviii.cxix.' 
exxi cxxu. cxxni. cxxv. cxxvi. cxxvii. cxxxi. cxxxii. 
cxxxiU. cxxxvin cxxxix. cxl. cxli. cxui. cxliii. cxliv. 
C5KLV. exLvt. cxLvn.cxLvm. cu, cun. cLxi. cLxn. CLxnt.' 

CXJflV. tSLXti CLXX. 


*t>e PkO portionibus. ■ 56^ 

^ Falfae igitur funtirto(flavo de Qjiajratura Circuli li- 
bro propoli tiones CXVU. quibusex I ibro decimo XVII 
adjungemus ; ut falferum propofitionum, & quidem 
elementarium, nuttierus cxcrefcat ad CXXXIV. 

PropofitioIr“pag.iiooiCxEuthymiidodrina,fal(acft; 
re<5lctamen cxodlavaquintiElementorum deducfb. 5 
ratio ^adj+rtfeupjmajor defc(fliva eft,quam ratio b 

PropofitioIIjfalfa. ut&m. iv.v.vi.vii.viii.xii. xiii. 
XIV. XV. xvi.xvii. XXXIX. XL.L1V, CactcTas,inquibusde- 
rnonftrandisbasfairaselcmentarcsufurpavit,opcrore re- 
cenfere nolui,quod rerum Geometricarum gnarus feiat, 
cum fundamento male jadlo ruere quidquid ipfi fuerit 
fuperftrudlum. Nec ita omnia ipfius nova inventa cen- 
fui,utadfirmarefuftineam,nullum cuiquam fpicilegium 
efle relidlum. Suffecillet, duas tres falfas propofitionfeS 
expofuiffci quibus deinde caeterae nitantur. Hocii iitem 
maxime animadverfionedignum,non tantum falfahsd 
Gregorii theoremata, (ed&omnesveterumacjuniorunl 
paralogifmos, in quibus recenfendisha<5tenus occupatas 
fili, ex eo fonte manaffc,quod Geometricas rationes, & 
minutias Arithmeticas eandem contemplationem ad- 
mittere piitarcnt. Vera enim eft in minutiis fpedtata 
Grc^oriipropofitioII. minutiam J imperialis,ad min\i- 
tiam ‘ impcrialisi feu log folidosLnbecenfes* ad Iblidos 
jZy elfe ut 9 ad d. Vera propofitio I. ut t imperial is ad 
ita ’ ad * ; feu, ut (olidi 2 id «a I4q.,it4 elle io 8 ad 72 . V era 
propofitio XCI V, nempe/ninutiam J multiplicatam 
per minutiam eitfiAckx iri(nutia*m *;{ producere, quam 
minutia muluplicatapcrminutiam Atque hic,cum 
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in multam nodlcm differtationcm cxtraxifletjloquenJo 
feffus fubftitit Euthymius. Ego amem , cum pliira au- 
cllf[em,quamabulloGcomctraexpc(5lari poffe putarem, 
inventionum novitate ac magnitudine impulfus, omnes 
cogitationes meas in examinandis Euthymii elementis 
defixi: praeclarum laboris praemium ratus, fi ejus difci- 
plinae,<^am fapiensacvencranda antiquitas certi&imam 
judicaflet, veritatem velipfe defendere, vel abaliisadfer- 
tam polfem percipere j inexpedtatum vero, fi veterum 
inventis majore veritatis luce obfcuratis, animum, di- 
fcendi ftudio incenfum, veris fententiis colluftrarc pot 
fem. Caeterum humanae in judicando imbecillitatismi- 
hiconfciusjcum diviniores quafque animas ad illa exami- 
nanda exorandas ftatuereni,vos,illuftresGeometrae,no- 
vo more,confulere decrevi : quosctiam infuum praeju- 
dicium, fi ita veritas & rei evidentia fuaderent, pronun- 
ciaturos fcirem. E u c l. Majora qu^ ullus noftrum 
cxpe<5taflct,narrandoevincens,immortaleminventionis 
gloriamEuthymiocomparafti. Archim. Hoctandem 
omnes vos judicaturos praevidebam. Hermot. Felix 
lauftumque veritati,& difciplinis Mathematicis, judiciu 
veftrum voveo j quo,immenfum quantum, Euthy- 
mius exhilarabitur, qui inventionis fuae ingens prae- 
mium (e relaturum judicavit, fi magnorum 
virorum judiciis animatas exclamare 
pofiet, ev^M. 

FINIS. 


